
Zimski semestar 2021/2022 Ve�be iz Analize 1
Zora Golubovi� z.golubovic@yahoo.com

1 Peta nedeǉa

1.1 Razni zadaci

1. Odrediti f´1rAs ako je A “ r0, 1
2
s, fpxq “ x

x2`1
.

Rexeǌe. f´1rAs “ r0,8q, xto se dobija primenom AG nejednakosti za x ě 0:

0 ď
x

x2 ` 1
ď

x

2x
“

1

2
.

2. Neka je fpnq “ 9 ¨ 4n ´ 13 ¨ 6n ` 4 ¨ 9n, n P N i A “ p´8, 0s. Odrediti f´1rAs.

Rexeǌe. Treba rexiti p9 ¨ 2n ´ 4 ¨ 3nqp2n ´ 3nq ď 0, odakle se dobija f´1rAs “ t1, 2u

3. Proveriti da je proizvod dve parne (neparne) funkcije parna funkcija i da je proizvod
parne i neparne funkcije neparna funkcija.

Rexeǌe. Po definiciji.

4. Odrediti ukupan broj binarnih relacija na n-elementnom skupu. Koliko ima reflek-
sivnih relacija? A simetriqnih?

Rexeǌe. Problem ukupnog broja binarnih relacija nad n-elementnim skupom je ekviva-
lentan popuǌavaǌu kvadratne tablice n ˆ n brojevima 0 ili 1, odnosno iznosi 2n

2
. Broj

refleksivnih relacija je jednak broju mogu�nosti da se popuni tablica nˆ n ako je popu-
ǌena glavna dijagonala, tj. broj mogu�nosti je 2n

2´n. Broj naqina za popuǌavaǌe tablice

koja odgovara simetriqnoj relaciji je 21`2`¨¨¨`n “ 2
n2`n

2 .

1

mailto:z.golubovic@yahoo.com


5. Dokazati da je preslikavaǌe f : N Ñ R, gde je fpnq “ tαnu, α R Q, iǌektivno za
svako n P N.

Rexeǌe. Pretpostavimo suprotno, da je fpnq “ fpmq za m ‰ n. Tada, tαnu “ tαmu tj.
αn “ p` αm, za neko p P Z. Me�utim, tada je α “ p

n´m
P Q, kontradikcija.

6. Na�i maksimum funkcije fpx, y, zq “ 5x´ 6y ` 7z na elipsoidu 2x2 ` 3y2 ` 4z2 “ 1.

Rexeǌe. Primenom Koxi-Xvarcove nejednakosti se dobija

p5x´5y`7zq2 “ p
5
?
2
¨
?
2x´

6
?
3
¨
?
3y`

7

2
¨2zq2 ď pp

5
?
2
q
2
`p´

6
?
3
q
2
`p

7

2
q
2
qp2x2`3y2`4z2q “

147

4
,

odakle je maksimum funkcije
?
147
2

.

Definicija 1. a P R je graniqna vrednost niza panqnPN ako

p@ε ą 0qpDn0 P Nqp@n ě n0 ùñ |an ´ a| ă εq

Teorema. Pretpostavimo da za nizove panqnPN, pbnqnPN, pvnqnPN va�i

an ď bn ď cn,

lim
nÑ8

an “ lim
nÑ8

cn “ L.

Tada je i limnÑ8 bn “ L.

Teorema. Monoton i ograniqen niz konvergira.

7. Dokazati po definiciji da je limnÑ8
1
n
“ 0, limnÑ8

2n`1
n`2

“ 2, limnÑ8
n

n2`1
“ 0.

Rexeǌe. Trivijalno.

8. Na�i lim
nÑ8

p 2n3

2n2`3
´ 5n2`1

5n`1
q.

Rexeǌe. Limes je 1
5
.

9. Ako je |a|, |b| ă 1, na�i lim
nÑ8

n
ř

k“0
ak

n
ř

k“0
bk
.
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Rexeǌe. Limes je b´1
a´1

.

10. Na�i lim
nÑ8

n
ř

k“1

1?
n2`k

.

Rexeǌe. Primenom teoreme o tri limesa, nalazi se da je limes jednak 1.
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