KombuHaTopuka

e Ilepmyranmuja (Ge3 nonabmama) ckyna A KOju MMa n ejeMeHaTa je CBaKd HU3 y KOMe
ce TaYHO TO jeJAHIIYT MOjaB/byjy c¢Bu ejgementn ckyma A. Bpoj mepmyramnuja n-toamanor
ckyna jen! =n(n—1)---1

ITpumep: Konuko ce Hemapuux neronudpenux OpojeBa duje cy cBe mudpe pa3anduTe
mozke dhopmuparu ox nudapa {0, 1,2,3,4}7

Pememe: [locaeama mudpa mopa ourn 1 wim 3.

3a npBy 1udpy MoxkeMo bupaTu OUJIO KOjy oJ peoctasie 4 nudpe ocuM HyJe, ITO aaje 3
moryhuoctu. Ilpeocrase Tpu mudpe MOKEMO PACIOpPeIUTH IPOM3BO/HHO Ha CpPeIrba TPHU
MecTa Ha 3! HauMHa.

Vkyman 6poj moryhuocru je:

2-3-3!=36.
e Heka je mar ckyn A = {ay,...,ay}. CBaku nuz gyxuse ky + ko + -+ ky,, = n y
KOME C€ eJIeMeHT a, Nojamsbyje ki myTa, ... ,a, k, HyTa Ha3uBa ce HepMyTaluja ca
noHaBJbameM ckyna A tuna (kq, ..., ky,). Bpoj oBakBux mepmyranmja je W'k'

IIpumep: Koiuko ce pas/jMdIuTHX pedd MOKe JOOUTH IMEePMYTOBAIHLEM CJIOBA H3 PEUd

NMHOOPMATUKA?

Pemteme: Pea MTHOOPMATUKA canpzxu ykynao 11 cimoa, npu gemy ce caoBo U moja-
BJBbYje 2 myTa, cJI0BO A ce TojaB/byje 2 myTa, a cBa 0CTaJja CJI0Ba Ce MOjaB/byjy 1O jeTaHIyT.

bpoj paznunauTux mepMmyTalyja ca MOHABHAEM je

11!
2121

e Bapujanuja 6e3 moHasbama k-Te kiace ckyna A koju uMa n egemenara (n > k)
je cBaku HU3 01 k MehycoOHO pasjmyuTuX ejgeMeHaTa TOr cKyna. bpoj Bapujanuja k-te
KJace cKyma on n ejemenara je n(n — 1) -+ (n —k + 1).

IIpnmep: Ha Takmuyemy v yMETHHIKOM Kin3amwy yiecTByje 20 kena. Ha Kouko HaunHa
ce MOTy IOJETUTH MeJasbe?

Pememe: /loneibyjy ce Tpu Mejabe: 3jiarHa, cpedpra u Opounsana. [lomro je pemgocie
BazKaH (Koja je TakMHdYapKa mpsa, Apyra wam tpeha), 6poj moryhuoctu je:

20 -19 - 18 = 6840.

e Bapujamuja ca moHaB/bameM k-re Kjace ckyna A o n elreMeHara je CBaKH HH3
on k emevenara ckyna A mpm deMmy ce eeMeHTH MOTY HOHaB/baTH. BpOj Bapujamuja ca

NOHAB/bAIEM je nF.

ITpumep: [oct y xoTeny cBakor gaHa Oupa jenan on 3 monyherna gopydka. Koamko nma
pPa3IMUUTHX U360pa aKo y XOTeJly ocTaje H mana?

Pemteme 3a cBaku on 5 maxHa roct mma 3 moryhaocTu msbopa gopydka. YKymad Opoj
Moryhux m3bopa je
3-3-3-3-3=243.



e KombGunarmuja k-re kiace ckyia o n ejgemenara (n > k) je cBaku k-TOYWIaHH HOJICKYID

Tor cKymna. Bpoj kombunauje je (Z) = k,(%k),

ITpumep: Ha konmko HaumHa MozKeMo uzabpartu 3 6poja ox 1 10 10 Tako ma oHEU Oyay y
pactyhem mopeTky?

Pemnteme: IlomTo cBaka KoMOMHAIIA]a TPHU pa3IndauTa Opoja Moxke OUTH mopehana Ha Tad-
HO jeJlaH HAYUH KOju je pacTyhu, Opoj TakBux nzbopa jeanax je 6pojy nzdbopa 3 paziauvunra
opoja ox nmouyhennx 10 Gpojena:
10
= 120.
(5)

e AKko ce u3 n-rowraHor ckyna A oupa jegas 1o jegan, ca ppahamem, k ejieMenara u ako HUje
buTaH pejocse/l Beh caMo Koju ejleMeHTH W KOJIMKO IIyTa ¢y m3abpaHu, OHJIa ce Pe3yJiTarT
n360pa Ha3WBa KOMOWMHAIja CAa MOHABJHAKHEM k—Te Kjace CKyIa OJ 1 eJIeMeHATA.

. . . k-1
Bpoj komOuHaIMja ca MOHAB/HAEM je ( L )

ITpumep: Ha kosmko HaunHa ce MOXKe 8 MICHTUIHUX KYIJIUIA PACIOPEIUTH Ha 3 KyTHje
TaKo JIa y CBaKO] KyTHju Oyae Oap jeaHa Kyrauna?!

Pememe: Hakon 1o craBuMo 10 jeiHY KYTJIMILY V CBaKy KYTHjy, OcTaje b KyTJIHIA Koje
Tpeba pacHopeJUThH. 3a CBAKYy OJ THX D KyIJIHIa Tpeba Ja m3abepeMo ca IIOHAB/hAIbEM
jemHy o 3 KyTHje, Ha je YKyIaH Opoj KOMOWHAIH]a:

(730

e HbyrHosa 6uromua opmya

o [IpuHIUn yK/bydema U UCK/bYYerha

n

U

i=1

n

=314 Y JAiAjl+ ) JAAA + -+ (D) AL A,

i=1 1<i<j<n 1<i<j<k<n

Sagaim:

1. Tler ocoba Tpeba pacmopeanuTn Ha D MecTa KOja UMHE jeJaH pel, Tako aa ocoba A He
ceJM Ha MeCTHMa Koja cy Ha KpajeBHMa pejia, a ocoba B He ceju Ha MeCTY Koje je
Ta4yno y cpeaunu. Ha koyimko Haumna je To moryhe ypamgurn?

Pememe: [locroje jBa ciyqaja:

[IpBu cayuaj: Ako ocoba A cenm y cpeannn, npeocrase 4 ocode ce MOTy PaciopenTH
IpOM3BOJGHO Ha 4! HauuHa.

Jpyru cay4daj: Ako A cemnm Ha Mecty 2 min 4, Taga b Moxke 1a cean Ha OHIIO K0joj
on1 3 croaune (OCHM CTOMHIE TJie je A U CTOJMIE Y CPeJINHU), a mpeocTaie 3 0cobe
pacrnopehyjeMo Ipou3BOJBHO, IIa Y OBOM CJaydajy uMmamo 2 - 3 - 3! HaunHa.

VKyIHO:
A1 +2-3-3! =24+ 36 = 60.



. Ha kosinko naumna ce mory nopebaru y uus opojesu 1,2,...,3n Tako ja cBaku Opoj
CTOJU HA MeCTy 4YHju peJHu Opoj Npu Je/beiby ca 3 jaje UCTH OCTATaK Kao M CaM Taj
opoj?

Permremse: Bpojese {1,4,7,...,3n—1} pasmemramo Ha n! vaunna , {2,5,...,3n—2}
wa n! u {3,6,...,3n} na n! Haunna, ma cBe yKyIHO

(n!)3.

. Kouko ce pazamauTux pedn MoxKke JOOMTH mepMyToBameM ciaoBa u3 peun MATE-
MATUKA rako na AAA uuje neo peun?

Pememe: Ykynan 0poj nepmyraruja je:

10!
203021

Opysumamo one Koje cajpxke Hu3 AAA, (Hu3 AAA TperupaMo Kao jeJHO CJIOBO):

8!
2121
YKYITHO:
10! 8!
213121 2l. 2
. Ako je n > k + 2, komuko uma nepmyraiuja ckyna {1,2,...,n} y kojuma je usmely

opojeBa 1 u 2 TauHo k apyrux opojesa?’
Pemreme:

Ako k + 2 6pojera, 1...2 (omHocHO 2...1), mocMaTpamMo Kao MEJHHY, Y MOKEMO
Jla CMECTHMO y HU3 0j 1 OpojeBa Ha n — (k + 2) + 1 = n — k — 1 naunna. Bupamo
k 6pojeBa Koju ce Hasua3u u3Mehy 1 u 2 Ha (";2) HaYMHA M pacrnopehyjemo ux Ha k!
HAYMHA, JIOK je Opoj pacuopena 3a upeocraie 6pojese (n — k — 2)!. lakie, ykyiHo:

n—2

2(n—k5—1)( k: )k!(n—k—2)!:2(n—k—1)(n—2)!.

[IpuMmeTnMoO 7@ CMO JIO UCTOr 3aK/bydKa MOIJIM Johu He Bojehu padyHa o ojadupy
OpojeBa Koju ce Hajaase uzmehy 1 u 2.

. Ox 20 jpyam Tpeba usabparu 4 9OBEKa M PACHOPEJIMTH UX HA 4 pasjmdyura pajHa
mecta. Ha KOTMKO HaYMHA ce TO MOXKe ypPajauTu’

Pemreme: Kako je 6uTHO KOjU YOBEK UJie HA KOje MECTO, peocye]] n3dopa je OUTaH.
Jaxse, 6poj HaUYMHA je:
20-19-18-17 = 116280.

. [aro je no 10 6enux u nmpHuxX Kyrjiuna Koje cy osnadene Opojesuma 1,2,...,10. Ha
KOJIUKO HAYMHA Cce MOXKe m3abparu 6 Kyriauma, Tako jga Mehy n3abpanum Kyrianmamas
a) HeMa KyIJIUIA O3HAYEHUX HCTUM Opojem?

6) uMa TavHO 2 TMapa KyrJIUIa O3HAYEHUX UCTUM Gpojem?

Pememe:



(a) Bupamo 6 pasmuaurux 6pojeBa u3 10 u 3a cBaky Kyruuily 6upamo 60jy:
10\ 06
6

(6) Ipso 6Gupamo 2 6poja Koju 3a Koja M3BAAYUMO Kyruuie y obe 6oje:

(2)

a 3aTUM joIl 2 KYIJIMIE Pa3JIuUUTHX OpojeBa O MpeocTaInx 8, cBaKa ca Io 2

()=
()0

7. Ha konmko HaumHA MOYKe OcaM JbYJIW CECTH Ha IIeCT CTOJUIA Koje cy mopehane y
jeman pex?

Moryhunoctu 6oje:

YKYIHO:

Pememe: Bpoj moryhux pacnopeja je:

8-7-6-5-4-3=20160.

8. Herupwu ocobe croje y jeganom peiay. Ha Kommko Haumna MOzKeMO j1a UX pa3MecTuMO
TaKo JIa HHjeJHa ocoba He ocTaHe Ha UCTOM MecTy?!

Pemmewe: O3naummo gorabhaje:

A — HujenHa ocoba HHUje ocTaaa HA CBOM MECTY
A; — i — Ta ocoba je ocrasa Ha cBoM Mectry, i = 1,2,3,4

Af — i — ra ocoba HHje ocTasa Ha CBOM Mecty, ¢ = 1,2,3,4
[Tpumerumo na je
4
A= 4
i=1

[Ipumenom opmysie yK/bydera 1 UCK/bYUerha J00ujaMo
4 4
=l |Un
i=1 i=1
4
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i=1 1<j 1<j<k
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9. Ha kosMKO Ha4nHa ce U3 KOMILIETa KOjH CaJpzki 32 pasimdure kapre (110 8 Kapara
y 4 paznuunre 60je) Mozke mzabparu 6 Kapara Tako da Mely muma Oyae 6ap jeaHa
Kapra u3 cBake of 4 6oje?

Al = = 10| -




10.

11.

Perrerse: Moryhe pacnogesie 6poja kapara no 6ojama cy: (3,1,1,1) u (2,2,1,1).

ITpBu ciayuaj: 6Gupamo jegHy 00jy 3a KOjy M3BJIAYUMO TPU Kapte, a 3a ocrtaje boje

U3BJIAYNMO IO jeTHY KapTy:
4 8 8\
1 3 1)

Jpyru ciydaj: bupaMo JiBe 60je 3a KOje M3BJIAYUMO II0 JIBE KapTe, a 3a IIPeocTasie

GO0
00+ ) () -

Hdomahmn: Pemutu oBaj 3a1aTak npuMeHoM (popMysie YK/byderba B HCK/bYYerba.

VKyIrHO:

[ o 32 kapre cauprxku 4 qBojre. Ha Ko/inko HaunHa ce MOzKe n3adparu 5 Kapara
Tako jga Mehy muma Oyay TavHO 1Be TBOjKe?

Pemteme: Kako ce y mmuiny nHajgase ykynno 4 jaBojke, oupamo 2 ox Te 4 1BOjKe, a
npeocTaJie 3 KapTe OUpaMo oOJ IpeocTaInx 28 KapaTa U3 I8 Ha

()(5)

Konuko ce pasjmauTux pedn MozKe JOOUTH IIepMyTOBambeM cjoBa u3 peun KOM-
BUHATOPUKA Ttako fa HEKOja JIBa UCTa CJIOBA HUCY CyceqHa?

Ha4YH1Ha.

Pemteme: O3naunmo:
Ay — peun koje canpzxke nmap KK, Ay — peun koje caapzxe nap OO,
As — peun Koje caapxke nap UM, A, — peun koje caapzke map AA.
Tana je:

12! 11! 10!
A = o — o M = 5

(2')3, |Az j’ (2')2, |A1A2A3A4| — 9‘

[Tpumenom opMmysie yK/byUeha U HCKIbYUermha J1001ujaMo:

120 /4111 /4 10!
ATUAsUAsUAy =4 = _ ()11 B _a
AU AU A DA =4 500 (2)2!2!+(3)

Vkynan 6poj peun 6e3 CycelHIX HCTUX CJIOBA:

13! 4 12! n 4\ 11! 4 10!+9'
4] 212121 2) 212! 3) 2! h



12. Xohemo sia manpasumo mudpy Koja cajapxku camo cjaoBa A, B, C' T1ako ja ce ¢Bako
cJI0BO jaBsba Dap jeguoMm. Kosmko nma TakBux MoryhunocTu 3a mudpy Koja ce cacToju
ox 8 caosa?

Permieme:

Ako ozmaummo gorabhaje ca

A — ¢BaKoO CJIOBO ce jaB/ba Oap jegHoM
A — cyoBo A ce jaBipa 6ap jeTHOM
Ay — cioBo B ce jaBiba bap jemHOM

Az — caoso C ce jaB/ba 6ap jeHoM,
3 3 c
oumaje A= (A = (U Ag) . Ilpumernmo na je
i=1 i=1

A{ — cnoBo A ce He jaB/ba HUjETHOM
AS — cioBo B ce He jaBiba HUjeJIHOM

AS — caoBo C ce He jaB/ba HHjEJTHOM,

ma je
Q] = 3°
|4f| = 2°
[A7AG] =1

c AC AC| __
|ATAS A5 = 0.
Ha ocuoBy dopmysie yK/bydema U HCKIBY YeHha TMaMO

3 3
45| =190 (Z AS| =) ATAS) + |A5A5A§|)
=1

i=1 i<j

=3"—(3-2°-340)=3"-3-2°+3.

Al =19] =




