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1. Omwru wnan X, HU3a HE3ABUCHUX CJyYajHUX BejauduHa uMa ekcrnoHenumjaany & (1) pacmouesy.
Ako je

UCIUTATH CBE YETUPH BPCTE KOHBEPreHluje Hu3a ciaydajuux Bejuduna (V).

2. 3a rycruny pacnogesie obenexkja X BaxKu Ja je
f(z:0)=¢€’"% x>0, cR.

3a oneHy Hermo3HaTOr mapamerpa f Ha OCHOBY y30pKa oOmMa 1 NpeIjokeHa je omena 1, rae je
T =60+ k u 0 onena 3a 6 nobujena MeTomoM MakcuMmasHe BepogocTojuoctr. Omapenuru k tako ma T’
Oy/ie HEMPUCTPACHA OIeHA, & 3aTUM WCIUTATH MOCTOjAHOCT MPEJJIOYKEHE OIEHE.

3. U3 ape momymamuje umja cy obemexxja X koje mva nopmamny N (0,02) pacnomeny u Y koje mma
nopmanny N (0, h20?) pacnozeny, ussydena cy asa HezasucHa y3opka obmma 10 m 12. Ha ocHosy
THX y30paka Tectupa ce xunore3a Hy : h = 1 nporus xunorese H; : h > 1 kopucrehu kpurudny

obsract W, rze je
10 12
w-{Yat <oy i),
k=1 k=1

Ako je pepoBarnolia rpewke npse spcre Tor tecra 0.05, oapeauru BpesHocT napaMerpa h 3a Koju
je moh recra 0.99.
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Pemrema 3aJlaTakKa

1. @yukmuja pacmoaesne ciaydajHe BeJIudnHe Y, aara je ca

) = P{v <) = {42

= Fx,(y°In?n) =1—e ¥ M7 4y >0

< y} = P{X, <y?’In*n}

Cnenu na je

l—ev'In®n 4> 1, y>0

0, <0 ase [0, y<o0
Fyn(y)={ Y ;{ A

rue je F(y) dynkuuja pacuogese (nerenepucane) ciaydajue sesamuune 0. W3 nperxopsor 3akipydy-

. D P . .
jemo Y, — 0, n = oo, kao u Y,, — 0, n — oco. HMcnurajmMo cama CKOPO CHrypHYy KOHBEDPIEHIIHU]Y.
Kako je 3a cBako € > 0

2
e“Inn 2
) n_¢ Inn <n 2’

P{lY,|>e} =P {Xn > 2 n? n} —e S’ _ (eh’"

o0
LpU YeMy NOCJIE/ba HEjEHAKOCT BAazKU 34 J0BOJBHO BesmKO 1, na je » . P{|Y,| > e} < oo, onakiue
n=1

3aKspyayjemo Y, — 0, n — 0o. Y Iu/by HCIUTHBAIbA CPE/IHe KBaPATHe KOHBEPreHIINje PadyHaMO
E(Y,?). Umamo 1a je pemom

E(Y,)?=E (Xn> _ m%E(X”) 1

In’n n CIn?n
Kako E(Y,)? = ﬁ — 0, n — oo, cienn na vu3 (Y;,) KOHBEPrUpa Cpesbe KBAIPATHO.
2. TIpermnocTaBuMO JJa MMaMO peajin30BaH y30pak (1, xz,...,T,). OYHKIMja BEPOJOCTOJHOCTH je

L(O) =[] f(ar;0) = [ e’ I{ax > 6}

k=1 k=1
B szl ef=rr Vi x; >0,
0, i, x; < 0
nd— i

=e k:lxk_[{x(l) >0}

[Ipumernmo ma dynknuja Beponocrojuoctu muje audepennujabuana no 0. da 6u dyuxuumja L(6)
MMaJIa MAKCUMyM, TOTPEOHO je Ja WHAMKATOP y3Me BPETHOCT 1, y cympOoTHOM (YHKIINja BEPOIOC-
rojuoctu je 0. Kako je dyukumja exp(z) pacryha mo x, T0 MakKCUMyM JOCTUKE HA JECHOM KpPajy
WHTEpBaJa, Te J00HjaMo 1A je OIeHa MAKCHMAaJHE BEPOIOCTOJHOCTH

0 =Xq.
Ja 6ucmo oapenuiu k, Tako ga 1 Oyae HEMPUCTPACHA OIEHA, Tpeba 13 BaXKu
E(T)=E@+k) =E®) +k=0.
3a dyukImMjy pacrnomesne ciaydajue Beaudnte X BayKu

Fx(l’):/ tdt=1—e0"" 2>0.
0



Ca mpyre crpane, BaxKu J1a je

Fy(r) = P{min{ Xy, X5,..., X} <2} =1 - P{min{X1, Xy, ..., X,,} > 2}
:1—P{X1 >z, Xo>z,..., X, >$}: 1—(P{X1 >$})n
=1-(1-P{X;<a})"=1-¢e"0"2 2>

1a je rycruHa ciydajre pemmuune 0 gara ca
fola) = (Fj(2)) = ne™®=2), 2> 4.

Cana je

[Ipema ToMme, npuMeTHMO /13 OlleHa § Huje HEIPUCTPACHA, aJIM JECTe ACUMIITOTCKY HEIIPUCTPACHA jep

lim E(f) = lim (0+ 1) =9.
n—o00 n—00 n

Ouurnemno 3a 3a k = f%, onena T he 6Gutu mempucrpacua omena mapamerpa 6. Ouapeaumo joru
mucnep3ujy onere 1. Baxu na je

. ) — 2 — pen(f—x)
E(02) :/ x2ne"(‘9—$)dx = |: w=o v " n(0—z)dm]
0

du = 2xdzx, v=—¢e
_ (_xZen((ifJ:)>

2 1 > n(0—x) 2 1 1
=0“+2— nxe de=0"+2—(0+ —
0 n n

o [e'e]
+ / 2207 gy
=0 0

n

20 2
=0’ + =+ .

n o n

Hucnep3uja omene T je jeqHaxa

D(T):D(é—i) :D(é)+D<i) :E(é?)—(E(é))2=92+%+%— (9+i>2=.

Ocraje jorr ma ucmuramo MOCTOjaHOCT OBe orene. [locrojaHocT mompasyMeBa Ja OIleHa KOHBEPIUpPa
y BepoBarnohu ka mapamerpy 6. Heka je € > 0 mpou3BospHO:
E(T - 0)? _ D(T) 1

P{T—0|>¢} <

e? g2 n2e?’
mpu yemy je kopurithena YebuionsbeBa Hejeguakoct. Jlakie,

1

na cieqn na P{|T — 0| > e} — 0, kKama n — oo n 10 Baxn 3a cBako € > 0. 3akspyuyjemo na je T'
MOCTOjaHa OIEHa 3a mapaMeTap 6.

Hanomena: Tlocrojanoct onere T MOKEMO HCIUTATH JUPEKTHO TO AeDUHUANIAjA. 3aUCTa, 32 CBAKO
€ > 0 Baxu ga je

P<|é—9|>5):1—P(|é—0|§5):1—P —sgé—ﬁgs)
:1—P(9—egége+5) :1—(Fé(9+s)—Fé(9—g))
=1 (L= en@=0FD) o) =1 (1-e7)

— e—ns.



Ormena je mocrojana jep je

lim P <|é -0 > 5) = lim e ™ =0.
n—oo

n—oo

. Hexka je
1 12

0
1 2 1 2
U=—52 X V=0 Vi
k=1 k=1
2
Jacno, kaxo je 2& € N(0,1), o je % € X3, na cieqn na je U € x3,. Upu Hy : h = 1, cimuno
nobujamo u ma je V€ x3,. BpemHOCT KOHCTAHTE ¢ MOYKEMO OJPEIUTH M3 YCJIOBA 3a TPENIKY TpBe

BpCTE:
U

Kako cy U u V uesasucue, To npu H(, kopucrehn unmbenuiry

12U 10V
0V € Fio,12 = U € Fi2,10,

KOHAYHO MOXKEMO OILpe,ZLI/ITI/I Bpe,D;HOCTI/I KOHCTAQHTE C:
U vV o1 10V 101
Pp{W<cl=P — < =P —>_3%=P — > ——7=0.05
o {W < ¢} H"{VC} H“{Uc} H°{12U12c} :
ma je

101 _

o= Frs 10(()_95) =291 = ¢=0.286.
c ,

Hake, KpuTudaHa 06JIacT je

U
W=1= <0286 .
{V_ }

Hexa je Yj, = hZy, rae je Zi, € N(0,02). Taga

12 12
1

h2
V= EZY,E = 222,3 =h*Z, Zexi,
k=1 k=1

YBeanMo cTanAapaHy JF—CTaTucTuKy npu Hi:

U/10

B =

€ Fio12.

IMowro je nawma kpuruuna obsiact 3acHoBana Ha oxnocy U/V,| umamo

U_10 1,

Vo 12 A2
Caza je moh tecra mpu H; mara ca

U * 2 12 2
7(h) = Py, v Sep=PiF < h 15 " 0-286 1 = Fr,.,(0.343 - h?) = 0.99.
Onasme cienn na je
—1 —1
2 _ Ff10$12(0.99) - FEO'H(O.QQ)
0.343 ’ 0.343 '

Us rabmue je Fz!  (0.99) = 4.29, na no6ujamo ga je

o 429

= —— =~ 12. h ~ 3.536.
0343 507, 3.536



