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1. Data je funkcija f(x) =

(
x+

1

2

)
log

(
1 +

1

x

)
.

a) [2] Odrediti domen funkcije f .

b) [2] Dokazati da je f
(
−1

2
− x

)
= f

(
−1

2
+ x

)
za sve x > 1

2
, odnosno da je grafik funkcije f

osnosimetriqan u odnosu na pravu x = −1
2
.

v) [3] Ispitati konveksnost funkcije f i dokazati je funkcija f ′ strogo rastu�a na (0,+∞).

g) [3] Na�i lim
x→0+

f ′(x) i lim
x→+∞

f ′(x).

d) [3] Ispitati monotonost funkcije f .

�) [4] Odrediti asimptote i znak funkcije f i skicirati �en grafik.

2. a) [6] Izraqunati integral

6π∫
0

sin 2x+ | cosx|
sin2 x+ | sinx|+ 1

dx.

b) [3] Na�i primitivnu funkciju funkcije g(x) =

(
x+

1

2

)
log

(
1 +

1

x

)
−1 na intervalu (0,+∞).

v) [4] Dokazati da integral

+∞∫
0

g(x) dx konvergira i izraqunati ga.

3. [10] Odrediti sve x ∈ R za koje konvergira red
∞∑
n=1

(3n)n

n!
(x− 1)n.

4. a) [2] Dokazati da za svako t ⩾ 0 va�i nejednakost 0 ⩽ ln(1 + t) ⩽ t.

b) [2] Izraqunati

∫
xn−1

1 + xn
dx za svaki prirodan broj n ∈ N.

v) [3] Dokazati da va�i

1∫
0

xn

1 + xn
dx =

1

n

ln 2−
1∫

0

ln (1 + xn) dx

 za svaki prirodan broj n ∈ N.

g) [3] Izraqunati lim
n→∞

n

1∫
0

xn

1 + xn
dx.

Napomena: U uglastim zagradama je navedeno koliko svaki deo zadatka nosi poena. Vreme za izradu
zadataka je 180 minuta.


