3AJIAIIN CA BEYKBI
113 TIPEJIMETA
BEPOBATHORA 1 CTATUCTUKA A
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TEOPUJA BEPOBATHORLE

. bamajy ce ucroBpemeno nosunh m korkumna. OpeanT CKyI eJeMEHTAPHUX UCXOJIA.

. Y kyruju cy derupu juctuha obesexkena 6pojesuma 1, 2, 3 u 4. V3Bmauumo sucruhe,

a) 6e3 Bpahama,

6) ca Bpahamewm,

CBe JIOK He U3By4eMo JimcTuh ca HemapHuM O6pojeM. OapeauTn CKyT eJIEMEHTAPHUX HCXOJA.

. Crpesnan raha y nuib 00/Ka Kpy»KHE MeTe T0JIyIPeIHrKa Jiy)Kube K, pu ueMy ce Mepu pacTojarmbe

IoroTka oJ meHTpa Mere. OpeauT CKyI eJIeMEHTAPHUX HUCXOIA.

TlocmaTpa ce n TocTHjy y PecTopaHy u PerucTpyje ce Ja ju Cy Hapydwiau Kady Wid He, a OHIA Ce
IIOCMATPa, JOII OHOJIMKO T'OCTH]Y KOJIMKO je Mehy mpBux n rocrujy Hapyumiao Kady # KO, ILHX Ce,
Takohe, perucrpyje ga v ¢y Hapyumian kady wim vHe. OIpeanTH CKYIT eJIeMEHTAPHUX nCxXona () u
6poj estemenara Tor ckymna. Cmarparu ja je yKymnan 6poj roctujy y pecropany Behu uiu jesnax 2n.

. Korika uuje cy cBe crpane obojene nojiesbena je y 1000 mamux KOUKwu jejiHake Beswaune. V3pady-

*s

HaTH BEPOBATHONY Jia ciiydajHO n3abpaHa KOIKa MMa Ta4YHO JiBe 000jeHe cTpaHe.

Wszpauynaru BepoBarHOhy ma mudpe geceTnia u jeUHUNA KyOa CIyIajHO M3aOPAHOT IPHPOIHOT
6poja Oymy jemmmure.
N3 kyruje y Kojoj ce Hajaze 1ejysbe O3Ha4deHe OpojeBuma o, 1 J10 n M3BJaYM Ce jeJlHA 10 jeJiHa

eysba,

a) 6e3 Bpahama,

6) ca Bpahamewm,

u Gesnexe ce jobujenn 6pojeBu. W3pauymaru BepoBaTtHOhy ja Oyay pemom u3Bydenu 6pojesu 1,
2,...,m.

. Xoren uma n coba mopehanux jemna Jo0 apyre y mpasoj guamju. Ha ciayuajan mauwn k (K < n)

rocrujy ce pasmernra 1o cobama. Mszpaaynaru BepoBarHohy ja onu 3ay3my k cycejnux coba.

. N sbynu ce Ha cJyuajaH HAYWH pas3MernTa 3a okpyraum crosom (N > 2). Uspauynaru BeposaTHOhy

Ja JiBa ojabpana JIMia He CEeJIHY JeIHO JI0 JPYTOor.

Yosek mma y mery n KJbydeBa, OJI KOjuX CaMoO jejiaH oTrBapa Bpara. Kibydese pesoMm Baju u3 Hena
(6e3 Bpahama) mox He Halje omroBapajyhn kmyd. W3spaduynaru BepoBarHolly Ja TpaKeHH KIbYT
u3Byde y k-ToMm m3Biavuemy, rue je k dbukcupan 6poj Takas ga je 1 < k < n.

Urpaun A u B nMajy jeaHake IIaHce Ja y jeIHO] IAPTHjH HeKe Urpe ocsoje box. Hema meperrenunx
urapa. [Tobeljyje onaj xoju npeu cakynu 6 6omosa. Vzpauynaru seposaruohy ja mobejm urpad A,
OJIHOCHO urpad B, ako je TpeHyTHH pe3yiarar 4 : 2 3a urpaya A.

W3 ckaaauinTa ca n apeaMera, o KOjux je k HeMCIIpaBHO, y3UMa Ce O jeHOM m mpeaMeTa. zpady-
HaTy BepoBaTHONY Ja Melly Tum npejameruma Oyjie TauHO | HEMCIIPABHUX.

W3zpagyraTu BepoBaTHONY J1a ce 3AIIMCUBAILEM II0 CJIYUIAjHOM peaocieny ase mudpe 1, jeane mudpe
2, Tpu mmudpe 3, ase mudpe 4 u jemgue mudpe 6 gobuje meBerormdpenu OPOj KOju HA HETAPHUM
MEeCTHMa UMa HemapHe mudpe.

U3 nmaprutusHOr ckyma ckyma A, rjge je A = {1,2,...,n}, Ha cayvajan mauun Gupajy ce (ca
spahamem) jiBa eslemenTa (mojckymnosu ckyna A) Ay m Ay. Mzpauynatu BepoBaTHOhy na Gye



a) AlﬂA2:®;
6) AU Ay = A,

Tlogpaszymesa ce ma je n360p CBUX TOJCKYIIOBA, j€ITHAKOBEPOBATAH.

15. JBajsecer unenrnyannx Kyrauna Mapa na ciayvajan naunn pactiopehyje y ner kyruja. Vzpauynaru
BepoBaTHOOY 11a

a) y cBakoj Kyruju Oymy 6ap iBe Kyriwmige;

6) TagdHo JBe KyTHje Oyy Ipas3He.

16. 3a 6WOCKOIICKY caJly KOja MMa 1 HyMEPHCAHUX MECTa CBe KapTe Cy pacrpojare. [Jieqaoru ciayvajHo
6upajy mecra 6e3 063upa Ha KapTe Koje MMajy.

a) Mzpauynaru BepoBarnohy ja Gap jeJaH riefasar ceJHe Ha MECTO 3a KOje MMa KapTy. demy
TEXU Ta BepoBaTHONA Kaj 1 — 007

6) Mspauynaru BeposaTHONY j1a Ta9HO k TJIEIaJala CEJHE HA MECTa 3a KOje MMajy Kapre.

17. YV BO3 k0ju uma m BaroHa nemwe ce n (n > m) nyrnuka. V3pauynaru sepoBarHOhy Ja y cBakm

Baron yhe 6ap 1o jejaH MyTHUK.

19. U3 cermenta [0, 1] na ciayuajan nauun 6upajy ce apa Opoja. Uspadynaru seposaTHONY JIa H>UXOB
30up Oyme mamu ox 1, a mpowssos, Behu of %.

20. Pacrojame wamelly jase napasenune tenedoncke smuuje jpyxuue | je d (d < l). Ha csakoj op
TesnedOHCKUX JIMHWjA HA HEIO3HATOM MECTy IOCTOju mIpekwu. VI3padyHaru BepoBaTHONy ma je
pacrojame R mehy Taukama npexuja ne sehe o a (d < a < VI + d?).

21. U3 ckyna {1,2,...,22} cayuajuo je uzabpan jeman 6poj. Vspauynatu seposatnohy ja je uzabpan
mapan Opoj ako je mo3HATO J1a je m3abpaH OpOj JIeJbUB Ca TPH.

22. ¥V pexn ca 10 cepuinra Ha ciydajaH HauwH cegajy 3 ocobe. Ocobe X u Y Hucy cese jegsa jo jpyre.
Wspagynaru BepoBarHohy ma je ocoba Z cena m3mely ocoba X u Y.

23. Caka 0oj1 15 UCHUTHUX Te/IyJha CAJIPAKU 1O 2 IUTAkHA KOja ce He MOoHABIhajy. CTyJIeHT 3HA OJrOBOpD
Ha 25 nmurtama. Jla 61 mOJ0XKMO UCTUT OH MOpA Ja OJITOBOPHU WU Ha 00a MUTama Ca Meyshe KOjy
MIPBY W3BYy'e€ WU HA JeJHO MMUTAE Ca IE/IyJhbe KOjy MPBY U3BYUE U HA MPBO MUTAHE CA IEY/be KOjy
apyry m3Byde. lllTa je BepoBaTHHje, Ja MMAIHE WCIUT WA JI3 Ta HOJOXKH !

24. 3amarax ca kpydeBuMa. (10.)

25. Y mekoj urpu ydecrsyje 2" mrpada. Vrpadnm ce Ha CaydajaH HAUHH jeile y mapose m urpajy 2" !
MeueBa, a BepoBaTHONA TI06EIe CBAKOT OJT (bUX Y HEKOM Meuy je % Y cnenehiem oy 27! mo6eaauka,
MIPETXOIHOT KOJIA Ce JeW Ha CJIyYajaH HAYWH y MapoOBEe W WUrapajy Med W TakKOo Jajbe. Y HUrph
yuectByjy u urpaun A u B. Vspauynatn sepoBaTHohy jma ce A u B cycpeTHy Kao MPOTHBHMIIH.

26. Ilonx mpermocraBkoM Jia cy BepoBaTHOhe pahama MYIIKOT M KEHCKOT JIeTeTa jeJHaKe, UCIUTATH
nesasucHocT jorahaja A - gena mucy meror nosa u B - mely nenom je majsunie jeana geBojunna

a) y TOPOJIMITA Ca TPOje JIeTe;

6) y nopojuny ca 4eTBopo Jene.

27. 3ajarak ca wrpaunma u pesyiaratom 4:2. (11.)
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Ha Typuupy Tpeba omurpaTu TpU HapTHje CTOHOr TEHHCA IIPOTHUB IIAMIKOHA A M HemTo cjaabujer
urpaua B no jennoj og mema A — B — A uoim B — A — B. Harpaga ce no0uja ako ce mobeju y 6ap
JBe mapruje y3acromao. Kojy memy m3abparn?!

VY cBakoj maprujm namehy A u B urpaa A nobeljyje ca seposaTHOohoM p M HEMa HEPEMEHNX MCXOMA.
Urpa Tpaje unu 1ok A He jno6uje m mapruja (A mobenuuk) wim nok A we u3rybu n napruja (B
nobenuk). Vspauynaru sepoBarnohy jna A mobean y nesioj urpw.

Y KyTuju ca pe3epBHHM JI€JIOBUMA, KOJU CE€ 1O M3TJIE/ILy HE PA3JIMKYjy, je b HOBUX m 3 crapa Jesa.
Cayuajuo ce 6upajy JiBa JieJia 0/[jeJITHOM U KOPUCTE U3BECHO BpEME, 1OcJje dera ce Bpahajy y KyTujy.
Haxkom Tora ce omer ciydajHo 6upajy ABa A€ OJjeTHOM.

a) Mzpauynaru BepoBaTHOhy jia 06a apyroomabpana jesa Gy/1y HOBa.

6) Ako cy apyroogabpaHu JeJIOBA HOBH, M3PATIYHATH BEpOBATHONY Jia Cy MPBOOJAGpAHU JEJIOBA
Ousm crapm.

Y KyTuju ce HaJla3e TPU KYTJIUIE, OJ KOjUX CBakKa Moxke Ouru Oesia uiu npHa. CBe mpeTnocraBke
0 6pojy Genmx Kyryuma y KyTHjH Cy jeJHAKO BepoBaTHe. V3 KyTuje ce derupu ImyTa, ca Bpahamew,
6upa kyrauna. Koju je HajsepoBarHuju CacTaB KyTuje aKO je jeJIHOM U3BYYEHA I[PHA U TPU IyTa
Oesta, Kyramna?

Beposarraoha ja je onpehena kmura y oubsmorenu je p. Ako je Ta kKmura y Oubjmorenu, OHIA Ce
ca ucToM BepoBaTHONOM Hasa3u Ha 60 KOjoj o n mosmma. Ilpermenano je m (m < n) nonauna u
Ta Kbura auje nahena. M3pauynaru caja BepoBaTHohy ja je ona y Oubsmorery.

Majka je ¢B0joj senm nogesmiia Kojgade u 0 Amu Tpu Oaksase u jBe Tysiaymbe, a [lepu gerupu
bakjaBe n deTupy TyJayMbe. 3aTuM je m3anuia w3 Kyxume. HezamoBosban momesiom, Ata je 3rpabuo
JBa Kojada u3 IlepuHor u cTaBmo mX y cBoj Tamup. llepa je Mokymao Jia y3BpaTu, ajau je YCIeo
Jla Bpatm camo jenan (me obase3no cBoj) kosad. Bpahajyhu ce masan, majka je npumernia csabhy
1 3a KasHy je u3 AuHor tamupa ysesa jeJaH KoJad H mojesa ra. VspauyHaru BepoBaTHOLY ja je
MajKa 1mojesia OaKJaBy.

Y upBoj KyTuju Hajase ce camo Oesie Kyrjuie, a y JAPyroj KyTuju i KYIJIUIQ Cy IPHE, a % Gete.
Cayyajuo ce 6upa KyTHja U u3 Ibe ce m3Bjadn jeaua Kyriuna. Vcmocrasuiio ce ja je 6esa. OBy
KYTJIUITY BPATUMO y KyTHjy M3 KOje je M3BYUEHA U U3 e ce ONeT M3BJAYHN jeJIHA Kyraua. V3pady-
HATH BepoBAaTHONY J1a OBa KyrJyuia Oye InpHa.

IIujanuia croju Ha pacTojamy OJ jeJHOr KOpakKa /0 uBMIiie rposaJjuje. Ha ciiyuajan Ha4uMH OH npaBu
KOpaK 33 KOPaKOM, WJIH [IpeMa WBUIM WK O] MBHIle npoBasnje. Ha cBakom Kopaky BepoBaTHOha Ja
KpeHe peMa poBaJjuju je p (%), a oz, nposasmje 1 —p (%) Wspaaynarn seposarnoly ja nujanuna
a/iHe y IPOBAJIA]Y .

Heka je Bepoarnoha na y mopoaumm nma n gene ap™, n € N, p € (0,1), o > 0. TIpernocrasma ce
Ja cy cBe KOMOHMHAIH]je TTOJI0BA N JeTe jeaHako BepoBarHe. /lokasaru na je 3a k > 1 BepoBaTnoha
Ja y mopoauny uma, k jgedaka, (23‘;%.

W3 kyTuje y Kojoj cy deTupu 1ieaybe Hymepucaue 6pojesuma 1, 2, 3 u 4 u3smaummo, 6e3 Bpahama,
JIOK HE W3BY4YeMO IelyJby ca HemapHuM Opojem. Ako je X 306up msByuenmx Opojera, a Y 0Opoj
M3BJIAYEHbA, OJIPEJIUTH 3aKOHE pacnoena (Bepoaruoha) ciyvajuux pesmmanna X u Y u uzpadyHaTw
(MaTeMaTHYIKa) OYEKUBAA W JIMCIIEP3Uje TUX CJyUajHUX BEJMIUHA.

U3 ckyna {1,2,...,n} (n > 2) na caydajan naumn Gupajy ce OJjeJIHOM JiBa pa3auduuta 6poja T u y.
Heka je S = max{z,y}. Onpenurn pacnomeny ciaydajue Beamuune S m mspagynaru P{0.5 < § <
3.56}, P{S > 2.6}, kao u ouekusame ES.
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U3 ckyna {1,2,...,n} Ha ciy4ajan HauuH OMpa Ce OJjeJIHOM M pas3JudIuTHX OpojeBa, 2 < m < n.
Heka je R makcumagino ”pacrojame” mehy omabpanum OpojeBuma. Opeuru paciojiesry CirydajHe
Besmunae R u m3padyHaru odekmBame R,

Beposarnoha ja komapkam norogu ko je p (0.7). On raha cse jok me norogm kom. Vszpauyunaru
cpenmu 6Poj MOKYIaja.

Cayuajua Bemmunna X uma Ilyaconosy P(\) pacnogeny. V3padyHaTn O9€KMBAKE U JIUCIIEP3U)y T€E
CJIydajHe BeJIMIuHE.

Beposarnaoha ma ce morahaj A ocTtBapu mpu HeKoM ekcuepuMenty je p, 0 < p < 1. ExcmepumenTn
Ce He3aBUCHO NOHABJbajy CBe JOK ce A He octeapu Tauno k nyra (k > 1, k dukcupan 6poj). Ako
je X 6poj u3BeIeHNX €KCIEpUMEHATA, OJIPEIUTH PACIOJIeNy CaydajHe Beaudnie X W W3PATyHATH
ouekuBame EX.

Bagarak ca menapuom neaybom. (37.) Oppeauru pacnojesty JABOJAMMEH3UOHAJHE CJIyUYajHE BeJIU-
qure (X,Y), kao u maprunasme pacmogese 3a X u Y. Vcnuurarn HE3aBUCHOCT CJIy9ajHUX BEJIHIHHA
X un Y u m3pauynarn ouekmBame npoussoga X u Y, EXY.

3a caydajue Bequmunae X 1 Y U3 MPETXOIHOT 33ATKA, OJPEIUTH PACIOAETY CJIydajHe BeJHInune 7,
rmeje Z=X-Y.

Heka cy X7 u Xy mesaBucue ciyuajue sesuumue ca reomerpujckom G(p), 0 < p < 1, pacnogesnom.
Axo je Y = max{ X, X2}, onpenurn pacnogeny ciaydajue peamaune Y.

Cayuajue sesmumne X koja mma IlyacomoBy P(A) pacnomeny m Y xoja uma Ilyacomosy P(u)
pacmozeny cy Hesasucue. Ako je Z = X + Y, opeiuTu pacuoesy ciaydajHe BeJIudune Z .

Y KyTuju je n Kyriuna Hymepucanux o6pojesuma 1,2, ..., n. M3 KyTuje ce n3Baadu jeIHA II0 jeTHA
Kyrmmia, 0e3 spahama, CBe JIOK ce HEe U3Byde KynJmIg ca OpojeM Koju HUje Mamu oJ k, e je k
yHuanpes ¢pukcupan 6poj, 1 < k < n. Ako je Y 06poj usBjaadema 10 1MojaBe TaKBe KYTJINIE, OJPEIATH
pAaCIIoieNTy ClIydajHe BeaudnHe Y W M3padyHaTh odeKuBame FY .

Bama ce kongumna 3a urpy. Vspauynaru ouekuBanu 6poj Oamama 10 mMojaBe cBuUX OpojeBa.

Pesynrar rahama je moromak, ca BepoBaTHOhOM P, Wjx IpOMailiaj, ca BepoBarHohom ¢, ¢ = 1 — p.
N3Bomu ce n HezasucHux raljama. VM3padynaTn ogekuBanu 6poj IpoMeHa pe3ysrraTa y Tux n raljama.

W3Boau ce n HE3aBUCHUX eKcliepuMeHaTa. BepoparHoha ycnexa morahaja A y cBaKOM €KCIIEDUMEHTY
je P(A), j. p. Ako je X 6poj ycnexa morahaja A y Tux n excuepuMeHaTa, OJPEJUTH PACIOIEILY
ciaydajue Beanunae X u m3padyHaTn odekuBame KX m mucmepsujy DX.

Cayuajua Bemmunna X uma 6unomuy B(n, p) pacnogeny, a ciaydajaa seqmauna Y 6unomuy B(m, p)
pactoeny. Ako cy X u Y mesasucue u Z = X + Y, ofpeuT pacrtojieny ciaydajHe BeIudInHe Z .

Cayuajua sesmunna X uma 6unomuy B(n, p) pacnogeny. Ako je Y =n — X, onpeauru pacmnojery
ciiydajue Bejuanae Y .

Ilosnaro je na y HEeKOM rpajly CTAHOBHUK uMa OunmkJj ca Beposaraohom (.02, a moTop ca Bepo-
Baraohom (.01, ¢ Tum mTO HUKO HeMa u OunuKJ U MoTop. W3pauynaru BepoBarnohy jsa os 100
cIIy4dajHo n3abpaHnX CTAHOBHHUKA OPOj OHUX KOju HOoceayjy 6ap jeHO O OBa JBA MPEBO3HA CPEICTBA
Oyne mamelly 2 m 6 (yxpyayjyhim u e 6pojese).

U3 ckyna 6pojesa {1,2,...,n} na ciyuajan naaun ce, ca Bpahamem, uzsjaun 2n 6pojesa (n > 100).
Oppenutu Hajmamu Opoj k Takas jia BepoBaTHOha ja 6poj u3ByUeHUX YETBOPKU He Oy/ie MAmU OF
k n3nocm majsume 0.05.
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®abpuka y ToKy jana rnpoussejie 1000 ayromobuia of kojux cBaku ca Beposaruohom 0.05 3axTeBa
nopasy. Kosmmku tpeba jia Oyiae kamanurer napKuHra, 1a ja ca seposaruohom 0.9 Oyae moBosban
3a ayTomMobmie KOju 9eKajy aopajy’!

Crpedtar, oraha mub ca BepoBaraohom 0.4. Kosnko Hajmamwe rahama Tpeba Ja IraHupa, ma Ja
BepoBaTHoha sia he umaru 6ap 80 moromaka 6ye 0.97

Y nozopuire ca 1000 mecTa moceTworu ysiaze CAydajHO Ha JiBa yjia3a KOju MMAajy 1O rapiaepoby.
Koumuko najmame mecra Tpeba J1a Oyae y cBakoj rapepobu, ma ja ca seposaraohom 0.99 nocerunonnm
MOT'Y JIa OCTaBe CBOj€ CTBApHU y rapjepobu yia3a Ha KOJU Cy U YILIu?!

Bama ce sopunh. Ako majHe ryiaBa ciaydajHa BeJuawHa X y3WMa BPEJHOCT -1, WHAYE y3UMa Bpe-
auoct 1. Oapemuru dbyuruujy pacmojese (BepoBaTHoha) Te CaydajHe BeJUINHE.

Cayuajua sesmuuna X uma yuudopmuy U[0, 1] pacnogeny. Oxapemuru dbyHKImjy pacrojese Te
CJIydajHe BeJIMIuHe.

a(l—=x)%, z€l0,1],
0, wHave.

Tata je Gynxuuja f(z) = {

a) Mspauaymatu KoHcTanTy a 3a Kojy je f(x) rycruna pacmogene (BeposarHoha) Heke ciydajue
pesmanae X .

6) Oxpemntn hyHKIM]y PACTOIENEe T€ CAydYajHE BEJIMIUHE.

B) Wspauymarn P{X > 1}.

r) Uspaaynaru ouekuBame FX u mucnepsujy DX.
Cuyuajna sesmanna X nva yaudopmuy U[—75, 5| pactozgery. Ako je Y = cos X, onpeauru rycruny
pacIoziesie ciiydajHe BeanduHe Y W U3padyHATH OodeKnBame FY.

1 1

Ciyuajna Bemmanna X uma KommjeBy pacmozeny, Tj. mena rycruna pacmogene je f(x) = = - o2

z € (—00,+00). Ako je Y = +, onpeaurn pacnojieny ciytajue semranme Y.

Cuyuajua sBesmumna X uma excnonennmjaany £(A) pacnogeny. Oapenuru dbyHKnumje pacmnojesna
caenehnx ciaydajHuX BEJUIMHA:

a) Y =1[1-X|;
6) Z =min{X, X2}
B) T = [X].

Bpoj ¢ ce ciyuajuo Gupa m3 cermenta [0, 5], a 3arum ce kpo3 Tauky A(0,1) nosaunm npasa koja
ca TO3BUTUBHUM JIEJIOM T OCe 3aKjama yrao ¢. Ako je D ymameHOCT Te mpaBe 0J KOOPIUHATHOT
[I0YeTKa, OJIPE/INTH PACIOJIENy Ciy4ajHe Bejudune D.

Iran ayxwune b — a cayvajro ce JoMu Ha jeaaoM MecTy. V3padynatu odekuBaHy mayxkuny kpaher
JieJ1a MITala.

Cayuajua Besmamna X wma yaudopmuy U[—1, 2] pacnogeny. Ako je Y = min{X, 1}, ogpeaurn
pACIIOieNTy CIIydajHe BeaudnHe Y W M3padyHaTh odeKuBame FY .

Cayuajua Bemuuuna X wuma yaudopmuy U[0, 1] pacmogeny. Ako je Y = % - [%], OJIPETUTH
pacrojiesty ciiydajue Bejudune Y .
Jara je dbyukmmja pacrnojese ABOIUMEH3NOHATHE ciyuajue seanunne (X,Y):

_ 1_2*1‘_27y+27567y’ x207y207
F(z,y) = { 0, nHAYe.
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a) Oxpesurtu rycruny pacnogesie caydajue sesuuanne (X,Y).
6) Vcnuratn HE3aBUCHOCT CiryvajHux Berwanua X u Y.

B) Ako je T' = {(z,y)|xr > 0,y > 0,z +y < 1}, uzpauynaru P{(X,Y) € T'}.

Tauka A(X,Y) ce cayuajuo 6upa y kBagpary D ca tememmma (1,0), (0,1), (—=1,0) u (0,—1).
OsipeiuTu TycTUHY pactojiesie crydajaor BekTopa (X,Y), Kao u MapruHasne pacrojiese CJIydajHux
Beqmuanaa X u Y.

Cuyuajua Beqmunna X uma ekcrnonennujanny £(\) pacmogeny. Axko je Y = % - X, toe je p > 0,

OJIPEJIUTH PACIOJIENy CJydajHe BeawduHe Y, a 3aTuM cuaydajHor sekropa (X,Y).

Cayuajue Besmuune X m Y cy HesapucuHe m mMajy ucty ekcrnonennujanny € (1) pacnomery. Ako je
Z =|X — Y|, onpesuTu TyCTUHY PACIOJEe CIydajHe BeTUInHe 2.

Cayuajua sesmunna X uma ekcnonennujainy £(q) pacmojeiy, ciydajHa BequduHa Y uUMa yHU-
dopmuy U[0, h] paciogeny u mesaBucue cy. Axo je Z = X + Y, ogpeauru rycruHy pacrojesie
cJIydajHe BeJudnHe 7.

Cayuajuo ce 6upa tauka (X,Y) yHyTap KBajpara ca TEMEHHMA A(—%, —%), B(%, —%), C’(%, %) u

D(—%, %) Axo je Z = XY, ogpenuTu pacnofesly CaydajHe BeJUIuHe Z .

Haxkown cBalje oko komaua crpactu cy ce maso cvupuiie u [lepu m A y rocre je pomao Josa jga 6u
urpasm urpure Ha padynapy. llomro nmajy msa pauynapa Ilepa m Ama cy ommax 3aysenum cBoja
MecTa W KPEeHYJIH JIa ce urpajy. JoBu je ocraso jenwHo ma deka. [lo3HATO je ma cBakKo of1 Tpoje Jere,
HE3AaBHCHO O/ JIPyTe ABOjUIlE, CJIy4dajHo oxapehyje koouko he ja ce urpa, ¢ Tum Jja je o Hajmame 10,
a najpuire 30 munyTa. OppeuTu:

a) Beposarnohy na he Josm mecro ycrynmrn Ilepa;

6) rycTMHY pacrojiesie U OUEKMBame JOBUHOT BPEMEHA YEKAMA;

Cmarparu ga KajJ Oujio Koje jiere ycrane oJ padyHapa He Bpalia ce OHOBO jia ce urpa.

2

. 0 1 .
Cayuajua Beqmunnaa X wuMa, ( 1 1 ) pacmioziesty, coyvajua Beawuuna Y mma yaudopmuy U0, 1]
2
pacmozneay u HezapucHe cy. Ako je Z = X + Y, ogpeauTn pacnoieiay CiaydajHe BeJMInHe 7.

Hesasucho ce 6upajy ciyuajuu 6pojesu X1, Xo, ... ca cermenra [0, 1]. Heka je par dbukcupan 6poj
t,t € (0,1). Heka je N(t) upsu unjexc raxas ja je Xy >t u nexa je Y (t) = Xy —t.

a) Oppenurtu pacnogeny cayuajuaor sekropa (Y (t), N(t)).

6) Ha s cy cayuajue sesuunne Y (t) u N(t) nesasucue?

; Z AK‘Q o X1 GHﬂlJIa]‘;'IEZ BGH-HI-HHHZ 8 BaKH—Ha 1w BEX — 2o DX — 00l maoonesari DIO 5 X 2 Rl
[l ) 7 i ) 8 J
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Cayuajua enmauna X uma yaudopmuy U[—1, 1] pacuogeny. Axko je Y = sgnX, uspauynaru
KoedunmjenT Kopeanyuje ciyJdajanx Bejuanaa X u Y.

Axo cy X1, X9, ..., X,, nezaBucue ciayuajue perqwuune ca uctom yaudopmuom U[0, 1] pacmogenom
u ako je X() = min{Xy, Xo,..., Xp}, a Xy = max{Xy, Xa,..., Xy}, uspauynaru koebunujent
KOpeJianyje CIy9Iajunx peamanna X ) 1 X ().

n
Cayuajua esmauna X uma yaudopmuy U[0, 1] pacnogeny. Ako je Y, = kzl % I {% <X < ky

n € N, n > 1, uspauynaru KoedunujeHT Kopesanuje CJydajHux BejudnHa X u Y.
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. 0 1
Hexka cy X1, X, ..., X,, He3aBuCHE CJAyYajHE BEJIUUNHE CA HCTOM PACIIOJIEJIOM < 1—p p ), 0 <
p < 1. OfpenuTu yCcIoBHY pacmojiesly ciaydajoe Beqmauue X npu yciaoBy X1+ Xo+ ... + X, =k,

1j. pacnogey 3a X1|X1 + Xo+ ... + X, = k.

JBomuMensuonanua ciaydajua seauunna (X,Y) uva yaudopMHy pactojieny Ha TPOYIJy Ca TeMme-
mnma (0,0), (1,0) u (0,1). Oppemurn fx|y—, () - ycnosuy rycruny pacrojie/ie ciydajHe BeJuaune
X mpum ycaoy Y = y.

U3 cermenta [0, 1] cayuajuo ce 6upa 6poj X, a 3aTUM Ce M3 CETMEHTa [%, X| cnyuajuo 6upa 6poj
Y. Oppejuru pacuojiesy ciydajHe ejudauHe Y .

JBopmmensuonatna ciaydajua seqmanna (X, Y) uma yaudopMHy pacmosiesry Ha TpOYTIly ¢a TeMeHH-
ma (0,0), (3,0) u (2,1). Oupenuru fy|xe1,2)(y) - yeaoBHy TycTHHY pacrojiese Ciyudajne BeJuaune
Y npu yenosy X € [1,2].



