1.

Pememe:

MMCMEHU UCIIUT 3 BEPOBATHOTRE
4. cenrembap 2024.

Munan ncroBpemeno 6arma aBe rorkuiie. Hakon Tora, Munan 6ana OHOJTUKO KOIKUIA KOJIUKO je MOOMO MEeCTUIa
y npBoM Gamnamy. Ako je Musan mo6uo yKymHO IBe IIECTHUIE, OAPEIUTH BepoBaTHONy ma je 30up mo0ujeHux

OpojeBa y mpBOM Dalamy mapaH.
Hedurumemo crenehe morabaje:

e A - Munan je 10610 YKyIIHO IBE IIECTHUIE

e B - 36up mobujenux 6pojeBa y mpBoM Oamamy je mapan
Tpawu ce P(B|A):

P(BA)

P(BIA) = 5

Muisan y npBoM bamamy Moxke na mobuje 0, 1 mawm 2 mecrture, ma mMaMo MOTIYH cucTteMm morabaja:

e H, - y mpeom Ganamy je mobuo 0 mecTumna
e H, - y mpsom Gamamy je mobuo tauno 1 mecTtuiy

e Hi - y mpeoM Gamamy je mobuo 2 mecTuie

25 10 1
P(H,) = 36 P(H,) = e P(H3) = 36

[Iprmenom popmyie mornyae BepoBaTtHOhe, mobujaMo:

P(A) = P(A|H)P(Hy) + P(A[Hs) P(Hy) + P(A|H3)P(Hs)

rme cy:
P(A|H1) = 0 (axo y npBoM Gamamy Huje moOMO HUjemHY MECTHUILY, OHIA BUIIE He Oalla KOIKUIE Ma He MO
HUKAKO A& H00Uje yKyIHO 2 MeCTULe)

P(A|H2) = % (y mpyrom Ganamy Gana jemHy KOUKUIY U MOTPEGHO My je na nobuje mecTumy)

P(A|H3) = % (y mpyrom Gamamy Gama 2 KOukuie u MOTPEGHO je ma He nobuje HUjemHy IMeCTUIY )

110 25 1 8
PA) =0+ o=
(A =0+535" 3536~ 1200

Cana pauynamo P(BA):

P(BA) = P(BA|H,)P(H,) + P(BA|H,)P(H,) + P(BA|H;)P(Hs)

rue cy:
P(BA|Hy) =0

_ P(BAHy) _ 35t 315 . . :
P(BA|H,) = Py — P(Hy) — B(i) (ako je y mpBoM Gamamy maja TadHo jemma mectuna (morabaj Ho)

TO 3HAUM Ia APyra KOIKUIA MOpa na Oye IBOjKa MM YeTBOPKA na 6u 30up 6uo mapan (TAKBUX MCXOIa UMA
4 on yrymnuo 36 ucxona). Hakon Tora Munan Gamna jemay KOUKMIy M TO MOpa na Oyme mectura na 0u yKyIHO
rMao ase mecrune (oxarie Kobujamo %))

P(BA|H3) = % (ako cy y mpBoMm Gamamy TaJjie aBe mectune onma je morabaj B cakako ucmymen, a 3a

norabaj A je morpe6uo ma y apyrom Gamamy He magHEe HUjeIHA IIECTUNA).



Iakae, cana je:

4 25 49
P(BA) =04 — 4+ =2 —
PBA) =0+ 575+ 1596 ~ 1296

Konauno:

49

P(BIA) = o

2. 3a rycrume pacnogena fx u fy mesasucuux cayuajuux semmumna X u Y sazu fx(r) = e *, x € (0,400)
u fy(y) =2y, y € (0,1). Axo je Z = X +2Y + 1, onpeauru rycruny pacronerne ciydajue Benudune 2 .

Pememe: IIpBo ompelyjeMo MHTEpBaJ BPEIHOCTH KOje MOE A2 y3Me CIydajHa BeJIUduHA, Z :

Z € (1,+00)

Cana pauyHaMo (GyHKOU]y pacrofese caydajHe BeJWJIWHe / y TPOM3BOJLHO] TAUKM 2 € (1, +OO):

Fz(z):P(Zgz):P(X+2Y+1§z)=P(Y< _X”_l) / f(x,y)dedy
rue je:

—xrx+z—1
DZ{(w,y)GWIyST}-

Kako cy X u Y mesaBucue, 3ajeqandka TycTuHA BEKTODA (X, Y) je:

f(:c,y) = fX(x) ’ fY(y) =e "2y x€ (0?+OO)’ ye (0’ 1)'

[ToTpebHO je ma HampTaMo CIWKY Aa GICMO BUIEIN KaKO U3TJena npecek obaactu [ u o6ractu neduHICAHOCTH
rycrune sexropa (X, Y"). Ca cimke Buammo na mMaMo Ba CIydaja U a ce mpesia3ak Ca jeHor Ha APYTH CIydaj
memasa 3a 2 = J.

1° cuyuaj: z € (1,3)



[Ipecex obaactu D n obnactu HA K0joj je meduHmMCana 3ajeTHUUKA IYCTUHA j€ TPOYTAO:
z—1

0<y< =5

0<z< -2y+2—-1

dyurnuja pacmomesie y OBOM CIyYajy je:

z—1 z—1 z—1 z—1
3 —2yt+z—1 P) 2 P)

Fyz(z) = /( / e_””dx>2ydy: /(1 — eHF ) 2ydy = /dey—el_z /2y62ydy:
0 0 0 0 0
z—1\2 | /(z—=1)-et et 1 z—1\2 2—1 1 €'
:(2>_e( 2 _2+§>:<2)_2+§_2

2° cayuaj: z € [3,400)

IIpecex obaactu [ n obnactu Ha K0joj je meduHMCaHA 3ajeTHUYKA I'yCTUHA je TPAales:
0<y<l1

0<z < 2y+2—1

dyukrmumja pacmomesie y OBOM CiIyYajy je:

1 —2y+z—1 1 1 1
Fy(z) = /( / e’xd:v) 2uydy = /(1 — M F) 2ydy = /dey — el /2y62ydy =
0 0 0 0 0
62 1 e3—z 61—2
—1— 1—z¢ 2~ N=1=— .
G 2 2

Ob6jemumaBameM n00OUjeHNX pe3yaraTa JobmjaMo (YHKIU]Y paclomese:

0, z <1
=1(5 ) fiofT se ()
1-er e~ 2>3

0, z<1
f2(2) = Fy(z) =< 52 + <5, 2 €(1,3)
St e, 223

e?(Zcost 4+ 22) — Lsin(2t).

3. 3a KapakTepucTUuHy OGYHKIU]y CIydajHe BeJUunHe X BaEkd 1a je Py (t) = 3

25
OnpenuTu KAapaKTEePUCTUYHY (PYHKIU]Y CIydajHE BEIUUUHE X2,

Pememe:

23 it 92 0i ezt + e—it 1 eta €—2Zt
= Sty St~ . -
25 25 2 2 2
23 2it 1 3it 1 it 24t —2it
“3¢ Tas¢ Tzt T1¢ T



Hakxme X uma ciaenehu 3axkoH pacmomene:

1 4 9
X2:<L 23 L)
25 25 25

W xoHaUYHO HAJIA3MMO KAPAKTEPUCTUYHY (YHKIU]Y:

, 1, 23 4 1
9 — F itX? N 17 oY dat 9t
ox2(t) (™) 5e€ T o€ T oee



