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1. Iz kutije u kojoj se nalaze 4 bele i 3 crne kuglice, izvlaqe se kuglice. Svaki put kada se izvuqe
bela kuglica, ona se vra�a u kutiju i u kutiju se dodaje jox jedna crna kuglica, a kada se izvuqe crna
kuglica, ona se ostavǉa van kutije. Ako je u drugom izvlaqeǌu izvuqena crna kuglica, izraqunati
verovatno�u da �e u tre�em izvlaqeǌu biti izvuqena bela kuglica.

Rexeǌe: Od interesa su nam slede�i doga�aji:

A = u tre�em izvlaqeǌu bela kuglica

B = u drugom izvlaqeǌu crna kuglica

Verovatno�e oba doga�aja zavise od ishoda u prvom izvlaqeǌu pa uvodimo slede�e hipoteze:

H1 : prvo izvuqena bela

H2 : prvo izvuqena crna

Tra�ena uslovna verovatno�a je
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2 Za gustine raspodela nezavisnih sluqajnih veliqina X i Y va�i da je fX(x) = 2x, x ∈ (0, 1), i
fY (y) =

1
y2
, y ≥ 1. Izraqunati uslovnu verovatno�u

P
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X2 + Y 2 <
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4

∣∣Y ≥
√
3X

}
.

Rexeǌe: Kako su X i Y nezavisne, zajedniqka gustina je f(x, y) = fX(x)fY (y) =
2x
y2
, x ∈ (0, 1), y ≥ 1.
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gde je

D1 = {(x, y) : x ∈ (0, 1), y ≥ 1, x2 + y2 <
9

4
, y ≥

√
3x}

D2 = {(x, y) : x ∈ (0, 1), y ≥ 1, y ≥
√
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Uz pomo� slike dolazimo do slede�eg rexeǌa:
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3. Veliqina slike na telefonu, u megabajtima, ima normalnu raspodelu sa matematiqkim oqekivaǌem
5 i disperzijom 3. U memoriji telefona ima slobodnih 15000 megabajta za slike. Koliko najvixe
slika korisnik mo�e da saquva u memoriji telefona, pa da sa verovatno�om 99% bude siguran da ne�e
popuniti svu memoriju?

Rexeǌe: Neka je Xi veliqina i−te slike. Smatramo da su veliqine slika me�usobno nezavisne sluqajne veliqine
sa istom normalnom N (5, 3) raspodelom. U zadatku se tra�i najve�i prirodan broj n za koji va�i

P
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n∑

i=1

Xi < 15000

}
≥ 0.99.

Znamo da Sn =
n∑

i=1

Xi ima normalnu N (5n, 3n) raspodelu. Kako je ESn = 5n, DSn = 3n, standard-

izacijom dobijamo:
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≥ Φ−1 (0.99) = 2.33

Uvo�eǌem smene t =
√
n, t > 0, dobijamo kvadratnu jednaqinu

−5t2 − 2.33
√
3t+ 15000 ≥ 0,

qije je rexeǌe t ∈ (0, 54.37). Dakle n ≤ (54.34)2 = 2956.097, pa je najve�i broj slika koje korisnik
mo�e da saquva n = 2956.


