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Beposarnoha un cratuctuka A, 4/IMH
Bamanu ca Bex6Ou, 2016/2017.

a) UMcrospemero ce Gamajy Hopauh n Konkuna. OapeauTn CKyN eJeMeHTapHUX HCXOJIA.

6) Barma ce mopunh nBa myra. OgpeauTn CKyT eJeMeHTApHUX HCXOJA.

. Y kyTuju cy derupu Jjuctuha obdesexkena opojesuma 1, 2, 3 u 4. N3pinauumo jmcruhe,

a) 6Ge3 Bpahama,

6) ca spahamem,
CBe JIOK He m3By4IeMo JucTuh ca HenapauM OpojeM. OapeguTn CKyI eJJeMeHTapHUX MCXOJIA.

Crpenarn raba y nus obmKa KpyzKHE MeTe HOIyIpedHnka K, mpu deMy ce Mepu pacTojarme MOroTKa
ox neaTpa Mere. OIpeIuTH CKyI eJeMeHTapHIX UCXO0/Ia.

. [Tocmarpa ce n rocrujy y pecropaHy u perucrpyje ce Ja Jiu cy Hapy4duau kady wjium He, a OHJIa Ce

HOCMaTpa jOIl OHOJUKO T'OCTHjY KOJHUKO je Mehy HmpBUX N TOCTHJy HAPYYMJIO Kady U KOJ HUX ce,
takohe, perucrpyje ma jm cy Hapyumwin Kady wanm He. OApeanTH CKYI eJeMeHTAPHUX MCXoaa () u
Opoj esleMeHaTa TOT cKymna. CMaTpa ce Ja je yKynaH O6poj rocTujy v pecToOpany Behu wiu jeqHak 2n.

Konxka unje cy cse crpane obojene nojesbera je y 1000 mamux KOIKHK jeHake Besudnne. 3padynarn
BepoBaTHONY Jla caydajHo m3adpaHa KOIKa MMa TavHO JBe 00OjeHe CTpaHe.

N3pauynarn BepoBarHOhy 1a 1nudpe feceruna m jeauHuria Kyda caydajHo m3abpaHOr IIPUPOIHOT
opoja Oyay jeuHUIIE.

N3 kyTuje y KOjoj ce HaJia3e Iejay/be O3HadeHe OpojeBuMa oj1 1 JI0 N U3BJA4YMA Ce jejIHa 110 jejHa
ne/1y/ba,

a) Ges spahama,

6) ca Bpahamewm,

u Gesiezke ce jjodbujenu 6pojesu. 3padynaru BepoBarnohy mga 6yay peaom u3Bydenu 6pojesu 1,2, ..., n.

. Xoresn uma n coba mopehannx jeana g0 Apyre y mpapoj jguauju. Ha ciayvajan wadun k (K < n)

roCTHjy ce paszMelnTa 1o cobama. V3padynaru BepoBaTHONY Ja OHH 3ay3My k cycemHux coba.

N Jbyau ce Ha cJaydajaH HAYMH pa3MeniTa 3a okpyrinm crojgom (N > 2). Uspaaynarn BepoBarHOhy
Jla 1Ba ojjabpaHa JINIa He CeHY jeJHO J0 JPYTOT.

Yosek uma y 1eiLy n KJ/by4eBa 0/ KOjuX caMo jeJlaH orBapa Bpara. Kibydese pejom Baju u3 jena (6e3
spahama) 10K He Halje oxrosapajyhn kbyd. 3padyHaTu BepoBaTHONY Ja TparKeHH KJbyd M3BYyUe Y
k-Ttom m3BJIademy, e je k dpukcupan 6poj Taka ja je 1 < k < n.

Urpaan A u B umajy jennake IMaHce 13 y jeIHO] MapTHju HeKe urpe ocsoje 6oa. Hema mepermenmnx
urapa. [lobehyje onaj xoju mpBu ocBoju 6 6omoBa. I3pauynarn BepoBaTHOhY ga mobeanm wrpad A,
OJIHOCHO B, aKo je TpeHyTHH pe3yaTar 4:2 3a urpada A.
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W3 ckpagumra ca n mpeaMeTa, oI KOjUX je k HeHCIIpaBHO, Y3UMa ce ojjegHoM m mnpeamera. 3pa-
yyHaTu BepoBarHohy ja Mmehy tum npejameruma Oyjie Tauno [ HeMCUpPaBHUX.

U3 naprurusHOT ckyna ckyna A, rie je A = {1,2,...,n}, Ha ciyuajan Haunn 6upajy ce (ca pahamem)
nBa eiementa (moackynosu ckyna A) Ay u A,. Uspauynaru BepoBaTHohy na Oyie

a) AlmAQZQ),
6) AjU A, = A.

[Toxpaszymena ce j1a je u3b0p CBHX MOJCKYIIOBA jeHAKO BEPOBATAH.

Hexka cy jgaru 6pojesu 1,2,3,4,3,3,6,1,4. Koja je BepoBarnoha ja ce u3zadepe jeeronudpenn 6poj
KOjH Ha HEIApHUM MeCTHMa NMa HemapHe mudpe?

30 mIeHTUYHHX Manupa ce Ha caydajan HauuH pacrnopelyje vy 8 pazmmuntux dacuukiau. [Ipermnocra-
B/ba Ce JIa ¥ cBaKy (acIyK/y MOKe CTaTh HPOU3BOJbHO MHOrO namnupa. V3padynaru seposarnohe
caenehux ngorahaja:

a) A -y cBakoj dacuukim uMa 6ap TPH MANHpa;
6) B - 6ap Tpu daciukie ¢y mpasHe;

B) C - TauHo Tpu GacHuKIe Cy mpasHe.

Y opmapy ce mamasu 10 mapu mumesna. Ha cayuajan mHaumn ce omabepy 4 numene. l3pauyHaru
BepoBaTHOhy 78 je Mehy muma Hap jegan map.

3a OMOCKOICKY cajly KOja mMa n HyMepHCAHWX MecTa CBe KapTe cy pachpojare. AKO Iielaolu
caydajHo O6upajy MecTta, u3padyHaTH BepoBarTHOhy 1a 6ap jejaH riejaJjall ceJHe Ha MECTO 3a Koje
uMa Kapry. Yemy Te:km Ta BepoBaTHOhA Kajg n — 007

Y BO3y KOjH MMa m BaroHa Ieme ce n NyTHWKa. VI3padyHaTw BepoBaTHONY Ja y CBaKU BaroH yhe
H6ap 10 jeJaH MyTHHK.

[Tpum mosacky Ha cacraHak KJyba n 4jiaHOBa je ocTaBWJIO Temup y rapaepoou. Ilo 3aprrenom
CACTAHKY IMEIIHPH Cy MM IIOJe/heHH Ha CIydajaH HauwH. [Ipm ToMe ce mpermocraB/ba Jia Cy CBH
Moryhu pacmopeau memupa jeanako Bepoparau. Oppenutu BepoBarHOhy gorahaja:

By - Hujeno Jjinie Huje 100110 CBOj MIEHIN];

By, - Tauno k smna je q100MJIO CBOJ HIENTHD.

Ha mexum u3bopuma 3a KaggumgaTra A riaacaio je m Ompada, a 3a KanamaaTa B riacano je n Gupada,
upu geMy je m > n. Konnka je BepoBaTHoha ja je TOKOM IJiacama CBe BpeMme BOIMO KaHauaar A.

3 cermenta [0, 1] Ha cayuajan wadwn Gupajy ce asa Gpoja. Mspauynatu BepoBaTHONy 12 HUXOB
30up Oy/ie Mmamu oj1 1, a upousBoj Behu o %.

Pacrojame u3mely ase mapasiente tesedoncke qgunnje ayxuue [ je d (d < [). Ha cBakoj om Tere-
GOHCKHUX JIMHUja Ha HEIMIO3HATOM MeCTY MOCTOju mpeKua. V3padyHaTu BepoBaTHONY Ja je pacTojarbe
R mebhy raukama npekuya we sehe o a (d < a < 1?2 + d?).

U3 ckyma {1,2,...,22} cayuajuo je usabpan jenan O6poj. Mspauynatu BepoBaTHONY Ja je uzabpan
napaH OPoj ako je mo3HATO Ja je u3abpaH Opoj Ae/bUB ca TPH.

Y peny ca 10 cemumta Ha caydajaH HaduuH cenajy 3 ocode. Ocobe X u Y Hucy cese jeqHa 0 apyre.
Wspauynaru BepoBaTHONY 1a je ocoba Z ceya u3mely ocoba X u Y.
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Cpaka o1 15 HCIIUTHUX Iy ba CAAPKU MO 2 TUTamba Koja ce He MoHaB/bajy. CTYIeHT 3Ha OATrOBOP
Ha 25 nurama. Jla Om 10/102KMO UCHHUT OH MOpPa Jia OJNOBOPH WJIM Ha 00a HUTamba Ca IEe/LYy/be KOjy
NpPBY U3BydYe WM Ha je/IHO NMUTAEe Ca Ie/y/be KOjy IMPBY M3BYyUYe W Ha IPBO MMUTAE Ca MEy/he KOjy
npyry m3syue. Illta je BepoBaTHUje, 1a TaiHE UCIUT WJIH J1a Ta TOJOXKW !

YHoBek HMa y [ery n KJby94eBa OJ1 KOjuX caMo jeJlaH oTBapa Bpara. Kibyuese pegoM Bau u3 ena (6e3
spahama) 10K He Halje onrosapajyhiu kibyd. MspadyHaTu BepoBaTHONY Ja TpaxKeHH K/bYd U3BYUE ¥
k-Ttom m3BIademy, Tae je k dukcupan 6poj Takap ga je 1 < k < n.

V Hekoj urpm ydecrpsyje 2" urpada. Mrpaum ce Ha caydajaH HaumH fee y mapose H urpajy 27!
MeueBa, a BepoBarHoha mobejie CBaKOT O/ IbMX Y HEKOM Medy je % V cnenehem xory 27! nobegnnka
IPEeTXO/IHOT KOJIa ce Jlejie Ha CydajaH HAuuH y [IapoBe U Ur'pajy Med U TaKO Jajbe. Y UTDU YUeCTBYje
u urpaun A u B. Vspadynaru BepoBarHohy ma ce A mw B cycpeTHy Kao IPOTHBHHIIH.

[Ton mpermocTaBKOM Ja cy BepoBaTHOhe paljama MYIIKOr M »KEHCKOT JeTeTa jeJIHaKe, UCIUTATHA He-
zaBucHocT gorahaja A - gena Hucy ucror moJsa u B - Mehy genom je HajBHIE jeiHa AeBOjUNIIA,

a) y MOPOJUIN Ca TPOje JIele;
0) y HOPOJHMIM Ca IE€TBOPO JIENE.

Urpaun A u B mMmajy jenHake IIaHCe a3 V jeIHO] MApTHjU HeKe Urpe ocsoje 6oa. Hema Heperenunx
urapa. llobehyje onaj xoju npsu ocsoju 6 Gomosa. M3pauynatu BepoBaTHohy mga mobemu urpad A,
OJHOCHO B, ako je TpenyTHu pe3yarar 4:2 3a urpada A.

Ha typuupy tpeba ogurparu Tpu mapTHje CTOHOT TEHHCA MPOTUB IMaMinoHa A u HermTo ciadujer
urpada B no jeanoj ox mema A — B — A wm B — A — B. Harpana ce nobuja ako ce mobean y 6ap
JBe naptuje y3acronno. Kojy memy uzabpatu?

VY cBakoj napruju u3mehy A u B urpau A mobeljyje ca BepoBarnohiom p m HeMa HepelmeHux UCXOIA.
Urpa tpaje wiu 1ok A He mobuje m mapruja (A nobeauuk) mwiu g0k A He usry6bu n mapruja (B
nobeauK). 3padynaru BepoatHOhy fda A nobemu y 1esioj urpu.

Y KyTHju ca pe3epBHUM JIeJIOBUMA, KOjU ce 10 U3IJIeLy He Pa3juKyjy, je b HOBHX U 3 cTapa Jesa.
CaydajHo ce 6upajy aBa Jea oJjeTHOM U KOPUCTe M3BECHO BpeMe, mocye dera ce Bpahajy y KyTujy.
Hakon Tora ce oner ciy4dajuo 6upajy JABa jesa oj1jeIHOM.

a) Mspauynaru BepoBarHOhy ja oba apyroogabpana jena Oy1y HOBA.

6) Axko cy apyroomabpaHu JeJOBH HOBH, U3pAadyHATH BepOBATHONY [a Cy MPBOOAAOpAHH JEJOBHU
OWIM cTapu.

Y KyTuju ce Hajgase 3 KyIVIWIE, O/ KOjUX cBakKa Moyke OuTm Oesa mian 1mpHa. CBe IpeTHOCTaBKe O
Opojy 6eJIMX KYIJIMIA Cy jeJHAKO BepoBaTHe. 3 KyTuje ce YeTupu nyra, ca BpahameM, OUpa KyTJIHIA.
Koju je nHajBepoBaHHju cacTtaB KyTHje aKo je jeTHOM M3BYYeHa IpHA M TPHU IyTa Oesga KyTJIuia?’

Beposarnoha na je onpehena kmwura y bubiaunorenu je p. Ako je Ta kKmura y 6ubanorenu, onma ce ca
HCTOM BepoBaTHONOM Hasasnm Ha OHJIO KOjoj o n mosuna. [lpernemano je m (m < n) moauna u Ta
Kibura Huje Hahena. 3padynaru caja BepoBaTHONY Jia je oHa y 6uOIHOTEIH.

Majka je cBojoj menm mojesmsia Kojgade n To Anm Tpu OakjaaBe m aBe TysaymOe, a llepum germpnm
DakJsiaBe W 4eTHpH TyayMmMbe. 3aTuM je m3aruia u3 Kyxumbe. HezamoBosban mojesnom, Ama je 3rpabuo
JBa KoJiada us3 [lepunor m crasuo y csoj tamup. Ilepa je mnokymao ja y3Bparu, aju je ycleo Jia
BpaTu camo jefnan (He obaBe3no cBoj) kKosad. Bpahajyhu ce nazan, majka je mpumernia csaby u 3a
Ka3HYy je m3 AIMHOT Tamupa y3ea jeJaH Kojad W mojesa ra. VMspadyHaTu BepoBaTHONY 7a je Majka
mnojesia ODaKJIaBy.
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Y 1pBOj KYTHjU HaJa3ze ce camo Oese KyIviuie, a y JApYroj KyTuju i KYTJIUIA Cy TIpHE, a % Oeute.
Cayuajuo ce Oupa KyTuja W U3 e Ce M3BJAadn jegHa Kyriuna. Vcmocrasiba ce ga je Oema. OBy
KYIJIMILY BPATUMO Y KyTH]y U3 KOje je U3BYUYEHAa U U3 Ihe Ce OTeT U3BJIaYN jeJHa Kyrauna. V3pauynaru

BepoBaTHONY j1a oBa KyrJuia Oy/ie IpHa.

Heka je BepoBarnoha ja y nopoguiu uma n jgene ap”™, n € N, p € (0,1), a > 0. [pernocrassba ce
Jla cy cBe KOMOWHalMje 1MoJIoBa n Jiere jeaHako BeposarHe. Jlokazatu ja je 3a kK > 1 BeposarHoha
Jla y nopoauny uma k jaedaxa %.

Urpaun A u B urpajy Hu3 napTuja, Tako Ja y CBaKOj MOOeTHUK 100Uja je/Ial moeH. Y CBaKOj MapTUju
A mobebyje ca BepoBaTrHOohoM o, a B ca BepoBatuohom (3, rie je a+ 5 =1u a > [. llobegauk meua
je OHaj Urpad KOju CaKyIlld JIBa MOEHa BUIIIE OJI TPOTUBHUKA.

a) Mspauynaru BepoBarHoly ja uspau A Gyme mobe HHK Meda.

6) Ira je morogauje 3a urpada A, Ja Urpa 1meo Med Wl Camo jeHy HapTujy?

N3 kyruje y Kojoj cy uwerupu neaysbe nymepucane Opojesuma 1,2, 3,4 usnaunmo, 6e3 Bpahama,
JIOK He M3ByYeMo IeJy/by ca HemapHuM Opojem. Axko je X 30up m3BydeHux OpojeBa, a Y 0Opoj
M3BJIAYeha, OJIPeJIUTH 3aKOH pacrojese (BepoBarHoha) ciayvajuux sequdnda X u Y U U3padyHaATH
(MaTeMaTHYKa) OYeKUBaA W JIUCIIEP3Uje THX CJIYYajHUX BEJTUIHHA.

13 ckyna {1,2,...,n}(n > 2) Ha ciydajan HaunH GUpajy ce OjjeJHOM JBa pasindura 6poja T u y.
Heka je S = max{x,y}. Oapeauru pacnogeny caydajue pesmaube S u uspauaynaru P{0.5 < § <
3.56}, P{S > 2.6}, kao u ouekuBamwe ES.

13 ckyma {1,2,...,n} Ha ciydajan HaunH OUpajy ce OJjeTHOM m pa3anauTux Opojesa, 2 < m < n.
Heka je R makcuMasHO pacTrojame Mehy 6pojeBuMa. OIpeluTH pacnojieny cjaydajHe BeJwdnHe R u
U3padyHaTH OdeKuBame [ R.

Beposarnoha ja xormapkai noroau Kot je p(0.7). On rabha cBe mok we moroau kot V3pauynarn
cpelmbu OPoj MOKYIIIaja.

Cayuajra seqnanna X uma [lyaconoBy P()\) pacnogeny. V3padynaru oueknBarbe W JAUCIEP3U]Y Te
cayJajHe BeJTHInHE.

Beposarnoha ga ce morabaj A ocrBapu npu HekoMm ekcrepumenTy je p,0 < p < 1. Excnepumentu ce
HE3aBHCHO TIOHABJhAjy ¢Be JOK ce A He ocrBapu tauno k myra (k > 1,k dukcupan 6poj). Ako je X
Opoj M3BeIeHNX eKCIIepUMeHaTa, OJPeUTH PACIoeNy caydajHe Beqmanae X u n3padyHatn FX.

Beposarnoha ga ce norabaj A ocraBapu npu nexom ekcnepumenty je p,0 < p < 1. Excnepumentn
ce He3aBHCHO MOHAB/ba]y CBe MoK ce mian A mim A€ He mojaBu jBa myTa y3acTomnHo. Ako je X 06poj
M3BEJIEHNX eKCIIePUMEeHATa, OJIPEIUTH PACIojieny ciaydajue peaunanae X u qokazatu fa je F(X) < 3.

N3 kyTuje y Kojoj cy derupu 1ejy/be nyMmepucane dOpojesuma 1,2, 3, 4 uzsinaunmo, 6e3 Bpahama, 10K
He U3BYYEeMO IeAy/by ca HemapHuM Opojem. Ako je X 30up u3BydeHux Opojena, a Y Opoj u3BIavema,
OJIPEJTUTH PACIOENy JBOUMEeH3HOHe ciaydajue Beaununne (X, YY), Kao u Maprunasine pacrnojeie X u
Y. UcnnuTatn He3aBUCHOCT CAyYajHUX BeJW4InHA X W Y W W3padyHATH OUeKWBame Mpou3Bojaa X |

Y.

3a caydajae Besudnae X U Y U3 MPETXOHOT 3a/1aTKa, OJPEIUTH PACIOeNy CJaydajHe BeJudnHe Z,
rieje Z =X —Y.

Heka cy X; u X, HesaBucHe caydajue peaudaune ca reomerpujckom G(p),0 < p < 1, pacnomenom.
Ako je Y = max{ Xy, Xo}, oapeauru pacnomgeny ciaydajue equdune Y.

4
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Cayuajue equmanne X koje mma [lyaconoBy P(\) pactomeny u Y koja uma [lyaconoBy P(u) pacmo-
ey cy wHesasucHe. Ako je Z = X + Y, ogpenurn pacuojesny ciaydajHe BeJUYuHe Z .

Y KyTHuju je n Kyriauna HymepucaHux OpojeBuma 1,2, ....n. I3 kyTuje ce m3Bina4um jegHa 1Mo jeTHA
Kyruia, 6e3 Bpahama, ¢Be JOK ce He M3By4Ye KYIVIUIA ca OpojeM Koju HHje Marmu of k, riae je k
yuanpes ¢pukcupan 6poj, 1 < k < n. Axo je Y 0poj usBnadema 10 I0jaBe TaKBe KyLJIHIE, OAPeIUTH
pacrojiesly cydajue Bejimdune Y W u3padyHaTw odekupame FY .

Barma ce komnka 3a urpy. M3padynarun ouekuBanu 6poj barnama 0 1mojaBe cBux OpojeBa.

Pesynrar rabama je morogak, ca BepoBaTHONOM p, WK IIpoMallaj, ca BepoBaTHohoMm ¢,q = 1 — p.
W3Bonu ce n HesaBucHuX rahama. V3padyHaTn odekuBaHu Opoj MpOMeHa pe3yaTaTa y THX n raljamba.

V3Bou ce n He3aBUCHUX eKclepuMeHara. Beposaraoha ycmexa foraljaja A y cBakoM eKcriepuMeHTY
je P(A), 1j. p. Ako je X 6poj ycmexa morahaja A y TUX 1 eKclepuMeHaTa, OJPEJIUTH PACTIOIETY
ciaydajHe BejimunHe X U U3pauyHATH OUEKUBAIE U JUCHEDP3U]Y.

Cayuajua Bemunna X wMa 6unomuy B(n,p) pacnofeny, a caydajua seaunanna Y Gunomuy B(m, p)
pacmomeny. Ako cy X u Y HezaBucae nu Z = X + Y, oIpeauTn pacnomeny caydajHe BeTHInHe 7.

Cnyuajua Besmamba wuma OubnomHy B(n,p) pacnogeny. Axo je Y = n — X, oxpeauru pacrojieny
cayJdajHe BeInduHe Y.

[loznaTo je na y HEeKOM Ipajy CTaHOBHUK HMMa OuIukJ ca BepoatrHohom (.02, a MoTop ca Bepo-
Baranohom 0.01, ¢ TUM IITO HUKO HeMa U OMIIUK/JI W MoTOp. M3pauymarum BepoBarnohy ma ox 100
CAydajHO N3a0paHUX CTAHOBHUKA OPOj OHUX KOjH MOCEedyjy Oap jeIHO O OBa JIBa IPEBO3HA CPEICTBA
oyne usmeby 2 u 6 (yk/pyayjyhu u e Gpojese).

U3 ckyna 6pojesa {1,2...,n} Ha caydajan Haumu ce, ca Bpahamwem, ussiauu 2n 6pojesa (n > 100).
OppenuTn HajMamu Opoj k TakaB da BepoBaTHOha 1a OpOj M3BYUEHUX YETBOPKH He Oyae Mamu on k
n3nocu Hajsutre 0.05.

Bama ce noBunh. Ako majme raBa caydajua Beiwduna X y3uMa BpeIHOCT —1, nHaUYe y3uma Bpe/i-
woct 1. Onpenuru dbyukuujy pacnogese (BepoarHoha) Te ciaydajue BejindnHe.

Cayuajua Beuunna X uma yaudopmuy UJ0, 1] pacnogenu. Oapenutu hyHKIM]y pactojgese (Bepo-
BaTHONA) Te ciIyuajHe BeJUIUHE.

a(l - x)Qv S [07 1]7
0, nHaJe.

Hara je dyukuuja f(x) = {

a) VMspadyHatn KOHCTaHTY a 3a Kojy je f(z) rycruna pacmnofene (BepoBaTHoha) Heke ciaydajue
BennunHe X .

6) Oxapenntu DYHKIM]Y pACIOiese Te cydajHe BeJudnHe.
B) Mspauynaru P{X > 1/3}.
r) OJpeauTn OYeKUBamwe U JUCIEP3HU]y Te CJydajHe BeJHdnHe.

T T

Cayuajna Bemuuna X nva yaucdopmuy U[—7F, 7] pacuozeny. Axo je Y = cos X, oapeauru rycruny
pacnojese caydajHe BeJanduHe Y W u3padyHaTH odeknBame FY .

1_1
T 1+x2”?

Chayuajua seaununaa X mma KormmmjeBy pacrnozeny, Tj. HBeHa I'yCTHHa pachozene je f = T €

(—00,+00). Ako je Y = %, OIPEIUTH PACHONENY CJIydajHe BeJIHuuHe Y.
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Cayuajua Bemmunna X mma ekcnomenrujanny €(\) pacnomeny. Ogmpenntu byHKIHje pacmomesa
caejiehux ciydajHUX BeJUYUHA:

a) Y =11-X|
6) Z =min{X, X?};
B) T = [X].

Bpoj ¢ ce cayuajuo 6upa u3 cermenta [0, 7], a 3aTuM ce kpos Tauky A(0, 1) mosmaun mpasa Koja ca
HO3UTHBHHUM JICJIOM I 0Ce 3aKjama yrao ¢. Ako je D yJa/beHoCT Te npaBe 01 KOOPAMHATHOT MOYeTKa,
OZPEJINTH PACTIONEIy CaydajHe Beauunne D.

[Iran ay:xune b — a caydajHo ce JIOMH Ha jeIHOM MecTy. V3padyHaTu odeKMBaHY JIy2KUHY Kpaher
Jlesa TITarna.

Cayuajua sequanna X uma yaudopmuy U[—1,2] pacnogeny. Ako je Y = min{X, 1}, oapeaurn
pacnojiesy ciaydajHe BeJnduHe Y W uM3padyHaTu odeknpame FY .

Cayuajua esmawna X uma yaudopmuy U[0, 1] pacnogeny. Ako je Y = % — [%], OIPEJIUTHT PACIIO-
JeTy caydajue BeauduHe Y.

Pabpuka y Toky gana npoussejae 1000 ayromobuia o Kojux cBaku ca BeposaTrnohom 0.05 3axrTeBa
nopaay. Kosumkm Tpeba ma Oyjae KanammTeT mapKuHra, ja ca pepoBaTHohowm 0.9 Oyie j1oBo/baH 3a
ayToMODMJIe KOju dYeKajy Jopary’

Crpesan, noraha musb ca epoBarnohom 0.4. Koauko najmame rahama Tpeda Ja miaHupa, na Jja
BepoBarHoha ma he mmaru 6ap 80 moromaka Oyme 0.97

Y mozopumty ca 1000 mMecTa moceTmony yiase CAy9ajHO Ha JBa yjIa3a KOJH UMajy MO rapaepoly.
Konuko najmame Mecta Tpeda j1a Oyze y ¢Bakoj rapepod, ma ja ca Beposarnohom 0.99 moceruonu
MOTY Ja OCTaBe CBOje CTBAPH Y Tap/aepodn yiaa3a Ha KOJU Cy W YILIA?!

ara je dyHknmja pacmojgesne qBoauMeH3n0He caydajue Beanante (X, Y):

1 =27 =27 427 2 >0,y > 0;
F(z,y) = { 0, nHade,

a) Oapemutu rycTuHy pactoiene ciydajue seananne (X,Y).
6) Ucmuraru HE3aBHCHOCT CIyvajHux BeaudnHa X u Y.
B) Ako je T'={(z,y)|lzr > 0,y > 0,2 + y < 1}, uspauynaru P{(X,Y) € T'}.
Tauka A(X,Y) ce caygajuo 6upa y keagpary D ca temennma (1,0), (0,1), (-1,0) u (0,-1). Oxpenurn

IyCTHHY paciojesie caydajaor Bekropa (X,Y), Kao U MapruHaaHe Pacrojere CJaydajHuX BeJInInHa
XnY.

Cayuajua eqimunna X uma ekcronenmujasny () pacuogeny. Ako je Y = ,%X , OJIPEJTUTH PACIIOJIEY
caydajHe BesmduHe Y, a 3aTuM caydajHor Bekropa (X, Y).

Cayuajue Bequuanae X u Y ¢y He3aBHCHE W UMajy UCTY eKcrnoHeHIujanny £(1) pacmogeny. Axo je
Z = |X =Y/, onpenutu rycruny pacmojesna ciaydajue peauhinme Z.

Cayuajua eqnmanaa X MMa eKCHOHEHIHjaHy £(q) pacmnofeny, caydajaa Besdra Y uma yHMOPMHY
U10, h] pacnionesy mezabuche cy. Ako je Z = X+Y, oxpeurn rycTHHY pacrojiesie ciydajHe BeJTHanHe
Z.
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Cayuajuo ce 6upa tauka (X,Y) yHyTap KBajpara ca TeMEHHMA A(—%, —%),B(%,—

D(—%, %) Ako je Z = XY, oapeauru pacnoje/ty ciaydajHe BeJudnHe Z .
Haxkon cBalje oko kosada crpactu cy ce majo cmupuie u [lepy m Anm y rocre je momao Josa 1a
Ou urpasam urpuie Ha padgynapy. Ilomro nmajy npa pauymapa Ilepa m Ama cy oaMax 3ay3esn cBOja
MecTa U KPEHYJIU Jia ce urpajy. Jopu je ocraso jenHo ja deka. [[o3HaTo je j1a cBako o1 Tpoje jere,
HE3aBHCHO OJ1 JIpyTe JABOjHIlE, Cay4ajHO oapehejy Kosmko he ja ce urpa, ¢ TuM jJa je To HajMame 10,
a Hajsume 30 munyTa. OapenuTu:

a) BepoBatHOhy ga he JoBu mecro yerymuru Ilepa;

6) rycTHY pacrojesie u oueKuBarme JOBHHOT BpeMeHA YeKambha;

B) BepoBaTHOhy Ja JoBa Helie octaTu mocsIeAHU 14 ce UIpa.

CwmaTpaTu Ja KaJj OMJIo Koje JeTe ycTaHe ol padyHapa He Bpaha ce HOHOBO Jia ce UIpa.

) 1 .
Cnyuajua Beqnunaa X mma ( (1) 1 ) pacnozeny, caydajaa seauunaa Y uma yuaucdopmuy U0, 1]

22
pacrtiozey u Hezapucue cy. Ako je Z = X + Y, onpeanru paciojery ciaydajue Bejudune Z.

HesaBucuo ce 6upajy ciaydajuu 6pojesu Xq, Xo, ... ca cermenta [0,1]. Heka je mar dukcupan 6poj
t,t €(0,1). Heka je N(t) mpsu nngexc Takas ja je Xy >t n uexa je Y (1) = Xy — L.
a) Opapenutu pacnomeny ciaydajuoor sekropa (Y (t), N(t)).

6) da o cy caydajue eauwaune N (1) u Y (1) wesapucue?
Ako 3a cayuajuy seamanny X axku na je FX =3 u DX = 0.01, nponenntn P{2.5 < X < 3.5}.

Cayuajua seqnunna X uma yuaudopmuy U[—1, 1] pacnogeny. Ako je Y = sgnX, uzpauyHaru Koe-
dunujeHT KopeJsalnuje caydajHux Bejudnna X u Y.

Ako cy X1, Xo, ..., X,, HE3aBUCHE CIy4ajHe BesinanHe ca ucroM yaudopmuom U0, 1] pactmogenom u ako
je Xy = min{Xy, Xy, ..., Xp,}, a Xp) = max{ Xy, Xy, ..., X;, }, uspauynaru xoeduiujent Kopesaruje
caydajHux seqndnna X1y u Xp).

n
Cayuajua Benmnuuna X uma yuaudopmuy U[0, 1] pacmogeny. Ako je Y, = k; %I{% < X< % ,
n € N, n > 1, uzpadynaTu KoepUIujeHT Kopelanyje caydajaux peananna X u X,).

. 1
Hexka cy X1, Xs, ..., X,, HE3aBUCHE c/Iy4ajHe TPOMEH/BUBE Ca HCTOM PACIIOIEI0M 1—p p ) , 0<p<1.

O ipeTuTH YCJIOBHY paclojiesy caydajue Beaumunne Xp mpu yeiaoBy X; + Xo + ... + X, = k, 1j. pac-
nomeny 3a X1|X; + Xo 4+ ... + X, = K.

JBonumvensuonania ciayvajua sesunanna (X, Y) nvma yEndopMHy pacmosesy Ha TPOYIJIY ca TeMeHHMa,
(0,1),(1,0) m (0,1). Oapeaurn fx|y—y(x) - yCJIOBHY I'yCTHHY paciojiese ciaydajue eindnne X IpH
ycaoBy Y = .

U3 cermenta [0, 1] cayuajuo ce 6upa 6poj X, a 3aTuM ce U3 CerMeHTa [%, X] cnyuajuo 6upa 6poj Y.

JIBoanmensnonaiHa caydajua Besnauta (X, Y) mma yHndOpMHY pacrnojiesy Ha TPOYIIy ¢a TEeMeHHMa
(0,0),(3,0) u (2,1). Onpemurn fy|xep,2) (%) - yCIOBHY IYCTHHY paclojieie CIydajHe Beuaune Y Ipu
yeaoBy X € [1,2].
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Hormal POF

Area under the Normal Curve from 0 to X
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M CE0. D) B0 £0 B0 POCBIORT B B BB A DTS Do O O e B e o e D TRV RN SLEDY |
L A T . e M . b T R o ey R T T N T iy =

0.00000 0.00399 0.00798 0.01197 0.01595 0.01994 0.02392 0.02790 0.03188 0.03586
0.03983 0.04380 0.04776 0.05172 005567 0.05962 0.06356 006749 0.07142 0.07535
0.07926 0.08317 0.08706 0.00095 0.09483 0.09871 0.10257 010642 0.11026 0.11409
0.11791 0.12172 0.12552 0.12930 0.13307 0.13683 0.14058 014431 0.14803 0.15173
0.15542 0.15910 0.16276 0.16640 017003 0.17364 017724 018082 0.18439 0.18793
0.19146 0.19497 0.19347 0.20194 0.20540 0.20884 0.21226 0.21566 0.21904 0.22240
0.22575 0.22007 023237 023565 023891 0.24215 024537 024857 025175 0.25490
0.25804 0.26115 0.26424 0.26730 027035 0.27337 0.27637 027935 0.28230 0.28524
028814 0.29103 0.29380 0.29673 0.20855 030234 030511 030785 0.31057 0.31327
031594 0.31859 032121 0.32381 0.32639 032884 033147 033308 033646 033891
034134 034375 034614 034849 035083 035314 035543 035768 035003 0.36214
036433 036650 036864 037076 037286 037493 037698 037900 038100 038208
038493 0.38686 038877 0.39065 0.30251 0.39435 039617 039796 0.39973 0.40147
0.40320 040490 040658 040824 040988 041149 041308 041466 0.41621 041774
0.41924 042078 0.42220 042364 042507 0.42647 042785 042022 043056 0.43189
0.43319 0.43448 043574 0.43699 043822 043943 044082 044179 0.44295 0.44408
044520 0.44630 044738 044845 044950 045053 045154 045254 0.45352 0.45449
045543 0.45637 045728 0.45818 045807 045994 046080 046164 046246 046327
0.46407 0.46485 0465662 046638 046712 046784 046856 046026 046995 047062
047128 0.47193 047257 047320 047381 047441 047500 047558 0.47615 047670
047725 047778 047831 047882 047932 047982 0,48030 048077 0.48124 0.45169
048214 0.48257 048300 0.48341 048382 048422 0.48461 048500 0.48537 0.48574
0ABB10 DL48645 048679 048713 048745 048778 048809 048840 048870 0.48899
048928 0.45956 048983 049010 049036 049061 049086 049111 049134 049158
049180 0,49202 049224 049245 048266 049286 049305 049324 049343 049361
0.49379 0.49396 0.49413 049430 048446 049461 049477 0.49492 049506 0.49520
049534 0.49547 049560 049573 049585 0495898 049609 049621 049632 0.49643
049653 0.49664 049674 049683 049693 049702 049711 049720 049728 049736
0.49744 0.49752 049760 049767 049774 040781 0.49788 049795 0.49801 0.49807
0.49813 0.49619 0493825 049531 049836 049841 0.49846 049851 0.49856 0.49861
049865 049869 049874 049878 049852 049886 049889 049893 049896 0.49900
0.49903 0.48906 049910 049913 049916 049918 049921 049924 049926 0.49929
0.49931 0.49934 049936 049938 049940 049942 049944 049946 0.49948 0.49950
0.49952 0.49953 049955 0.49957 049958 049960 0.49961 049962 0.49964 0.49965
0.49966 049968 049969 049970 0490971 049972 049973 049974 049975 0.49976
0.49977 0.40978 049978 0.49979 0.49980 0.40981 0.49981 049982 0.49983 049983
0.49984 0.49985 049985 049986 049986 049987 049987 049988 0.49988 0.49989
0.49939 0.49990 0.49990 049990 0.49991 049991 0.49992 049992 0.49992 0.49992
0.49993 0.49993 049993 049994 040994 049994 0.49994 0459905 0.499956 0.49995
0.49995 0.40005 049996 049996 049098 049996 0.49996 049006 049997 0.49997
0.49987 0.49997 049997 049997 0.49997 049997 049008 049998 0.49998 049908




