BEPOBATHOTA I CTATUCTUEKA A - KOJIOKBNJYM 1
6. JEITEMBAP 2014.
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1. Beposarnohe neszaBucuux norabaja A m B npu ucroMm excnepumenty cy P(A) = - u P(B)=—

Cayuajua Benuumaa X TpencTaBsba OpOj U3BEIEHUX EKCIEPUMEHATA IO IPBE Deajn3aluje ﬂoZabaja A.
Cayuajua BenumuuHa Y TpencraBba OpOj M3BEIEHUX €KCIIEPUMEHATa IO IpBe peanu3anuje morabaja B.
Cuyuajua BenuuunHa Z npencrtasiba 6poj peanunsanuja morabaja C = AUB y npBux ocaMm eKCIepUMEHATA.
NzBobema pazamunTux ekcrneprMeHnaTa Cy He3aBUCHU morabaju.

a) Kojy pacmoneny Beposarnoha umajy cayuajue Benuuune X,Y, ogaocuo Z7 (2 moena)
6) VcnuraTy HE3aBUCHOCT CiaydajHuX BeauunHa X u Y. (3 moena)
B) Nspauynaru ouerkmBamwa E(X), E(Y) u E(Z) u mucuepsuje D(X), D(Y) nu D(Z). (2 moena)
r) Axo cayuajua Beauuuna W npencrtasiba Gpoj M3BEAECHUX EKCIEPUMEHATA O CEAME DEAJIM3AIN]e
norabaja F' = AB, ompeouTu paclIomesly BepoBaTHONA M M3PAUYyHATH MATEMATUYKO OYEKUBAILE
ciayuajHe Beaumunae W. (3 moena)
Pememe
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a) X u Y umajy reomerpujcky pacnoxpeny, u 10 X € 4 (7>7 aYe¥ (7>
Ila 6ucMo ompenuiu pacnonesny BeposaTuohia ciyuajue Besuyune Z, MOPaAMoO Ia OApeIUMO BepoBaTHONY

norabaja C = AU B. Ha oBoMm mecty je Baskno uctahu na cy norabaju A u B He3aBucCHU.

P(AUB) = P(4) + P(B) - P(AB) = P(4) + P(B) - PI)P(B) == + 2~ = 2 = 0
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Haxrse, cayyajHa BeauduHa Z UMa OMHOMHY DACHONeny, u 10 Z € B (8, 49)

6) Cayuajue Benuuune X u Y Cy HE3aBUCHE aKO:
(Vm,neN) P{X =m,Y =n} = P{X=m} -P{Y =n}.

Mopamo paspsojuru caenelie cayuajese (k € N):

1) Horabaju A u B ce o npBu OyT peajusyjy y UCTOM €KCHePUMEHTY (m
1) Ilorabaj A ce peanusyje npe morabaja B (n=m+ k).
ii1) Horabaj A ce peauusyje nocae morabaja B (m =n+k).

1) Y upsBux n — 1 excnepumenara ce Hucy noroaunu mu A, mu B (cBaku myT ce mecuo gnorabaj
C =AB), ayn—toMm cy ce noromuina oba (morommo ce norabaj F = AB). Crora je:

P{X =n,Y =n} = [(1 - P(A))(1 — P(B)]""" - P(A)P(B)
= (1= P(A))""'P(4) - (1—P(B)"'P(B)
= P{X =n} - P{Y =n}.

1) Y upBux n — 1 excnepumenara ce Hucy noroaunu mu A, mu B (cBaku myT ce mecuo gnorabaj
C = AB). Y n-tom excuepuMmenty ce necuo A, amu me m B, makne mecuo ce morabaj A\ B,
BepoBataohie P(A\ B) = P(A) — P(AB) = P(A)(1 — P(B)). Y napemuux k — 1 ekcnepumenara
HAKOH M-TOT ce Huje moromuo norabaj B, mok ce y n + k—rom morabaj B moroauo.

P{X =n,Y =n+k} =[(1 - P(A)(1 - P(B)]"""- P(A)(1 - P(B)) - (1 - P(B))*"- P(B)
= (1-P(A))""'P(4) - (1-P(B))"™"'P(B)
=P{X =n} -P{Y =n+k}

iti) Cuygaj cuMeTpudan ciaydajy ii).

Haxmne, cayuajue Bequumbae X u Y jecy He3aBUCHE.
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r) P(F) = P(AB) = P(A)P(B) = % Cayuajua Benumumna W mma HeratusHy OGunomuy 4 % (7, 469>
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pacnozeny. Crora je MATEMATUYKO OUEKUBame ciaydajHe senuunde W jemmaxo: E(W) = .

2. Ha nocnoBaOM cacrasky je 6uio ocam spyau. CBako O BUX je IpPe CACTAHKA OCTABUO KAIYT ¥ Tapaepodu.
Henasxmusu rapoepobep je 3abopaBro ma uM momgean OpojeBe Kaga Cy OCTABUIM KAIyTe U HAKOH CACTAHKA
je cBakoMe BpaTuo ciayuajHo m3abpan ramyrt. Cuayuajua BeswurHa X OpencraBiba Opoj byou KojuMma je
Bpahen muxos (oarosapajyhu, npasu) ramyT.

a) Wspauynartu BepoBarnoliy morabaja {X = 0}. (5 moena)
6) 3a csaku npuponas 6poj k € {1,2,...,8}, uspauynaru seposaraohy morabaja {X =k}. (4 noena)
B) 3ammcaTtu pacmnomeny BeposatHoha ciayuajue Bemmuune X. (1 moen)
Pememe
a) Hera je morabaj ma je i-ra ocoba mobuia cBOj kKamyT o3HaueH ca A;, i € {1,2,...,8}. Tana je
8

A= U A; morabaj na je Gap jemma ocoba mobumma cBoj KamyT, omHOCHO {X = 0} = A.

i=1
IIpumernmo nma je, ma npumep, AjsAg morabaj ma cy uerBpra um mecra ocoba HOOMIIE CBOj KAIYT.
Cana moskemo m3pauynatu ciaenehe BepoBarunohe:
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Iakme, sakmyudyjemo na je: P{X =0} = P(A) 51~ 3] 8

6) Horabaj {X = k}, k € {1,2,...,8} npeacrasma cayuaj ma je taudHo k ocoba mHOGUIO CBOj KAIyT.
Tana 3mamo ga tauno 8 — k ocoba Huje nobumiao csoj kamyT. O3maunmo ca By morabaj ma ox n nuna
. . . : gy L 1 1 |B§
HUjeqHO Huje HOoOWIo CBOj KamyT. Y Jgeiy a) cMo Bumenu xa je P(Bj) = 2130 + -4 3 = m
! : : 8
O06G3upoM ma KamyTe MOMKEMO JbYAMMa MMONEJUTHU Ha 8! HaunHa, MOKEMO & 3aKJbYUYUMO:
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Cana npumernmo na je P{X =k} = , Te npBo m3abepeMo k ocoba koje cy mobuie CBOj

8!
KamyT, a ol ocTtaiaux 8 — k ocoba curypHO HUKO HUje moOuo cBoj ramyT, k € {1,2,...,6}.
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3ak €{1,2,...,6}. llpumernmo na je P{X =7} = 0 (#e Mory cBU OCUM jeTHOT HOOUTHU IPABU KALYT),
1

ok je P{X =8} = Ak
Osnaunmo ca pp = P{X =k}, k € {0,1,...,8} (u3pauynaro y nmenosuma a) u 6)). Tana je 3akon

pacnonene ciaydajHe BeauwumHe X AT ca :

X:<0 1 2 ... 7 8)'
po p1 p2 ... 0 psg
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