BEPOBATHOTA I CTATUCTUEKA A - TECT 1
9. HOBEMBAP 2013.

1. Houuh ce bama Ttpu myTa.

(a) Bamucaru ckyn cBux MOTryhmx mcxoma.

(6) Osmaummo ca Ay morabaj ma je y k-tom Ganamy mano mmuemo, k € {1,2,3}. Kopucrehn
CKyIIOBHE omnepanuje npeacrasutu npexko A, As u As norabaj ma je maso TayHO jeqHO TUCMO.

2. Komuka 3a urpy umje cy crpane Hymepucasne opojesuma 1, 2, 3, 4, 5, 6 bana ce mBa myTa.
Kousuka je BepoBatnoha morabaja ma je y mpBoMm Oanamy mao Mamu OPOj HErO y APYTrOM
bamnamy?

3. Crygenr je monarao tpu ucnurta. CBaku ucnuT mojaske ca BeposaTtHoliom 1/2; a mousa-
rama PasiIN4YUTUX UCIUTa Cy He3aBucHU morabaju.

(a) IIpencrasuty ckyn Moryhux ucxona u gorabaje: A - CTYyIEeHT HUje MOJIOKUO CBE UCIUTE;
B - cTyneHT je monosxkuo 6ap jenaH MCIOAT.

(6) AKO CTyIeHT HUje MONOKIO CBe ucnuTe, oapeautn Beposarnohiy morabaja ma je mosnoskno
Oap jemaH UCIUT.

4. FKomnka 3a urpy 6ama ce nsa myrta. Heka je X 6poj mobujenux mecturia. Omnpenurtu
pacnozmeny BepoBaTHONa ciaydajue Beanumae X .

5. Cayuajua Benmununua X ysuma Bpemaoctu 0, 1 u 5 ca Bepoaraohiom 1/3. Uspauynarn
MaTEeMATUYKO OUEKMBAI€ U AUCIEP3Ujy ciydajHe BenmuuHe X.

BEPOBATHOTA I CTATUCTUEKA A - KOJIOKBNJYM 1
16. HOBEMBAP 2013.

1. Ana u Ilerap nona:xy 6 uctux ucnura. Csaku ucnur Ana monaske ca Beposarunohom 3/4,
a Ilerap ca Beposarmofiom 2/3. Ilonarama pa3nuuuTuUX UCOUATA Cy He3aBucHu morabaju.
Heka je X 6poj ucnura koje je mono:xkuaa Ama, Y G6poj ucnura Koje je mosoxuo Ilerap, Z
Opoj ucnura koje cy monoskuiau u Aua u Ilerap, a W Gpoj ucnura koje je moJsoxuo Gap
HEKO OJl BUX IBOjE.

(a) Kojy pacnoneny seposaraoha muma cayuajua Beaumumaa X, a Kojy Y7 (2 moena)
(6) Uspauynaru E(X), E(Y), D(X) n D(Y). (3 moena)
(8) Oapemuru pacnomeny BepoBaTHoNa ciyuajHe Beauvuue Z. (2 moena)
(r) Ompenuru pacnoneny BepoBatHoha ciayuajue Beauuune W. (3 moena)

2. VI3Bonn ce HM3 HE3aBUCHUX Dalama XOMOIEHEe KOIKe 3a UT'PY Yuje Cy CTpaHe HyMepucaHe
opojesuma 1, 2, 3, 4, 5, 6. Hera je X 6poj n3Benenux Gamnama 10 mojase mecrtuie, a Y 6poj
Oanama OO mojaBe HemapHOr Opoja.

(a) 3a cBaku npupoznan 6poj n ogpenutu P{X =n} u P{Y =n}. (2 moena)
(6) Uspauynarn maremarnuka ouekuBama E(X) u E(Y). (2 moena)
() 3a mpupomme Gpojese n u k ompemutu BepoarHohe morabaja {X = n,Y = n + k},
{X=nY=nlu{X=n+kY =n} (3 moena)
(r) Mspauynaru Beposarnohy morabaja {X < Y}, 1j. Beposarmohy ma he ce mecrumna
[OjABUTU TPE HEMAPHOT Opoja. (3 moena)



BEPOBATHOTA I CTATUCTUEKA A - TECT 2
21. JEIIEMBAP 2013.

1. Ha nu je ckyn pamuonasaux 6pojesa Bopenos ckyn? O6pasiaoxu oarosop!
2. (a) Axo je P(A) =0.5, P(B) =0.7T u P(AB) = 0.3, uspauynatu P(AU B).

(6) Popmynucar CBOjCTBO HEIPEKUIHOCTU BepoBaTHONe 0m03ro.

3. cIDyHm_u/IjaF:R—)RLLaTaLjecaF(:zc):03aas<01/1F(ac):li 3a x 2 0. Ha nu je F
x

¢yHKUMja pacmomene BepoBaTHoha?

4. Herka cy a > 0 u A > 0 mare koucraure. Onpemuru kouctauty C' > 0 Tako na QyHKIUja
f:R— R, xoja je nata ca f(z)=03ax<0mn

f(z)=Cz e ™ 32 >0,

IpencTaBsba I'yCTUHY paclomele.

5. Ako cy F(z) nu G(y) ¢yuruuje pacnonene BepoBarHoha, ma au je ¢pyurimja F(z,y) =
F(z) - G(y) mponmMmensuona QyHKOMja pacmonese?

BEPOBATHOTBRA I CTATUCTUERA A - KOJIOKBUJYM 2
20. JAHYAP 2014.

1. Heka je X cayuajHa BeaumuumHa KOja MMa ekcrnoHeHimjanny &(\) pacmoneny ca I'yCTUHOM
f(x)=Xe™®, aroje x>0 (A>0 je mapamerap),

n f(z) =0 ako je © < 0. Hera je Y = [X], 1j. Y(w) =k aro je k < X(w) < k+1, rme je
ke{0,1,2,...}.

(a) 3a cBaku HeHeraTuBaH neo 6poj k uspauynaru P{Y = k}. (3 moena)
(6) Kojy pacnomeny sepoBatHoha mMma ciaydajHa senunuusa Y'? (1 moen )
(B) VspauyHaTy MaTeMaTUYKO OUYEKUBAELE CllydajHe Beanunse X . (3 moena)
(r) MspauyHaTty MATEMATUYKO OYEKUBAH€ CIydajHE BeJIUUnHE Y . (3 moena)
2. Cnyuajua Bequmumna X mMa PABHOMEDHY pacmonery Ha maTepsaay [0, 1].
1 1

(a) 3a 0 <t < 1/2 uspauynaru P{X <X < 2} u P{l - X <tHX > 2}. (4 moewna)
(6) Heka je Y cayuajHa BesmumHAa KOja IpeACTaBiba Ay:kuHy kpahier on maTepsasa

[0, X] u [X,1]. Oagpenutn QpyHKIM]Y pacmomese ciydajHe Beauduse Y. (2 moena)
(8) Ompemury rycTudy pacunojese cilydajHe BeauduHe Y. (1 moen )
(r) OmpemuTu MATEMATHYKO OUEKUBAKE€ U MUCHEP3Ujy CIydajHe BeauduHe Y . (3 moena)

2



BEPOBATHOTKA U CTATUUCTUEA A - IIOITIPABHUY KOJIOKBNJYM
14. PEBPYAP 2014.

IMurame 1. atu cy mucjyurrau gorabaju A u B raksu na je P(A) > 0u P(B) > 0. Ha nu
cy norabaju A u B 3aBUCHU UM HE3ABUCHU! (2 moena)

IIurame 2. Hanvncaru nedpuunnujy KoepuuujeHTa Kopeganyje ciayJyajHux BeaumunHa X u Y.
(2 moena)

3anmarak 1. Heka cy X u Y HesaBucHe ciiyuajHe BeJUYrHE CA PABHOMEDHOM PACIIONEIOM Ha
uvaTepsaday [0, 1].

(a) Hamncatu uspas 3a rycruny pacunogene f(z,y) cayduajuor sexkropa (X,Y). (1 moen )
(6) Uspauynatn P{X —Y < 3/4}. (2 moena)
(8) Uspauynatu P{|X — Y| < 1/2}. (2 moena)

3amarak 2. Kouka 3a urpy uuje cy crpame mHymepucane opojesuma 1, 2, 3, 4, 5, 6 6ana ce
1800 myra. Heka je Siggp 6poj mobujenux mrecturna.

(a) OmpemuTy MATEMATUYKO OUEKMBAH€ CIydajHe BeauduHe Siggp- (1 moen )
(6) Ompenutu nucnep3ujy ciaydajHe BeauduHe Sigo- (1 moen )

(8) Kopucrehu Myasp-JlannacoBy teopemy uspauynaru P{280 < Siseo < 320}. (3 moena)



BEPOBATHOTA U CTATUCTUEKA b - TECT 1
5. ATTPMJI 2014.

1. OmpeauTy KapakTepucTUUHY (GYHKIU]y ciaydajHe Beanuwmae X uyuja je pacmomesia narta
ca P{IX=-1}=P{X =1} =1/2.

2. Axo je o(t) kapakrepucTUUHA (YHKOUja CIydajHe BeauduHe X, OAPEIUTU KAPAKTEPUC-
TraHy (QYHKIU]Y ciaydajue Beauunse 2X + 3.

3. Hat je Hu3 ciayuajuux BenumuuHa (X,),>1, Takas na X, KMa PaBHOMEDHY DACIONEIy Ha
nuTepBay [0,n).
(a) Hera je F,, ¢dynrumja pacuomene ciayuajHe Beaumumde X,. 3a CBaku peasad 0Opoj
ompemutn lim F,(z).

n—oo

(6) Ha sau vu3 (X,,) kOHBeprupa y pacHomeiy Ka HEKOj CJIYYajHOj BeJIUUMHU?

4. De3 moka3zuBama OATOBOPUTHU KOja cy on ciaemehux tBphema Tavna:

(a) V3 KouBepreumuje y BepoBaTHONM Cequ CKOPO CUTYPHA KOHBEDIEHIIN)A.

(6) U3 koHBepreunuje y BepoBaTHONM cile KOHBEPTEHIMja Y PACIONEIN.

(8) Ha muckpernom mpoctopy BepoBaTHONA M3 KOHBEDPreHUUje y BepOBAaTHONU ciemu CKOPO
CUT'YypHA KOHBEPIEHIIN]a.

(r) VI3 koHBeprenuuje y pacruomenu CJIeay CpPeaeKBaApaTHA KOHBEPIeHIN]a.

5. (bOpMyJ'II/IcaTI/I OEHTPaJIHy 'PDaHUYHY TEOPEMY 3a HU3 HE3aBUCHUX CﬂyqajHI/IX BeJIMYMHaA Ca
VCTOM PacCIIOneJiOM.

BEPOBATHOTBRA U CTATUCTUEKA b - ROJIOKBNJYM 1
12. ATIPMJI 2014.

1. Heka je (X,)nen HU3 HE3aBUCHUX CIYYAJHUX BEJIUUMHA, TAKAB 14 X, MMa DaBHOMEDHY

pacunogneny ua unrepsaixy [0,n]. Osmaunmo Y, = T 7;( 3a cBako n € N.

- n
(a) Ompenutn QyHKIM]Y pacnoene CilydajHe BEJIUUMHE Y. (2 moena)
(6) VcmraTtu cBe uetupu Bpcre KoHBeprennuje anusa (Yy,)nen. (4 x 2 moena)

2. Komxka 3a urpy 6ama ce 1000 omyra. Heka je Sigop 30up mobujerux Gpojesa.

(a) Uzpauynatu E(S1000) 1 D(S1000)- (2 moena)
(6) Uspauynaru Beposataolie morabaja: {3450 < Sigoo < 3650}, {S1000 = 3600}. (5 moena)
(8) Ompemuru a € R rako ma Basku P{3500 — a < S1900 < 3500 + a} = 0.8. (3 moena)



BEPOBATHOTA I CTATUCTUEKA b - TECT 2
25. MAJ 2014.

1. Hera cy X1, ..., X,, HE3aBUCHe CIy4YajHe BEJIWUMHE KOj€ UMA]jy UCTY (YHKIU]Y PaCIOnese
F. Ompemnutn ¢pymrmmjy pacmomene ciydajue Besumunne X (1) = min{Xi,..., X,}. (2 moema)

2. Jlar je peamusoBanu y3opak x1 = 2, xo = 0.5, x3 =3, x4 = 1, x5 = 2. Ogpenutu BpeaHocT
eMIUpHjCcKe (QYHKIUje pacrmoneie y TAUYKU T, aKO je:

(a) z = 1.5, (6) x =28. (2 moena)

3. Koje mBe craTrucTuke ce Kopucte 3a oapebuBame MHTEpBaa MOBEpEma 38 MATEMATUYIKO
OUEKMBAL€ KOJ HOPMAaJIHE pacrogee? (2 moena)

4. Jla nu je y3opadka CpeIUHA LEHTPUPAHA OLCHA MATEMATUYKOI OYeKUBama U 3amTo? (2
noexa)

. G2 . .
5. Heka je S|, y3opauka mucnepsuja neuHHCAHA HA OCHOBY IPOCTOT CIYyYajHOT y30DKa
. .S . .
(X1,...,X,), npu uemy je D(X;) = o2, Ila mm je S, jako mocrojama omeHa mapameTpa o2 u

3amTo? (2 moena)

BEPOBATHOTLA I CTATUCTUKA b - KOJIOKBNJYM 2
15. JYH 2014.

1. Heka je (X1, Xo,...,X,,) y3opak us U[f, 20] pacnoznene, rae je § > 0 Henmo3HaTy napaMerap.
(a) Bamucaru QYHKIU]Y BEPOLOCTOJHOCTH. (2 moena)
(6) IlorazaTy na je omeHa MAKCUMAJHE BEPOJOCTOJHOCTH HEMO3ZHATOT

napamerpa # mara ca gn = X(ny/2. (4 moena)
(B) Ha nm je 0,, mocTojaHa omeHa mapamerpa 7 (4 moena)

2. Ha ocuoBy y30pra obuma n = 16 13 HOpMaJIHe pacnoneie qo0ujeHe cy y30padra CpeamHa
U y3opauka mucrepsmja Tig = 23.6 u 335 = 9.

(a) OBjacHUTH KAKO Ce y OBOM Cayuyajy mHoOuja MHTEPBAJ MOBEPEHhA 38 HEMO3HATO

MaTeMaTUUKO OUEKUBAH-€ M ca JaTUM HUBOOM NOBepema 3. (4 moena)
(6) Ompenuru unTepBas noBepema ako je B = 0.90. (3 moena)
(8) Oapemuty uaTEpBad NOBEpema ako je S = 0.98. (3 moena)



BEPOBATHOTA I CTATUUCTUEKA b - IIOITPABHU KOJIOKBMNJYM
22. JYH 2014.

ITurame 1. ledpurucatu y30paury IUCIEP3Ujy U U3BECTU (GOPMYIIY 3a H-€HO MaTEMaTUYIKO
OYEKUBAE. (2 moena)

IIurame 2. Popmynucaru ['nuBenko-KanTennjeBy neHTpaany T€OpPEMY MATEMATUYKE CTATU-

CTHEKe. (2 moena)
3anmarak 1. Hexka je (X1, Xo,...,X,;) y30paK U3 eKCIOHEHIMjATHE PACIOLENE Ca TAPAMETPOM
A> 0.

(a) OmpenuTu OreHy MakCUMaJiHE BEPOIOCTOJHOCTH IapaMeTpa . (2 moena)
(6) VctmraTt mocTojaHOCT NO0UjeHe OleHe. (3 moena)

3anmarak 2. Pesynrar Ganama KOIKe 3a UIPY je caydajHa BeawdunHa X UMja je Paclomeia

naTa ca
e ( 1 2 3 4 5 6)
pP1 P2 P3 P4 D5 DPe

Y 360 b6aunama mobujerm cy canenehwm pesyararu: 58 jemmuuna, 65 mBojru, 63 Tpojre, 56
yeTBOpPKU, 53 merure u 65 mecturna. Ca nparom suauajuoctu « = 0.05 TecTupaTu Xumnoresy
Hy:pr=p2=p3s=ps=Dp5 =psg = %, NPOTUB aJTEepHATUBE na He Bazku Hy. (5 moena)





