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Beposatnoha u crarucruxka A (P cmep)
Sajanu ca Bexxou, 2019/2020.

a) Ucrospemeno ce Garajy nopunh n konkura. OJpejuTn CKyIl eJeMEHTaAPHIX UCXOJIA.

6) Bama ce mopunh jBa myra. OjpeauTu CKyIl €JIeMEHTAPHUX UCXOJIA.

. ¥ KyTHju cy derupu Juctuha obesnexkena opojesuma 1, 2, 3 u 4. N3pnaanmo Jymcruhe,

a) 6Ge3 Bpalama,

6) ca Bpahamew,
cBe JIOK He u3BydeMo Jjinctuh ca Henapuum 6pojeM. OApeuTn CKyIl eJIeMeHTAPHUX MCXO/IA.

Crpenan raha y musb objinka Kpy2KHe MeTe moJylpednuka K, npu demy ce Mepu pacrojarbe MoroTka
oz 1ieaTpa Mere. OIPeUTH CKYIl eJIeMeHTAPHUX MCXOJIA.

[TocmaTpa ce n TocTHjy y pecTtopany W PEerucTpyje ce Ja Jin cy HapydIuan Kady mid He, a OHJa ce
[ocMaTpa oIl OHOJIMKO T'OCTHjy KOJIMKO je MeDy HpPBUX n IOCTHUjy HAPYYUJI0 Kady U KOJ HUX Ce,
Takohe, perucrpyje ja ju cy Hapyumwin Kady wian ve. OJpeauTn CKyl ejJeMeHTapHux nucxoqa ) u
6poj eremenara Tor ckyma. Cmarpa ce /a je yKynaH Opoj TOCTHjy y pecTopany Behn mwim jeHax 2n.

Komka anje cy cBe crpane obojene moje/bera je y 1000 Mamux KOIKHY jegHake Beananae. 3padynarn
BepoBaTHONY Jla ciydajHO Mm3abpaHa KOIKa MMa TavHO JiIBe 000jeHe cTpaHe.

Nspauynatu BepoBarHOhy ja nmdpe jJeceTwiia U jeJuHUIa Kyda CIydajHO U3adPaHOr IPUPOIHOT
Opoja Oy1y jeuHHIIE.

N3 kyTuje y K0joj ce Hajaze 1eaysbe o3HavdeHe OpojeBuMa oj 1 710 n M3BJIAYU Ce jeJiHa 10 je/iHa
ey ba,

a) 6e3 Bpaliama,

6) ca spahamem,

u Gejtexxe ce nobujenn 6pojeBu. Mzpadynaru BepoBaTHOhY /1a Oy/1y pe/ioM u3Bydenu 6pojesu 1, 2, ..., n.

. Xoresn uma n coba nopehanux jejna Jo0 jpyre y npapoj juauju. Ha ciayuajan wauwn k (kK < n)

TrOCTHU]jy ce pa3MerTa 1o cobama. M3padynaru BepoBarHohy J1a onu 3ay3my k cyceaHux coda.

N Jbyiu ce Ha cilydajaH HaA4UH pasMernTa 3a okpyrium crojom (N > 2). zpauynaru BepoBaTHOhy
Jla J1Ba oJlabpaHa JINIa He CEeJIHY jeJTHO JIO0 JPYTOr.

Hogek nma y 11eIy n K/bydeBa oj] KOjuX caMo jejlaH orBapa Bpara. Kibydese pegom Bajn u3 perna (6e3
Bpahama) JI0Kk He Halje ofroBapajyhu kibyd. Vspauynaru BepoBarHoly jia TparKeHU KJ/byd U3ByUE y
k-ToMm m3BJIademy, e je k ¢dpukcupan 6poj Takas ja je 1 < k < n.

Urpaun A u B umajy jejHake IIaHce Ja y jeHO] HapTHju HeKe urpe ocsoje 6ox. Hema mepemrennx
urapa. Ilobehyje onaj koju pBu ocoju 6 6omoBa. l3paaynaru BepoBaTHONY 1a mobean urpad A,
OJIHOCHO B, axo je TpenyTHH pe3yarar 4:2 3a urpada A.
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N3 cknanumira ca n npeaMeTa, oJ KOjux je k HencrpaBHO, y3uMa ce ojijeJiHoM m mpeamera. V3pa-
qyHaTH BepoBaTHOhy i@ Mehy Tum npeaMeruma Oyjie TatuHO | HEUCITPABHUX.

U3 naprurusHor ckyna ckyna A, rje je A = {1,2,...,n}, Ha ciiyuajan Haunn 6upajy ce (ca spahamem)
nBa ejiemenTa (nojckynosu ckymna A) A; u Ay. Uspadynaru BepoBaTHOLy sa Oyiie

a) AlﬂAQZQ,
6) A UA, = A

[TonpasymeBa ce ja je n3d0Op CBUX IOJICKYIIOBA jeJIHAKO BepoBaTaH.

Heka cy maru 6pojesu 1,2,3,4,3,3,6,1,4. Koja je BepoBarnoha ja ce mzabepe neseronudpenu 6poj
KOjW Ha HEIapHUM MeCTHUMa UMa HemapHe 1mdpe?

30 MJIEHTUYHUX TAITUpa ce Ha caydajaH HadnH pacnopehyje y 8 pasmmautux daciukiu. [Ipermocra-
BJba Ce Jla y CBaKy (bacIuKIy MOXKe CTATH IMPOW3BOJHPHO MHOTO mammpa. 3padymarm BepoBarTHOhE
caejpehux gorahaja:

a) A -y cakoj dacrukin uma 6ap TPH MAUPA;
6) B - 6ap tpu daciukie cy npasHe;

B) C' - TauHO Tpu (DacIyKe Cy IpasHe.

Y opmapy ce nasiazu 10 mapwu mumnesa. Ha cinydajan mauma ce omabepy 4 nwumese. lVspadynaru
BepoBaTHONY J1a je Mehy muma O6ap jean nap.

3a OMOCKOIICKY caJly KOja MMa m HyMEepHCAHUX MeCTa CBe KapTe Cy pacrpojare. AKO ryemaoru
caydajHo 6upajy mMecrta, u3padyHaTH BepoBaTHONY Ja 6ap jegaH Tiiejasial cejiie Ha MECTO 3a Koje
nMma KapTy. Hemy Texku Ta BepoBarTHOha Kaji n — oo?

Y BO3y KOju MMa m BaroHa Ielkhe ce n MyTHHKa. V3padyHaru BepoBaTHONy ja y CBaKW Baron yhe
Oap 10 jeJaH MyTHUK.

[Ipu nmonacky Ha cactaHak KJiyba n €WjIaHOBa je ocTaBWJIO memup y rapgaepoou. I[lo 3aBprienom
cacTaHKy IIEIIUPU Cy UM IOJIe/beHU Ha ciaydajaH HadwH. [Ipm Tome ce mpernocraBiba ja Cy CBH
Moryhu pacriopesn remmupa jegnako Bepoparau. Ojpeautn BepoBaTHOhy jrorabhaja:

By - nujegno iuiie Huje J00UI0 CBOj MIEIITHD;

By, - Taano k ymmna je g00MJIO CBOJ IIEINTp.

U3 cermenta [0, 1] ma ciayuajan naumn 6upajy ce jaBa O6poja. l3padynaru BepoBaTHONY ja EHUXOB
30up Oysie Mamu oj1 1, a mpousBo/ Behu o %.

Pacrojame usmely sBe napasesne tesedoncke sunuje jpyxute [ je d (d < [). Ha cBakoj ox ree-
dOHCKUX JIMHUja Ha HEIIO3HATOM MECTY IIOCTOju Ipeku 1. 3padynaru BepoBaTHOhY J1a je pacTojambe
R meby raukama npeknmia #e Behie o a (d < a < V12 + d?).

Us ckyma {1,2,...,22} cayuajuo je msabpan jegan 6poj. Mspadynarn BepoBaTHOhy sa je nzabpan
rapaH 0poj aKo je IMo3HATO Ja je n3adpaH OpPOj JAe/bUB Ca TPU.

Y pexay ca 10 ceauinra Ha ciaydajaH HauuH cegajy 3 ocobe. Ocobe X u Y Hucy cese jeana Jio apyre.
N3zpaaynaru BepoBaTHONY J1a je ocoba / cena usmely ocoba X u Y.

Craka oJ1 15 ucnuTHUX 1e/y/ba CaJAPKU 110 2 IUTama Koja ce He nonassbajy. CTYIEHT 3HA OJIIIOBOD
Ha 25 nurama. /Jla 61 1oI02KMo MCIUT OH MOpa Ja OJI'OBOPH MJIM Ha oba IHUTamka ca Ie/Iy/be KOjy
MIPBY M3BYyUe WJIN HA JeTHO MUTae ca Iely/be KOJy PBY M3BYyUe U HA MPBO MUTAE Ca IeyThe KOjy
npyry mssyde. IllTa je BepoBaTHHje, /la MaJHe UCIUT UK JIa Ta MOJOXKN
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Hogek nma y 1€y n K/bydeBa oJ] KOjuX caMo jeflaH orBapa Bpara. Kibydese pegom Bajn u3 perna (6e3
Bpahama) JI0K He Halje ojroBapajyhu kibyd. Vspauynaru BepoBarHONy jia TparKeHU KJ/byd U3ByUe y
k-ToM m3BJIademy, e je k ¢dpukcupan 6poj Takas ja je 1 < k < n.

V Hekoj urpu ydecrpsyje 2" urpada. Wrpadm ce Ha ciydajaH HaduH Jejie y HapoBe W Urpajy 2" 1
MeUeBa, a BepoBaTHONA 1modesie CBAKOT OJT (bUX Y HEKOM Medy je % V cnenehenm xkomry 27! nobeanuka
IIPETXO/IHOT KOJIa ce JieJle Ha CcJIydajaH HauuH y [1apoBe U UI'Pajy Med U TaKo jajbe. Y UI'DH yUecTBYje
u urpadn A u B. Wszpauaynaru BepoBatnohy ja ce A u B cycpeTHY Kao IPOTUBHUI.

[Tox npermocTaBkoM J1a cy BepoBaTHONe paharma MYIIKOTI M KEHCKOT JeTeTa je/IHaKe, UCIUTATH He-
zaBucHoCT jorabaja A - merma mucy ucror nosia u B - Mely 7eroMm je HajBUIIe jeJIHA JI€BOjIUIA

a) y MOPOJUIU Ca TPOje JIeTle;

6) y HOPOJUIM Cca YeTBOPO JelIe.

Urpaun A u B umajy jeiHake ImaHce ja y jeJIHO] MapTUju HeKe urpe ocBoje 601, Hema Hepermennx
urapa. Ilobebhyje onaj koju pBu ocoju 6 6omoBa. l3paaynaru BepoBaTHONY 1a mobean urpad A,
OJTHOCHO B, ako je TpenyTHu pesyartar 4:2 3a urpada A.

Ha Typaupy Tpeba oaurparu Tpu mapTHje CTOHOI TeHHCa MPOTHUB IaMiuoHa A u Hemro ciabujer
urpada B mo jeanoj ox mema A — B — A wimm B — A — B. Harpaga ce mobuja ako ce mobemau y 6ap
JBe napruje ysacronno. Kojy memy uzabparu?

V¥ cBakoj napruju usmehy A u B urpaa A nobehyje ca BepoBaTHONOM p U HeMa HEpPENIEHUX UCXOJIA.
Urpa tpaje miu nok A He mobuje m mapruja (A mobeanuk) mwin 1ok A He msrybu n mapruja (B
nobeauK ). U3paaynarn BepoBatHohy na A mobean y 1e10j UrpH.

[Tujaruna croju Ha pacTojamy OJ1 jeJIHOT KopaKa OJ UBHUIle mpoBaJirje. Ha ciydajan HaYwMH OH NpaBH
KOpaK 3a KOPaKOM, WJIN [IpeMa UBUIM WIn o uBuiie nposaiuje. Ha ceakom Kopaky BepoBaTHOoha Jjia
KpeHe IpeKa IIPoBaJuju je p(%), a oJ nmpoBaJigje 1 — p(z). Wzpauynatu BepoBaTHONY Jla MHUjaHUIIA

3
1aJiHe y IpOBaJIH]Y.

Y KyTuju ca pesepBHUM JieJIOBUMa, KOJU ce 110 M3TJIey He Pa3juKyjy, je b HOBuUX u 3 cTapa JeJa.
Cuygajno ce 6upajy JBa Jiejia 0/[je/IHOM U KOPUCTE M3BECHO BpeMe, Tocse dera ce Bpahajy y KyTujy.
Hakon Tora ce omer ciiydajuo Oupajy JBa jesa OJ1jeHOM.

a) Vspauynaru BepoBarHohy ja 06a apyroojgabpana Jiesia Oyiry HOBA.

6) Axko cy apyroomabpaHu JeJOBH HOBHU, M3padyHATH BepoBaTHONY /ia cy MPBOOJAOpPAHU J1eJI0BI
oW cTapu.

Y KyTuju ce Hajaze 3 KyrJuie, 0/ KOjuX cBaka Moxke butu Gena min mnpra. CBe IpeTrocTaBke O
6pojy Oenux KyrJiniia cy jejHako BepoarHe. V3 KyTuje ce yeTupm yra, ca Bpahamem, Oupa KyIJinia.
Koju je najsepoBanuju cactaB KyTuje ako je jeJIHOM M3BYyUeHa IpHA U TPU IyTa Oesia Kyriuia?

Beposarnoha na je ogpebhena kmura y 6ubanoreru je p. Ako je Ta Kibura y OuOIUOTEINH, OHJIa ce ca
ucToM BepoBaTHONOM Haslasu Ha 6UII0 KOjoj o/ n nosmia. llperiegano je m (m < n) mosuna u ta
Kibura Huje nahena. 3padynaru cajia BepoBaTHONY Jia je oHa y OUOJIMOTEIN.

Majka je cBojoj memu mojeusia Kojade n To Amm Tpm OakiaBe m jaBe Tyaymbe, a Ilepm werwpnm
bakjaBe W YeTUPHU TYyIyMOe. 3aTuM je m3aljia u3 Kyxurmbe. HesamoBosban mojesioM, Ara je 3rpabuo
JaBa KoJsiada u3 [lepunor m crasmo y cBoj tamup. Ilepa je mokymrao ja y3BpaTu, ajud je ycleo Jia
BpaTH camo jesaH (He obaBe3Ho cBOj) Kosad. Bpahajyhu ce mazan, majka je nmpumermia csahy u 3a
Ka3Hy je n3 AIWHOr Tamupa y3esa jeJaH Kojad u rnojesa ra. V3padyraru BepoBaTHOhy 12 je mMajka
rojesia DaKIaBy.
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Y 1npBoj KyTHuju HaJiaze ce camo Oejie KyIJIuie, a y JApyroj KyTuju % KyIVIUIa Cy IpHE, a % beute.
Cay4gajHo ce Oupa KyThja W U3 e ce M3BIa4dM jedHa Kyrauna. Vcrmocrasiba ce jga je 6ema. OBy
KYIVIUILy BPATUMO Y KYTH]y U3 KOje je U3BYyYeHa U U3 Ibe Ce OIeT U3BJIavN jeJina Kyriauna. 3padynarn

BepoBaTHONY J1a oBa Kyr/niia Oyjie IpHa.

N3 kyTuje y K0joj cy uderupm Inejysbe nHymepucane OpojeBuma 1,2,3,4 usBiaummo, 6e3 Bpahama,
JIOK He WM3BYYeMO Ie/ly/by ca HemapHuM Opojem. Axo je X 30up m3Bydenux OpojeBa, a Y 06poj
U3BJIaYerba, OJIPEJINTH 3aKOH paciojese (BepoBaraoha) ciaydajuux esnuuba X u Y U uspadyHaTw
(MaTeMaTHYKa) OYEKUBaba M JIUCIIEP3Uje TUX CIyUajHUX BETUIMHA.

Us ckyna {1,2,...,n}(n > 2) Ha ciydajan HaUUH GUpPajy ce OJjeJHOM JiBa pasiumduTa Opoja T u y.
Heka je S = max{x,y}. Oxpemuru pacnogeny ciyudajue Bejumaune S u uspadynaru P{0.5 < § <
3.56}, P{S > 2.6}, kao u ouekuBame ES.

U3 ckyna {1,2,...,n} Ha ciydajan HaunH OMpajy ce OJjeTHOM m pasaumduTux Opojesa, 2 < m < n.
Heka je R makcumasno pacrojame Mehy O6pojeBuma. OpeauTn pacrojieny ciaydajHe Beaundnne R u
u3padyHaTu odekuBame FR.

Beposarholia ja xkomapkaii norogu ko je p(0.7). Ou rabha cse mok e moroau komr. W3paaynarn
cpejiby OPOj MOKYIIaja.

Cayuajua seqmuanaa X uma [lyaconoBy P(\) pacnogeny. V3padyHaru oueKuBarbe U JUCIEP3H]Y Te
cJIydajHe BeJIMYUHE.

Beposatnoha sa ce morahaj A octBapu mpu HekoM ekcriepuMenTy je p,0 < p < 1. Excriepumentn ce
He3aBKCHO MIOHABJbAjy CBe JIOK ce A He ocTBapu TadHo k nyra (k > 1,k dukcupan 6poj). Ako je X
Opoj M3BeJIeHNX eKCIIepUMeHaTa, OJIPEIUTH PACIIoely ciayuajue Beumdanne X u n3padynatu FX.

N3 kyTuje y Kojoj cy deTupu 1iejry/be HyMepucane opojesuma 1,2, 3, 4 uzpiaunmo, 6e3 Bpahama, 10K
He U3BYYEMO Ie/Iy/by ca HermapHuM OpojeM. Ako je X 30up m3BydeHux OpojeBa, a Y Opoj u3B/iadera,
OJIPEJIUTH PACIIOJIEITY JIBOJIMMEH3UOHe cydajHe Beamante (X, Y'), Kao u Maprunajae pacrojesie X u
Y. Mcnuratn HE3aBUCHOCT CJIydajHUX BejudnHa X W Y U U3padyHaTH OUYeKUBalbe IpOu3Bojia X u

Y.

3a ciyuajue Besimanae X u Y U3 TPETXOTHOT 33/aTKa, OJIPEJIUTH PACIIOENy CIydajHe BeJuduHe 7,
rne je Z =X —Y.

Heka cy X; u Xy HesaBucue ciydajue Beqmamne ca reomerpujckom G(p),0 < p < 1, pacrogenom.
Ako je Y = max{ Xy, X»}, onpeaurn pacnozeny ciydajHe Beaudune Y.

Cayuajue enmunte X koje uma [TyaconoBy P(\) pacnogeny u Y koja uma IlyaconoBy P(u) pacto-
neny cy HesaBucHe. Ako je Z = X + Y| oJipeiuTu pacrojiesty ciydajHe BeJIudIuHe Z .

Y KyTuju je n Kyriauna HyMmepucaHux opojesuma 1,2, ...,n. VI3 KyTuje ce m3Bjavm jeqHa IO jeJIHA
Kymmia, 6e3 Bpahama, CBe JIOK ce He M3BydYe KyIUIdIla ca OpojeM Koju Huje Mamu of k, rje je k
yrampes ukcupan 6poj, 1 < k < n. Axo je Y 6poj uzBiaderna Ji0 mojaBe TaKBe KyTJIHIE, OJPEIUTH
pacrojiesly cydajHe BeJiudube Y ¥ U3padyHATH OueKuBame Y .

Bana ce xomnka 3a urpy. Uspauynaru odekuBanu 6poj bararma 1o 1mojase cBUX Opojesa.

Pesynrar rabama je morojmak, ca BepoBaTHONOM p, WM IIpoMalaj, ca BepoBaTHOhoM ¢,q = 1 — p.
NsBosn ce n nezaBucHux rahama. M3padynarn ouekuBanu Opoj MpoMeHa pe3yJiTara y TUX n rahamba.
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WsBosn ce n He3aBUCHUX eKciiepuMenaTa. BeposaTHoha ycrexa jorabaja A y ¢cBaKOM eKCIIEpUMEHTY
je P(A), 1j. p. Axko je X 6poj ycrexa morabaja A y Tux n ekcmepuMmeHara, OJPEIUTH PACIOIETY
caydajue Bequanae X U U3padyHaTH OYEKUBAIbe U JIUCIEP3U]Y.

Cayuajua Bemmuanua X uma ounomuy B(n, p) pacmojeny, a ciaydajua Bejudanna Y ounomuy B(m, p)
pacrogienty. Ako cy X u Y nezaBucue u Z = X + Y, o/ipeiuT pacrojieny ciaydajHe BeJIuIuHe 7.

Cayuajua Beqmunna wuma omnoMmHy B(n,p) pacnogeny. Axko je Y = n — X, oapeauru pacrojery
ciyJdajHe BeJnduHe Y .

[Toznaro je ma y HeKOM rpajy CTAaHOBHMK mMa OunukJ ca BepoatHohom (.02, a MoTop ca Bepo-
Baruohom (.01, ¢ Tum mIro HUKO Hema W OUIUKI U MoTOp. M3padynaru Bepoaruohy a oz 100
cayvajHo n3abpaHnX CTaHOBHUKA OPOj OHMX KOjU Ioceyjy 6ap jeJIHO OJ1 OBa JiBa IIPEBO3HA CPEJICTBA
6yze usmely 2 u 6 (yripyayjyhu u e 6pojese).

U3 ckymna 6pojesa {1,2...,n} na ciaydajan Hauun ce, ca Bpahamem, ussiadu 2n 6pojesa (n > 100).
Openntn HajMamu 6poj k Takas Ja BepoBaTHONA J1a OPOj M3BYUYEHUX YETBOPKU He Oyjie Mamu of k
n3Hocu Hajsuie 0.05.

dQabpuka y Toky jana npomssege 1000 ayromobmia o Kojux cBaku ca BepoBaTHohom (.05 3axTeBa
nopajy. Koiukm Tpeba ja Oyjae KamanuTeT IMapKuHra, ja ca epoBarHohom 0.9 Oyie jgoBosbaH 3a
ayTOMODOMIe KOJU UeKajy J0paLy’!

Crpemnar oraha b ca BepoBatnohom 0.4. Kommko najmame rahama Tpeba Ja maHupa, Ia a
BepoBatHoha j1a he mmatn 6ap 80 morogaka 6ymae 0.97

Y mozoputty ca 1000 mecTta moceTuory yiaze CAydajHO Ha JBa yja3a KOjU UMajy 10 rapaepoly.
Kosmko Hajmame mecta Tpeba j1a Oyie y cBakoj rapjepobu, ma jga ca BeposaraHohom 0.99 mocerworu
MOTY J[a OCTaBe CBOje CTBapH y Tap/epodn yiaa3a Ha KOJU Cy W YIILIA!

Bana ce mopunh. Ako majue riaBa ciaydajua BeauduHa X y3uMa BpeIHOCT —1, nHaAMe y3uMa Bpe-
Hocr 1. Ozpenntu dbyHKIWM]y pactogese (BepoBarHoha) Te cjydajHe BeJIUIHHE.

Cayuajua Bemmanna X uma yaudopmuy U0, 1] pactiogenmn. Oapenntu dhyHKIWm]y pactogese (Bepo-
BarHoNA) Te CIIydajHe BEININHE.

‘ ) a(l—x)% x€l0,1];
Jara je dbyuknuja f(x) = { 0( ) I/IH&‘EG. |

a) Uspauynarn KoHCTaHTy @ 3a Kojy je f(z) rycruna pacmojese (BepoBaTHONa) Heke cirydajHe
pesmuuue X.

6) Oxpeauru dbyHKIUjy pacrojesie Te ciydajHe BeJdnHe.
B) Uspauynaru P{X > 1/3}.
r) Ozpeaurn OYeKUBaEbe U JUCIEP3Ujy Te CJlydajHe BeJMInHe.

. mm

Cryuajua semmanna X uma yrudopyy U[—7F, 7] pacmogeny. Axo je Y = cos X, ompeuru rycTumy
pacriojiesie ciayJajHe BeJnduHe Y U u3padyHaTH odeKuBame Y .

1_1
T 1+x2)

Cnyuajua Beqmanna X nma KormmjeBy pacriosieny, Tj. mBeHa I'yCTHHA pacrojere je f = T €

(—00, +00). Ako je Y = %, OJIPEJIUTH PACIOJIENY CJIydajHe BeIUInHe Y .

Cayuajua Beqmunna X wmma ekcrnoHeHrmjainy €(\) pacmogeny. Ogpeauru byHKIMje pacioeia
caejiehux caydajHux BeJUYUHA!
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a) Y =|1-X|;
6) Z = min{X, X?};
B) T = [X].

Bpoj ¢ ce ciy4ajno 6upa us cermenta [0, 7], a 3aTum ce kpos Tadky A(0, 1) mosmaum mpasa Koja ca
HO3UTHUBHUM JICJIOM T Oce 3aKJjala yrao . Ako je D yna/beHoCT Te npase 0J] KOOPJAMHATHOI OoYeTKa,
OJIPEJIUTHU PACIOJEIy CAydajHe Beaudaune D.

[Mran ay>xuHe b — a ciaydajHO ce JJOMHU Ha jeJHOM MecTy. V3padyHaTu odeKuBaHYy JIyKUHY Kpaher
JieJia Irara.

Cayuajua sequunna X uma yaudopmuy U[—1,2] pacnogeny. Ako je Y = min{X, 1}, oapeauru
pacroiely ciydajHe BeJnduHe Y U u3padyHaTH OdeKuBambe EY .

Cayuajua Bermanna X uma yandopmuy U0, 1] paciogeny. Ako je Y = % — [%], OJIPEJIUTHUT PACITO-
JleJly citydajae Beaudute Y.

Hara je dyukmnumja pacrogesne aBoauMensuone ciydajue seanante (X, Y):

_ 1= =227 > 0,y 2 0;
Flz,y) = { 0, uHave.

a) OzpeauTu rycruHy pacmojiene ciaydajue Bennunte (X, Y).
6) Ucrurarn He3aBUCHOCT CaydajHux BeamdnHa X u Y.
B) Ako je T'= {(z,y)|x > 0,y > 0,z +y < 1}, m3paaynaru P{(X,Y) € T'}.
Tauka A(X,Y) ce cayuajuo 6upa y kBajgpary D ca remennma (1,0), (0,1), (-1,0) u (0,-1). Oxpeaurn

I'ycTnd acmozesie caydajuor Bekropa (X,Y), Kao m MapruHajHe PacIofesie CAyIajHnX BeJINYHHa
) )

XnuY.

Cayuajua Besimanna X nMa ekcrioHeHrmjainy () pacnogery. Ako je Y = %LX , OJIPEJIUTHU PACIIOIEITY
ciydajue Beqmunte Y, a 3aruM ciaydajHor Bekropa (X, Y).

Cayuajue Beqmuanne X u Y cy He3aBHCHe U MMajy UCTY eKcronerimjasHy &(1) pacnomeny. Ako je
Z =|X =Y/, onpeauru rycruHy pacrojiesa ciydajHe Beauhune Z.

Cayuajua Besimanna X MMa eKCIIOHEHIIUjaTHY €(q) pacrojiesty, ciaydajHa BegdHa Y uma YHDOPMHY
U|0, h] pactiomesty sezaBucte cy. Ako je Z = X+Y, onpe T ryCTUHY PACIofiesie CIydajHe BeJnanHe
Z.

Cayuajuo ce 6upa Tauka (X,Y) yHyTap KBajJpara ca TeMeHUMA A(—%, —%),B(%, —

D(—%, %) Axko je Z = XY, opeuTu pacrojiety ciydajHe BeJIuIunHe Z .

Hakon cBale oko Kosada cTpactu cy ce majio cvupuiae u Ilepn m Amu y rocre je momao JoBa ma
6w urpasm urpuiie Ha padyHapy. [lomro nmajy aBa padynapa Ilepa u Arma cy oamax 3ay3enn cBoja
MecTa U KPeHYJIH Jia ce urpajy. Josu je octaso jequHo Ja deka. [lo3naro je ma cBako of Tpoje jnere,
HE3aBUCHO OJ1 JIpyTe JIBOjulle, cIyuajHo ojipehejy koyimko he jia ce urpa, ¢ TuM Jia je 1o Hajmame 10,
a uajsuine 30 munyTa. OgapeauTu:

a) BeposarHOhy 1a he JoBu mecro yerymuru [lepa;

6) I'YCTHY paclioesi€e 1 OYCKHuBalbe JoBunor BpeMEHa YeKalba;

B) BeposarHOly Jia JoBa Helie ocTaTy TOCTIEHU 1A ce UIPa.

6
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Cwmarparu J1a KaJi OUIo Koje JieTe ycraHe oJi padyHapa He Bpaha ce IMOHOBO Jia ce urpa.

1
Ciayuajua Besmunna X uma (1) 1 | pacmogeny, ciyuajua Besmuuna Y uma yaudopmuy U|0, 1]

2 2
pacmojiesty u He3aBucHe cy. Ako je Z = X + Y, ojipeuTn pacrojieny ciaydajHe BeJudnHe Z .

Cayuajua sesmunna X uma yuudopmuy U[—1, 1] pacnogeny. Ako je Y = sgnX, uspadyHaru koe-
dunujert kopenaruje ciaydajunx seguduaa X u Y.

Ako cy X1, Xo, ..., X,, HE3aBUCHE CIydajHe BesimanHe ca ucroM yaudopmuom U0, 1] pacriozgesnom u ako
je X1y = min{ Xy, Xy, ..., X, }, a X(») = max{X;, Xy, ..., X,,}, uspadynaru koedunujent Kopeanuje
ciydajHux Besmanna X (1) 1 Xp).

Cuyuajua emmanna X mma yaudgopmuy U0, 1] pacnogery. Ako je Y, = > =A[{E=L < X < £}
k=1
n € N, n > 1, uspadynaru KoepulujeHT Kopeaanyuje cirydajoux peanania X u X(,).

Heka cy X7, Xs, ..., X,, He3aBUCHE CJTy4ajHe IPOMEH/bUBE Ca UCTOM PACIIOIETIOM ( 1 E b ) , 0<p<l1.

OspeuTn yCJIOBHY pacmojieny ciaydajue Benuanuae X npu yciaoBy X1 + Xo + ... + X, = k, 1j. pac-
nomeny 3a X1|X; + Xo+ ...+ X, = K.

BO/IMMEH3MOHAJIHA cIyvajHa BeudanHa (X, Y) nma yHndopMHY paciiojiesry Ha TPOYyIJIy ca TeMEeHUMa
]

(0,1),(1,0) u (0,1). Oxnpeurn fx|y—y(x) - ycaoBHY rycTuHy pacuojese ciydajue semaune X 1pu

ycoBy Y = .

X

U3 cermenta [0, 1] cary4ajno ce 6upa 6poj X, a 3aTuM ce u3 cermenta |4, X| ciydajo 6upa 6poj Y.

JBommensuonasna ciaydajaa Besmanna (X, Y) mMa yHudOpMHY pacro/ie/ty Ha TPOYIILy ¢a TEMEHUMA
(0,0),(3,0) u (2,1). Ompemutu fy|xep,2 () - yejIoBHy rycTuHy pacio/jese ciydajae BeJnduHe Y 1pn
yeaoBy X € [1,2].



