IMTucmenu uctnur u3 Jucrpubynuja u napuujanuaux jeguaunmuaa A (M)
n Jennaunua maremarunuke ¢pusuke (H), 13.01.2024.

1. Heka je D C R? orpanuuena o6sacr.

(a) TIpernmocrasumo ma je u: D — R dbynKnmja 3a KOjy Bark® Uy, + 2uyy +uy = 0 HA D. Younmo ynkunjy v: D—R

sagary ca v(x,y) = u(z,y) + ex?, 3a ¢ > 0. Jlokasaru Ja 3a v BaxKu NPUHIEI MAKCHMyMa, Tj. Maxv = max v.
D D

O,zLaTne 3aKJbYIUTHN Ja BazKU IIPUHIUII MaKCUMyMa 3a U, OZHOCHO Maxu = H(%%X u.
D

(6) dokazaTu NPUHLIUI MUHUMYMa 3a U, OJHOCHO Minu = rgin U.
D

(B) Heka je ¢: 9D — R upoussosbHa nenpekuHa dynknuja. Jokasaru na cienehn npobaeM MoxKe nMaTu HajBUIIe
jenno pememe y ckymy dyaknuja u: D — R knace C?(D) N C(D).

ur:c(xvy) + 2uyy($’y) + uy(l”vy) = Oa (x,y) € D;

2. Heka je D = (0,7) x (0,4) C R2. Pemutu caexehu mpobiem (oapemutu pememe u: D — R xmace C2(D) N C(D) u
JIOKA3aTU 1A j€ JeJMHCTBEHO):

Upe (T, Y) + 2uyy (7, y) + uy(z,y) =0, (2,y) € D;
u(0,y) = u(m,y) =0, y € [0,4];

u(z,0) = sin 6z, u(z,4) = sinz, z €0,

Homoh: 3a erzucreniujy perema mocayxuru ce OyprujeoBoM METOnOM pa3/iBajarba MPOMEH/bUBUX.

3. Hexa je D = {(=,1) € R? |0 <2 < mt> 0} Permuru caenehn mpobaem (oxpeauTu pememe u: D — R kmace
C?(D) N C(D) u nokaszaTu j1a je jeJMHCTBEHO):

st (X, 1) = Ugg(x,t) — 2, (z,t) € D;
u(z,0) = x — 7 +sin 3z, wy(x,0) = 2® — 7%z, = €[0,7);
uw(0,t) = —t? — 7, u(m,t) = —t2, t €0, 400).

IMTucmenu uctut u3 Jucrpubynuja u napuujanuanx jeguaunuaa A (M)
u Jenguaunna maremarnuke ¢dpusuke (H), 05.02.2024.

1. Tlocmarpamo dyukmujy u: D — R, D C C gary ca

62

zZ_ iz
= Re(tanz) = Re [ —i————
u(2) e(tan 2) e ( oo e”) ,

rae je ca D o3naven makcumasuu (y CMHUCIIy MHKJIY3HUje) CKyIl Ha KOM je oHa fedunucana. [IpuMeHoM CBOjCTBa Cpeibe
BPEIHOCTH 3a XapMoHujcke dyHKIHje rae je To moryhe, m3padyHaTu jare wHTerpaje. ¥ ciIy4ajy Ja Huje Mmoryhe
MPUMEHATH CBOjCTBO, OOjACHUTH 3aITO TO HHUje Moryhe.
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(a) /u (g 4 G;) dt; (6)/u (5 +e) ar

0 0
2. Jlata je mapumjasHa jeTHAUMHA Uy — gy + Uy, = cos(2z + y), rae je (z,y) € R%

(a) OzpenuTu THM, CBECTH HA KAHOHCKU OOJIUK M OJIPEIUTH OIIITE PEIIEHE IATe TaplujajiHe jeJHAINHE.
(6) Oxpemuru u ono pemerse u(x,y) 3a Koje Bazke ycaosu u(z, —x) = 122 cosx, u,(z, —r) = xcosx — x2

5 sinx — x, 3a
z e R.

3. Hexa je D = {(z,t) € R® | 0 < & < m, t > 0}. Pemnru crenehu upobaem (oapesurn pememe u: D — R xiace
C?(D) N C(D) n noka3zaTu 1a je jeMHCTBEHO):

ut(x,t) :Umm(xat)'i_thv (l’,t) €D;

u(z,0) =0, x € [0,7];
uz(0,t) = uy(m, t) =0, t €0, 400).



IMTucmenu uctnur u3 Jucrpubynuja u napuujanuaux jeguaunmuaa A (M)
n Jennaunna maremarunuke dusuke (H), 24.06.2024.
1. Heka je f: C — C nena dynxnuja. Jokazaru 1a je | f|: R? — R xapMmonmjcka hyHKIHja aKO B caMO aKo je f KOHCTaHTa.
2. Heka je Q = {(z,y) € R* | 2® +y* > 1, y > 0}. Permmru npoGuem y ckymy orpanmdennx byukiuja sa Q (onpemurn

pememse u: ) — R kmace C?(2) N C(Q) koje je orpanmdeno Ha Q U J0Ka3aTH Ja je jeJMHCTBEHO):

2

Au(z,y) = W? (w,y) €
Tty+1
u(x,y) = %a (z,y) € 09.

3. Hexa je D = {(z,t) € R? | 0 < 2 < Z,¢ > 0}. Pemnru caeaelin npobaem (oapeaurn pememe u: D — R xmace

C?(D) N C (D) u noxaszatu ja je jeMHCTBEHO):

Ut (2, 1) — Uge (2, t) = mx(m — 22) cos 2t, (x,t) € D;

u(z,0) = u(z,0) = 0, T € [O, g} ;
u(O,t):u(g,t) =0, t €[0,+00).

IMTucmenn uctur u3 Jucrpubynuja u napuujanuaux jeguaunuaa A (M)
u Jeguaunna maremarnuke ¢dpusuke (H), 30.08.2024.

1. Hexa je D = {(z,t) € R* | 0 < # < 1,¢ > 0}. Pemmru crepelin npobiem (oapemnrtu pememe u: D — R xnace
C?*Y(D) N C(D) u noxaszaTu na je jeMHCTBEHO):

ug(w,t) — Uy (z,t) = €' sin(mz) + (x + 1)t, (z,t) € D;

u(z,0) = 2? — x, x € 1[0,1];
u(0,t) =t, t € [0, +00).
u(l,t) = 2t, t € ]0,+00).

2. Ucnuratu na ju nocroju xapMonujcka dynxuuja u: R\ {(0,0)} — R Taksa 1a je:
u(z,y) = 30, ako je 22 4+ 9% =1,
u(z,y) =8, ako je 22 4+ 1% = 2,
u(z,y) = 2024, ako je z? +y? =3.

3. Heka je D = R x (0, +00). Pemurn caenehu mpobiiem y ckymy mo3uTuBHEUX (yHKIMja Ha D (oxpequTn perrerbe

u: D — R xmace C?(D) N C(D) koje je mozutusHO Ha D n j0Ka3aTh Ja je jeMHCTBEHO):

Ut(xa t)Q - uz(xv t)z

U (1) — Uge (2, 1) = ER) , (z,t) € D;
u(z,0) =z, zeR;
ug(x,0) =0, z €R.

Iomoh: Moxere npermnocraBury 1a 3a peinewme u Baxu u > 0 va D. Youure cmeny v(z,t) = \/u(x,t).



