
Pismeni ispit iz distribucija i parcijalnih jednaqina A (M smer) i
jednaqina matematiqke fizike (N/P smer)

Januar 1, 18.2.2026.

1. Rexiti problem
u ∈ C2(R× [0,∞)),

utt + 3uxt + 2uxx = 1,

u(x, 0) = cosx, ut(x, 0) = 0.

2. Na�i harmonijsku funkciju u : R2 \ {(0, 0)} → R koja zadovo	ava navedena svojstva ili pokazati da ne postoji:

(a) u(x, y) = 1 za x2 + y2 = 1, u(x, y) = 2 za x2 + y2 = 2.

(b) u(x, y) = 1 za x2 + y2 = 1, u(x, y) = 2 za x2 + y2 = 2 i u(x, y) → +∞ kad (x, y) → (0, 0).

3. Rexiti mexoviti problem za toplotnu jednaqinu:

u : [0, π]× [0,∞) → R,
u ∈ C2,1((0, π)× (0,∞)) ∩ C([0, π] ×[0,∞)),

ut = uxx + e−4t sin 2x,

u(x, 0) = sinx+ cosx,

u(0, t) = e−t, u(π, t) = −e−t.

Pismeni ispit iz distribucija i parcijalnih jednaqina A (M smer) i
jednaqina matematiqke fizike (N/P smer)

Januar 2, 7.3.2026.

1. Neka su u, v : R2 → R dve harmonijske funkcije takve da je ∇u · ∇v = 0. Ako je u = Ref za neku holomorfnu
funkciju f , dokazati da je v = aImf + b za neke konstante a, b ∈ R.

2. Neka je P = {(x, y) ∈ R2|1 ≤ x2+ y2 ≤ 4}. Rexiti slede�i problem (odrediti rexe�e i dokazati da je jedinstveno):

u : P → R, u ∈ C2(intP ) ∩ C(P ),

∆u = 0,

u(x, y) = x+ y2 za x2 + y2 = 1,

u(x, y) = x2y + ln 2 za x2 + y2 = 4.

3. Rexiti slede�i mexoviti problem za talasnu jednaqinu (odrediti rexe�e i dokazati da je jedinstveno):

u : [0, π]× [0,+∞) → R,
u ∈ C2((0, π)× (0,+∞)) ∩ C([0, π]× [0,+∞)),

utt = uxx + sin(2x),

u(x, 0) = x(π − x) cosx,

ut(x, 0) = sin3 x,

u(0, t) = 0, u(π, t) = 0.



Pismeni ispit iz distribucija i parcijalnih jednaqina A (M smer) i
jednaqina matematiqke fizike (N/P smer)

Jun 1, 29.6.2026.

1. Rexiti problem
u ∈ C2(R× [0,+∞)),

2uxx + 5uxt + 3utt = t,

u(x, 0) = x, ut(x, 0) = x.

Uputstvo: Rastaviti problem na dve transportne jednaqine.

2. Neka je P = {(x, y) ∈ R2|1 ≤ x2+ y2 ≤ 4}. Rexiti slede�i problem (odrediti rexe�e i dokazati da je jedinstveno):

u : P → R, u ∈ C2(intP ) ∩ C(P ),

∆u = 6y,

u(x, y) = 1− 2xy − 2y2 + y3 za x2 + y2 = 1,

u(x, y) = ln 4 + 4− xy

8
− 2y2 + y3 za x2 + y2 = 4.

3. Rexiti slede�i mexoviti problem za talasnu jednaqinu (odrediti rexe�e i dokazati da je jedinstveno):

u : [0, π]× [0,+∞) → R,
u ∈ C2((0, π)× (0,+∞)) ∩ C([0, π]× [0,+∞)),

utt = uxx + t sin(x),

u(x, 0) = sin3 x,

ut(x, 0) = x(π − x),

u(0, t) = 0, u(π, t) = 0.

Pismeni ispit iz distribucija i parcijalnih jednaqina A (M smer) i
jednaqina matematiqke fizike (N/P smer)

Jun 2, 16.7.2026.

1. Za c > 0 na�i sve harmonijske funkcije u : R2 → R takve da je

|u(x, y)| ≤ |y2 − x3 + cx|.

2. Rexiti slede�i mexoviti problem za toplotnu jednaqinu (odrediti rexe�e i dokazati da je jedinstveno):

u : [0, π]× [0,+∞) → R,
u ∈ C2,1((0, π)× (0,+∞)) ∩ C([0, π]× [0,+∞)),

ut = uxx + e−4t sin(2x),

u(x, 0) = sinx+ cos(2x),

u(0, t) = e−4t, u(π, t) = e−4t.

3. Rexiti slede�i mexoviti problem za talasnu jednaqinu (odrediti rexe�e i dokazati da je jedinstveno):

u : [0, π]× [0,+∞) → R,
u ∈ C2((0, π)× (0,+∞)) ∩ C([0, π]× [0,+∞)),

utt = uxx + t sin(x),

u(x, 0) = sin3 x,

ut(x, 0) = x(π − x),

u(0, t) = 0, u(π, t) = 0.



Pismeni ispit iz distribucija i parcijalnih jednaqina A (M smer) i
jednaqina matematiqke fizike (N/P smer)

Septembar 1, 29.8.2026.

1. Neka su u, v : R2 → R dve harmonijske funkcije takve da je ∇u · ∇v = 0. Ako je u = Ref za neku nekonstantnu
holomorfnu funkciju f , dokazati da je v = aImf + b za neke konstante a, b ∈ R.

2. Rexiti slede�i mexoviti problem za talasnu jednaqinu (odrediti rexe�e i dokazati da je jedinstveno):

u : [0, π]× [0,+∞) → R,
u ∈ C2((0, π)× (0,+∞)) ∩ C([0, π]× [0,+∞)),

utt = uxx + t cosx+ sin3 x,

u(x, 0) = sin(2x),

ut(x, 0) = cosx,

u(0, t) = t, u(π, t) = −t.

3. Odrediti tip, svesti na kanonski oblik, i odrediti opxte rexe�e jednaqine:

u : R2 → R, uxx + 6uxy + 5uyy + 10(x+ y) = 0.

Pismeni ispit iz distribucija i parcijalnih jednaqina A (M smer) i
jednaqina matematiqke fizike (N/P smer)

Septembar 2, 16.9.2026.

1. Neka je P = [0, π]× [0, π] ⊂ R2. Rexiti slede�i problem (odrediti rexe�e i dokazati da je jedinstveno):

u : P → R, u ∈ C2(intP ) ∩ C(P ),

∆u = 0,

u(x, 0) = u(x, π) = 0,

u(0, y) = sin y, u(π, y) = sin(2y).

2. Rexiti mexoviti problem za toplotnu jednaqinu (odrediti rexe�e i dokazati da je jedinstveno):

u : [0, π]× [0,∞) → R,
u ∈ C2,1((0, π)× (0,∞)) ∩ C([0, π]× [0,∞)),

ut = uxx +
2
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)
+ sin3 x,

u(x, 0) = sinx,

u(0, t) = sin t, u(π, t) = − sin t.

3. Odrediti tip, svesti na kanonski oblik, i odrediti opxte rexe�e jednaqine:

u : R2 → R, uxx + uxy − 2uyy + xy = 0.


