
Lema. Neka je (X1, X2, . . . , Xn) prost sluqajan uzorak obima n za obele�je X ∈ N(m,σ2).
Uzoraqka sredina Xn nezavisna je od sluqajnih veliqina Xj −Xn, 1 ≤ j ≤ n.

Dokaz.
Primetiti da va�e slede�e jednakosti:
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Zajedniqka gustina f sl. vektora (X1, X2, . . . , Xn) data je sa:
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xto se, korix�eǌem gorǌeg identiteta, svodi na:
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za xj ∈ R, 1 ≤ j ≤ n.
Primeǌuje se slede�a transformacija sl. veliqina Xj, tj. uvode se nove sl. veliqine
Yj date sa:

Y1 = Xn, Yj = Xj −Xn, za 2 ≤ j ≤ n.

Inverzna transformacija odre�ena je formulama:

X1 = Y1 −
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Yj , Xj = Y1 + Yj , za 2 ≤ j ≤ n.

Lako se pokazuje da je apsolutna vrednost jakobijana inverzne transformacije jednaka
n, pa je zajedniqka gustina g sl. vektora (Y1, Y2, . . . , Yn) data sa [u
benik Mladenovi� -
gustina raspodele f-je sl. vektora]:

g(y1, y2, . . . , yn) =
n

(
√
2πσ2)n

exp

− 1

2σ2


− n∑

j=2

yj

2

+

n∑
j=2

y2j + n(y1 −m)2


 ,

za yj ∈ R, 1 ≤ j ≤ n.
Daǉe je:
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(y2, y3, . . . , yn), za ∀(y1, y2, . . . , yn) ∈ Rn,

qime je pokazano da su Y1 i Yj, 2 ≤ j ≤ n, nezavisne.
Jox ostaje da se poka�e da su Y1 = Xn i X1−Xn nezavisne. Me�utim, to lako sledi, jer

je X1 − Xn = −
n∑

j=2

(Xj − Xn), tj. X1 − Xn je funkcija samo od sl. veliqina Yj, 2 ≤ j ≤ n, za

koje je pokazano da su nezavisne od Y1. �

Posledica. Uzoraqka sredina i uzoraqka disperzija za prost sluqajan uzorak iz
normalne raspodele su nezavisne sluqajne veliqine.


