dyHKIOUja reHeparpuca MoMeHaTa.

THegpununmja. Heka je X cayuajua senuumua. PyHEuMja reHeparpuca MOMeHATa (MJIXA: MOMEHT MeHePATODHA
¢yurnuja) ca. Beaumuune X (OAHOCHO, H-eHE pacmomese Beposaruoha), y osnamu Mx (t), nepunucana je ca

ST et . P{X =12}, ako je X NTUCKPETHOT TUNA Ca CKYTIOM BPEIHOCTU Sx

Mx(t) — E(etX) — k:x, €Sx
—+o0
[ e f(x)de, ako je X amcoJyTHO HENPEKUAHOT TUIa ca I'yCTUHOM pacmnoxeine f(-)

— 00

O MPETIIOCTABKOM Ia OPHE MATEMATHYKO OUCKUBAKE IIOCTOJU 3a CBAKO { Yy HEKOj OTBOPEHO] OKOJWHU HYJIE
(tj. 3a [t| < to, Tme je to > 0). Y cynporroM, ci. Besuumaa X HeMma (YHKIU]Y TEHEPATPUCY MOMEHATA.

OBa ¢yurnuja mobuia je cBoje mMe IO TOME ITO je Moryhie ogpe T CBe MOMEHTE CJI. BeianuunHe X y3aCTOMHUM
mupepennupameMm Qpyrrimje Mx (i), mo mpoMeHmBUBOj ¢, U eBasyanujoM oarosapajyher uszsoma y tauku t = 0,
o uemy rosopu ciaenehe TBpheme.

JIema. Axo cayuajua Besumumna X wMa (QyHEIUjy reHeparpucy MomeHara Mx(-) OHZa CBU HE€HU MOMEHTH
nocroje (1j. E|X|" < 400 3a cBako r > 0) n BawKu:

EX™ = M{(0),
o ™) =
roe je My’ (0) Mx(t)

dtn =0

Kapakrepuzanuja pacnonese BepoBaTtHoha meHOM (QYHKIMjOM IeHEPATPHUCOM MOMeHaTa naTa je y ciemehiem

TBphemy.

JIema. Heka cy Mx(-) m My (-), penoM, pyHENUje reHeparpuce MoMeHaTa ci. BeauumHa X u Y. Ako mocroju
h > 0 Tako ma Bawu Mx(t) = My (t) 3a |t| < h, onna X u Y mmajy ucre pacmnozene seposatHoha.

lomaTHa cBOjCTBa (YHKIUje reHEpaTpUCe MOMEHATa HaBEIEHA Cy y HACTAaBKY.

Jlema. (a) Heka je X cu. Besuuuna ca ¢pyHKurjoMm remeparpucoM Momenara Mx (-) u Heka je Y ci. Beaudusa
ne¢unucasa ca ¥ =aX + b, rne cy a,b € R. Tana Baxu:

My(t) = etb . MX(at).

(6) Hera cy Xi,Xo,..., X, He3aBUCHE CJ. BeJIWYUHE KOje UMA]y, PeIoM, (GyHKIUje TeHepaTpuce MOMEHATa
n
Mx,(-), Mx,(-),..., Mx,(-) 3a [t| < h, rme je h > 0. Hera je X cu. Besmumua nedurmcana ca X = > X;.
j=1
Tana Basku:

My (t) = ﬁ My, (t).

Iokas nena (6) Gasupa ce Ha UYMEEHMIU Aa ako cy ci. emuuuae X1, Xo,..., X, He3aBucCHe, OHIA Cy HE3aB-
uche u muxose ¢pyEEmIje X1 X2 etXn (IOKA3ATU), na cy UCTYHEHU yCJIOBH 3a TPUMEHY 'TeopeMe o
IPOU3BOLY’ 32 MAT. OUCKUBAILE.

ITpumep. Onpenutn ¢yHKIUMje reHepaTpuce MOMeHaTa ciaenehnx pacmonesa BepoBaTHoha:
(a) 6unomue pacunogerne ¢ napamerpuma n u p, n € N, p € (0,1)
(6) mopmanse pacmonese ¢ mapamerpuma m u o2, m € R, o € (0,+00).

Pememe.
(a) Hera X € B(n,p). OBa ca. BesnumHa MOMKE Ce MPEICTABUTH KaO

rae ¢y Iy, I, ..., I, HE3aBUCHE, jeqHAKO pacmoxesbeHe ci. BeaudmHe ca Ber(p) pacmomenom Beposataoha. Cur.
BeqmunHa [} MMa QYHKIUjY TeHepaTpPUCy MOMEHATa NaTy Ca

My, (t)=1 — p+ pet,
a OHIa, No3uBajyNu ce Ha APYTU Ie0 ropmer TBphema, X uMa (YHKIUjy FeHepaTpucy MOMEHATa JaTy ca

Mx(t) = (1 —p+pe")".



(6) Heka X € N(m,0%) u Y € N(0,1). Ca. Bemuumma Y umMa (GyHKIM]y reHepaTPUCy MOMEHATa JATy Ca

i 1 22 i 1 (@—)2 42 2
My(t):/emo\/ﬂe*de:/Ee* 2 .e2dr=e?,

a oHna, mo3uBajyhu ce Ha nIpBU #eo ropwmer TBphema, X mMa QyHKIUjy reHepaTpucy MOMEHATa AaTy Ca

o‘2t2
Mx (t) = M0y+m(t) = etmtFm—

Hopmasnaa pacmonesia u meHTpaJJHA TPAaHUYHA TeopeMa.

JIema. Hera je (X,,)neny HU3 cat. BemwuwmHa u Fy,(-), M,(-), pemoM, ¢yHEUUMja pacmonene n GpyHKIUja TeHEPA-
Tpuca MoMeHarta ci. BeaumuuHe X,. Heka je F(-) ¢pymrumja pacmomene u M(-) ®moj oarosapajyha ¢yskmmja
reHepaTpuca MoMeHara. AKO, Ipu n — +00, Basku

M, (t) - M(t) 3a cBako t y HEKO] OTBOPEHO] OKOJWHU HyJIe
onma, Takobe mpm n — +o0,

F,(zr) — F(x) 3a cBaky Tauyky & HENPEKUAHOCTU (YHKIMje pacmonmeine F.

Teopema. (Ilemrpanua rpanmuna teopema) Heka je (X,,)neny HU3 HE3ABUCHUX, jeAHAKO DPACIONEILEHUX CII.

BeJIMUMHA Ca MaT. OdeKmBameM m € R m mucnepsujom o2 € (0,4+00). Axo je ca. Bemumumua S, mata ca
n

S, = ZXj’ n € N, onga, mpu n — +00, BaKu
=1

n — r 1 2
P{Snmgz}% / e zdt 3a cBako x € R.
no? V2T

— 00
Joxka3. Jloka3 Koju je HaBemeH y HACTABKY MAT je IPU 'jaueM’ YCJIOBY Y KOME Ce MPEeTIOCTaBJ/ba €T3UCTEHINjA
¢yurnuje remeparpuce momenara M () unanosa musa (X, ), 3a ¢Baky BPEIHOCT apryMEHTA.

IlosomHO je mokaszatu TBpheme y cayuajy: m =0, 02 = 1. Axro je m # 0 wmu o2 # 1 ysene ce wosu mu3 (Y,,)
Xn - m n
Vo?

CJ. BEJVWYMHA NePUHUCAHUX Ca Y, = u mapiujanue cyme 1, = E Y;, n € N, ma je Tana

J=1

rfee) ol

: S N .
Heka je Z, := \/—YL Wneja je ma ce mokaxke ma, Ipu n — —+00, HU3 (YHKIUja IeHEpATPUCA MOMEHATa CJI.
n

BenumuuHa Z,, n € N, KOEHBeprupa Tadyra IO Tauyka Ka (YHKIUjU F€HEPATPUCHA MOMEHATA CTAHIADAHE HOPDMAJIHE
pacnozmene. Omarie ce, IO3UBOM Ha MPETXOIHY JEMY, 3aBPIIaBa IOKA3.

Iakse, Ha OCHOBY HE3ABUCHOCTU U jeTHAKE PACIOAE/LEHOCTH UyaHOBa Hu3a (X,) mIpBO ce mobuja:

Ms, (t) = [T Mx; (1) = (M (1)),
j=1

w0 () - (o ()

— My, (1) =nln M <\;ﬁ)

a 3aTVM U

M"(0)

51 0% + Ry(0) 3a 0 y oxonuEM

Ipumenyjyhn MaxrnopenoBy $popmyay asa myta:(M(0) = M(0) + M'(0)6 +

ML)~ 2
vn) 2n’

+ R, (z)) KoHAUHO 1

uyze, rae je Ro(f) ocrarak) mobuja ce

x? s o1 X"
(1n(1+x)—x—7+§—--~+(—1) )
2
lim InMg, (t) = 5

n—-+o0o



