(ITpoct) cayuajan y3opak

W3 nonynanuje obuma N Gupa ce (mpoct) caydajan yzopak obuma n. Heka je Y oBesexje ox
WHTEpEeca, a y, BPEAHOCT obelieskja Y eHTuUTeTa O3HAYEHOTr ca k. Rama je npuctyn npuinkom
3AKLYUMBAKA 3ACHOBAH HA METOLY 01a0upa y30pKa CMaTpa ce aa CY yi,Ya, ..., yn PUKCUPAHE,
aJii HEMO3HATe BPEIHOCTH.

ObGemneskje Y je ca. BeaumumHa Y : Q — R ca AMCKPETHOM PacCIOmesioM BepoBaTHONa maTtom
3aKOHOM PAaCIOIee:
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rae ¢y Ci,Co, ..., C(n PA3AUYATE BPEAHOCTU U3 CKYTA {y1,y2,...,yn}, & N je Opoj eHTHUTETA UHja

je BpemHOCT mocMaTpaHor obereskja jemHaka (x, k= Lm (m < N). Ilomynaumjcka cpenma
BPEIHOCT, OJTHOCHO TOMYyJallijCKa AWCIIEP3Uja, 3ampaBo cy EY, omHOCHO DY .

[IpernocraBumo na ce omabup eHTUTETA y Y30PaK BPIIM CYKIECUBHO — KPO3 n KOpaka, ca
jenmHakoM BepoBaTHONOM M3BIaYema OUIIO KOje PACIOJIOKUBE je IMHUIE Y TPEHYTHOM KOPaKy,
u To 6e3 Bpahama omabpane jenuHuile, omfHOCHO ca Bpahamem. Heka je ca Y, o3HauveHa ciI.
BEJIMUMHA KOja IIPeACTaB/ba BPEAHOCT Obenexja Y enruTera ogabpaHor y k-ToM kopaky. bes
0063upa Ha TO Oa Ju je (HpOCT) ciydajaH y30pak 0e3 MOHABJ/bAHA WM Ca MOHABJ/LAHEM, CJI.
BeJIUYMHE Y1, Yo, ..., Y, UMajy UCTY pacuonenay BepoBaTHoha kao obenexje Y (ﬂaTa v . KO,ZL
y30pKa Ca [MOHABJ/LAHKEM OBE CJ. BEJUYMHE CY W He3aBUCHE (CBAKO M3BJIAYEHHE j€ HE3ABUCHO
OJ OCTAJUX U yBEK Ce BPIIU U3 KOMILJIETHE TOMyJIaluje), 0K Cy KOA y30pKa 0e3 moHaBIbama
OBe CJI. BeJIMYUHE 3aBUCHE.

Haname rosopumo o (meypebenom) ciayuajHom y30pky S 6e3 moHas/bama obUMa n.

Jlema 1. Y3opauka cpenma BPEIHOCT je HENPUCTPACHA OIEHA HEIMO3HATE IOMYJIallljCKe
cpenme Bpennoctu. /lucmepsuja oBe OlleHe jemgHaka je:
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rae je o? Hemo3HaTa MOMYJAlljCKa AUCIEepP3Uja.
Jlokas3s.
Y30pauka cpeavHa je CJ. BeJUYMHA JaTa Ca:

my :%Zykv
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a 3a peaJu30BaH y30pakK s OHAa Y3MMa KOHKPETHY PEaJHy BPEIHOCT:
5
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n keEs

Hbeno maTeMaTnuko OUeKMBam€ pavdyHa Ce Ha OCHOBY H-€HE y30pauKe pacuoese, a CYIITUHCKU
Ka0 TEKUHCKA CpEeIUHA HEeHUX peasiu3aliija Mo CBUM MOTYNUM y3opiuMa s oOuMa n, ca TeKU-
HaMa jeIHAKMM BepoBaTHOhama omadbupa KOHKPETHUX y30PaKa:

Nl)

N
Emnymy Z ) :%Zyk:my.
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Amnasioruo 6u ce pauyHaJia OACIEP3Uja OIEHE My .

AJITepHaTI/IBHI/I HAUMUH TOApa3yMeBao O IPpUMEHY T3B. PaHIOMU3AIN]E, IITO je BPJIO KOPUCHA
naeja KO CIOKEHU)UX IJIaHOBA Y30PKOBama. PaHuje cy yBeIeHU UHIUKATOPU yKbYyUewma Iy,
nedrHMCAHU Ca:

I 1, ako je jemuHuia o3HauveHa ca k omabpaHa y y30pak
k= .
0, wuHAUYE

To Cy CJI. B€JIMYMHE Ca 3aKOHOM pDacCIioAeJjie:
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roe je m, oarosapajyha BepoBaTHONa yK/byUdema MPBOT peaa.
I je cTaTuCTUKa, a 1, HUje HUIITa APYro HO:

Tk = ZP(S)

sk
rae ce CyMUpame BPIIM IO CBUM MOTyhmM y3opiuMma s obuMa n KOJU CAIp:Ke jeIUHUILY
O3HaYeHy ca k.

Tana ce y3opauka cpeamHa MOKe 3amucaTy Ha cienehu HauuH:
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[IpumeTuTn na cy, mpu HaBEOEHUM IPETIOCTABKaMa, Y U3pa3y caMoO [;-OBU CJI. BEJIUYUHE.

Beh je morazano na je:
Wk:%, 3a cBako k=1, N,

IIa Cy OCHOBHE HyMepUUYKE KapaKTEePUCTHUKE CJI. BeJIU4YMHE [, nate popMmyJiaMa:
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[Ipema Towme je:
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qyuMe je IIOKa3aHa HEIIPUCTPaCHOCT OB€ Ta4dykKaCTeE OIlCHE.

k=1

3a ogpebuBame mucmeps3uje OBe TaYKACTe OlleHe TaKODhe ceé KOPUCTe CBOjCTBA CJI. BEJIUYUHA

Ii,Is,...,Iy. Y HacTaBky Tpebajo O IpUMETUTH Oa je, 3a k # I:
_ n(n—1)

ITO je, 3aIpaBo, BepOBaTHOEa YEIbYYemha IPYTOT Pelia my, a Cy OBE CJI. BeIUYInHe Mebhycobno
3aBUCHE O YeMy jaCHO I'OBOPUW M KOBapujalmja:
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COV(Ik,Il) = E(kal) — Efk ~EIl = 7ﬁ . N (1 — N) .

IIpema Towme je:
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Kopnmheﬂaje c{aopMyJIa: D (Z Zk.) = ZDZkJrZZ cov(Zy, Z)), voe Ccy Zy,Zs, ..., Zn CJ. BEJIUYVHE
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neduHUCAHEe HA UCTOM IPOCTOPY BepoBaTHOhaA. [ ]
Jlema 2. ¥Y3opauka nucnepsuja je HeIpUCTPacHa OIleHa HEeMO3HaTe MOITyIalljCKe AUCIIep3nje.
JToxkas.

Nneja je camuna rao y nokaszy Jleme 1. Moske ce mnp. mnpBo oapemutu cienehe mar.
OUYEKUBAKE:

Rama je mpucrtyn 3acHoBan Ha Mogeny, Kao mrTo je Beh pedeHo, BPJIO jenIHOCTABAH MOIEN
momnyjganuje 6o Ou MOIea Yy KOMe Cy CJI. BeJUYuHEe Yi,Ys,...,Yy HE3aBUCHE U MMAjy UCTY
pacnozmeny BepoBarHoha kao mocmarpaHo obesexje Y (oBme je ca Yj, O3HAUEHA BPETHOCT
obeseskja Y eHTUTeTa O3HAYEHOr ca k). Jlakie, OBe Cil. BeJUWYMHE CYy HE3ABUCHE KOIUje
obenexja Y ca UCTUM (aJH/I Heno3HaTI/IM) MaT. OYeKHBaWmeM my = EyY = EY m aucrneps3ujoMm
0% = DyY = DY (CJIOBO M y WHIEKCY YKa3yje Ha TO Oa Ce HyMepUYKe KapaKTepPUCTUKE
obenexja Y onpebyjy Ha OCHOBY NpPETIOCTAB/LEHOT MOIEJTA).

3a KOHKpeTaH y3opak S 0e3 moHaB/mama obuMma n (6e3 o63upa HA TO Ha JU je OH CIydvajaH
WM HEeCIydJajaH y30paK) y30pavka CPeama BPEIHOCT:

je HempuCcTpacHa OleHa HeIO3HATOr MaT. OUeKuBama EY, alu 1 HeIpucTpacHa oueHa (6osme
PEUEHO: TPEAUKTOD) CJI. BEJIUYNHE
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NZYkZNZYHNZYk.



Nneja 3a oBakaB m300p mpeawmKTOpa je Oa ce M3ABOje CJ. BeJWUYUHE KOje Cy y Be3! ca
omabpaHMM Y30PKOM S W HA OCHOBY WX M3BPIIM ~HpeaBubame”’ mpeocTalux Yi-OBa, KO-
puctehu uyumeHUNy na je y30padka Ccpelma BPEAHOCT HajOOBU JUHEAPHU HENPUCTPACHU
npeauKTop (IpY IPeTHoCTaB/bEHOM MOAEIY ) BPEIHOCTH ODeekja CBAKOT eHTUTeTa KOjU HIAje
omabpaH y y30pak:
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Hempucrpacuaoct 6u oBme Tpebajio CXBATUTU y CMUCHY: ~ HEIPUCTPACHOCT y OMHOCY HAa
MoOmeJsr”, MTO jeHOCTABHO 3HAUYM 14 je 3a peajM30BaHU Y30PaK s TauHa jeTHAKOCT:
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E(Y|S=s)=E (N E Y| S = s> (=my KOHm OBOr METOJA y30PKOBAA).
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JIema 3. Cpenme kBanparHa rpemka npensrbama (Ipeauknuje) nara je ca:
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Jloxas.

360r HENPUCTPACHOCTU IIPEAUKTOPA, CPEImhe KBaIPATHA IPEIIKA CBOIU CE Ha:
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IIpBo ce mucmepsuja u3 ([0]) 3amame kao:
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a 3aTUM je, HA OCHOBY IIPETIOCTABJ/bEHE HE3ABUCHOCTU U jeTHAKE PACIONe/bEeHOCTU BPEIHOCTU
obeserkja Ha Y30pPKYy W BaH Hmera, OHa JaJjbe jeTHaKa:
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Hempucrpacua omena cpenme KBaapaTHe T'PeEIIke MpeaBubhama gaTa je ca:
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rue je 5’ y30padvKa Aucliep3uja maTa ca:




