
TEORIJA VEROVATNO�A Prvi kolokvijum - 30. novembar 2013.

1. (a) Neka su (An)n∈N i (Bn)n∈N dva niza doga�aja, pri qemu se zna da P (Bn) → 1, pri
n→ +∞. Dokazati da va�i:

lim
n→+∞

P (An) = lim
n→+∞

P (AnBn).

(b) U pojedinaqnom eksperimentu doga�aj A realizuje se sa verovatno�om p (0 < p < 1).
Posmatra se beskonaqni niz nezavisnih eksperimenata. Neka je Bn, n ∈ N, doga�aj da
se izme�u 2n-tog i 2n+1-og eksperimenta doga�aj A realizuje u n uzastopnih eksperi-

menata. Diskutovati, u zavisnosti od vrednosti p, verovatno�u doga�aja B, koji se

sastoji u tome da se realizuje beskonaqno mnogo doga�aja iz niza (Bn)n∈N.

2. Neka su (X,Y ) koordinate sluqajno odabrane taqke A, ravnomerno raspode	ene u oblasti
D ⊂ R2, gde je D deo jediniqnog kruga sa centrom u koordinatom poqetku, koji pripada

prvom kvadrantu. Odrediti:

(a) kovarijaciju cov(X,Y );

(b) gustinu raspodele verovatno�a sluqajnog vektora (R,Θ), gde je R rastoja�e taqke A
od koordinatnog poqetka, a Θ ugao koji du� OA gradi sa pozitivnim smerom Ox-ose;

(c) gustinu raspodele verovatno�a sluqajne veliqine S, koja predstav	a polupreqnik

najve�eg kruga sa centrom u taqki A, upisanog u oblast D.

3. Xtap jediniqne du�ine polom	en je, na sluqajno odabranom mestu, na dva dela. Taqka

preloma ima ravnomernu raspodelu na intervalu (0, 1). Neka sluqajna veliqina Z pred-

stav	a koliqnik du�ina ovako dobijenih delova.

(a) Odrediti gustinu raspodele verovatno�a sluqajne veliqine Z.

(b) Izraqunati verovatno�u da je kra�i deo bar qetiri puta kra�i od du�eg dela.

(c) Odrediti matematiqko oqekiva�e sluqajne veliqine Z.
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