TEOPUJA BEPOBATHOTRA Ilpsu xosmoxsujym - 30. HoBembap 2013.

1. (a) Heka cy (An)nen " (Bn)nen ABa Hu3a norabhaja, npu dyemy ce 3ua jga P(B,) — 1, upn
n — +oo. /lokazaTu jga BaKH:
lim P(A4,)= lim P(A,B,).
n—+o0o n—+00
(6) ¥ nmojenmmraunom excniepumenty norabaj A peammsyje ce ca Beposarrohom p (0 < p < 1).
[Tocmarpa ce GecKOHATHE HU3 HE3AaBUCHHUX eKcrnepuMenara. Heka je B,,, n € N, morahaj ma
ce mamely 2"-tor u 2" !-or excnepumenTa moraljaj A peasusyje y n y3aCTOINHUX €KCIIePU-
MeHaTa. JIMCKyTOBaTH, ¥ 3aBHCHOCTH OJ BPEeIHOCTH p, BepoBaTHOohy morabaja B, koju ce
cacroju y ToMe za ce peasm3yje Geckorauno muoro gorahaja uz amusa (B )pen-

2. Heka cy (X,Y) koopaunare ciyuajuo ogabpane tauke A, pAaBHOMEPHO PaCHOAe/bEeHe y objgacTu
D C R?, rye je D jeo jeq@HAaHOT KPyTra ca HEHTPOM y KOODJMHATOM TOYETKY, KOjU TIPHIIAJIA
npBOM KBajipanty. OpapeauTn:

(a) xoBapujammjy cov(X,Y);

(6) rycruny pacnogesne sepoBarHoha caydajaor sekropa (R, ©), rue je R pacrojame Tauke A
0J1, KOOPJAMHATHOT TIoveTKa, a © yrao koju ayx OA rpamu ca nozutusHUM cMepoMm Ox-0ce;

() rycTuHy pacmojiesie BepoBaTHOhA ciiydajHe BejqudmHe S, KOja MPeJICTaBIba MOTYIPEIHUK
najsehier Kpyra ca menTpoMm y Taduku A, ymucanor y obmact D.

3. Iran jequuwdHe Jy2KWHE TIOJIOMJbEH j€, HA CIIyYajHO 0a0pPaHOM MECTy, HA JBa Jieja. ladka
IpesioMa MMa paBHOMepHY pacmojesy ua uarepsasiy (0,1). Heka ciyuajua penmauna Z upes-
CTaBJba, KOJUYHUK JYKUHA OBAKO JOOUJEHUX IEI0BA.

(a) Onpenuru rycTuHy pacnogese Bepoarnoha ciaydajue Beawaune Z.

(6) Uspauynaru sepoBarnolhy ja je kpahu seo 6ap werupu nmyra kpalin ox myxer jesa.

(n) OspesnuTn MATEMATHYIKO OYEKUBAILE CIYUYAjHE BEJIUMIUHE .
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1. (a) Heka cy (An)neny u (Bpn)nen sBa HE3a jporabaja, npm wemy ce 3ua ga P(B,) — 1, upn
n — +o00. Jokazatu ma BaxKu:
lim P(A,)= lim P(A,B,).
n——+00 ( n) n—-+00 ( " n)

(6) VY nojequnaunom excuepumenty jgorabaj A peasusyje ce ca Beposaraohom p (0 < p < 1).
[Tocmarpa ce GeckonawHr HU3 HE3aBUCHUX ekcrnepumenara. Heka je B, n € N, morahaj ma
ce mamely 2"-tor u 2" !-or excrepumenTa moraljaj A peanusyje y n y3aCTONHEX €KCIIEPU-
menaTa. JluckyromaTw, y 3aBUCHOCTH O BpeaHOCTH p, BepoBaTtuohy morabaja B, koju ce
cacToju y TOMe Ja ce peanmsyje 6eckonadno MHOrO jorabhaja us uusa (B )pen-

2. Heka cy (X,Y) koopaunare ciaydajuo ogabpane Tauke A, paBHOMEPHO PACIOAE/hEHE Y 0BIacTH
D C R?, riie je D jeo jequuudaHOr Kpyra ca HEHTPOM y KOODJIMHATOM IIOYETKY, KOjH IIPUIIAJIA
mpBOM KBajipanty. OapeauTu:

(a) wosapujanmjy cov(X,Y);

(6) rycruny pacmogene BepoBaTHOha ciaydajHor BekTOpa (R, ©), rie je R pacrojame Tauke A
0J1, KOOPJIMHATHOT TIoveTKa, a O yrao koju ayx OA rpaju ca nozutusHuM cMepom Ox-oce;

() rycrumy pacmojiesie BepoBaTHONA ciiydajHe BeqwmdmHe S, KOja MPEJCTaBIba, MOJYTPETHUK

najselier kpyra ca menTpoM y Taukn A, ymucapor y obuact D.

3. Ilramn jenquuuvne Jiy>KUHE MIOJOMJBEH je, HA CJIYYajHO OJabpaHOM MECTY, Ha JIBa, Jiejia. ladka
npesomMa uMa paBHOMEpHY pacnogeny Ha uatepsady (0,1). Heka cayuajua Benwuuna Z npes-
CTaBJba KOJMYHUK JYKUHA OBAKO JIOOUjEHUX JeJI0Ba.

(a) Onpennru rycruny pacnogese seposaruoha ciayuajre Bewuanne Z.
(6) Vspauynaru BepoBaTHOhy 12 je kpahu neo 6ap gerupu myTa Kpahun on jgyxer jesna.

() OmpennuTn MATEMATHYIKO OUEKMBAE CIYUIAJHE BEJIUINHE .



