
TEORIJA VEROVATNO�A
Drugi kolokvijum - 10. februar 2013.

1. Neka je Ω = {ω1, ω2, . . .} prostor elementarnih doga�aja nekog sluqajnog eksperimenta i neka je

P (ωk) =
6

π2k2
, k ∈ N. Niz sluqajnih veliqina (Xn)n∈N definisan je sa:

Xn(ωk) = k, n = k;Xn(ωk) = 0, n ̸= k
a niz (Yn)n∈N sa:

Yn = 1− Xn

n2
.

Ispitati sve qetiri vrste konvergencija niza (Yn)n∈N.

2. a) Neka su (Xn)n∈N i (Yn)n∈N nizovi sluqajnih veliqina, a ∈ R, tako da va�i Xn
D−→ X, Yn

P−→ a.
Dokazati da va�i:

XnYn
P−→ 0, za a = 0

XnYn
D−→ aX, za a ̸= 0

(Mo�e se, bez dokaza, koristiti tvr�eǌe: Ako |Xn − Yn|
P−→ 0 i Yn

D−→ Y , onda Xn
D−→ Y , pri

n → +∞.)

b) Neka je (Xn)n∈N niz nezavisnih sluqajnih veliqina sa U(−0.5, 0.5) raspodelom. Neka je

Zk =
√
k · X1X2X3 +X4X5X6 + · · ·+X3k−2X3k−1X3k

X4
1 +X4

2 + . . .+X4
k

, k ∈ N. Koju raspodelu ima sluqajna

veliqina Z, ako Zk
D−→ Z, pri k → +∞?

3. Dat je niz nezavisnih sluqajnih veliqina (Xn)n∈N, pri qemu je P{Xn = ±n−α
2 } =

1

2
, n ∈ N, α ∈ R.

Proveravaǌem nekog od dovoǉnih uslova pokazati da, ako je α ≤ 1, za niz (Xn) va�i CGT.

4. POPRAVNI ZADATAK: Neka su X1, X2, X3 nezavisne sluqajne veliqine sa standardnom nor-
malnom raspodelom, a

Y1 =
X1 −X2√

2
, Y2 =

X1 +X2 − 2X3√
6

, Y3 =
X1 +X2 +X3√

3
.

Odrediti gustinu raspodele sluqajnog vektora (Y1, Y2, Y3).
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