
TEORIJA VEROVATNO�A
Drugi kolokvijum - 18. februar 2012.

1. Neka sluqajna veliqina X ∈ U [0, 1], i neka je dat niz sluqajnih
veliqina (Xn)n∈N definisan sa Xn = X + I

{
X < 1

n

}
, n ∈ N. Ispitati

sve konvergencije niza (Xn).

2. a) Neka su (Xn)n∈N i (Yn)n∈N dati nizovi sluqajnih veliqina i a ∈ R,
pri qemu va�i: Xn

D−→ X, Yn
P−→ a, pri n → +∞. Dokazati da va�i:
XnYn

P−→ 0, za a = 0

XnYn
D−→ aX, za a ̸= 0

(Mo�e se, bez dokaza, koristiti tvr�eǌe: Ako |Xn − Yn|
P−→ 0 i

Yn
D−→ Y , onda Xn

D−→ Y , pri n → +∞.)
b) Neka su X1, X2, . . . , nezavisne, jednako raspodeǉene sluqajne

veliqine, pri qemu je EXi = 0, DXi = 1, EX4
i < +∞, za svako i ∈ N.

Neka je Zn =
√
n · X1 +X3 + . . .+X2n−1

2(X2
1 +X2

2 + . . .+X2
2n)

, n ∈ N. Koju raspodelu ima

sluqajna veliqina Z, ako Zn
D−→ Z, pri n → +∞?

3. Dat je niz nezavisnih sluqajnih veliqina X1, X2, . . ., pri qemu je
P{Xn = ±nα} = 1

2 , n ∈ N, α ∈ R. Za koje vrednosti α ∈ R va�i uslov
ǈapunova?

4. POPRAVNI ZADATAK: Odrediti koeficijent korelacije ρX,Y , ako
sluqajna veliqina X ima ε(1) raspodelu, a sluqajna veliqina Y je
definisana sa Y = [X], gde [ ] oznaqava celobrojnu vrednost.


