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1. (10 poena) Zadata su tri posla koja bi trebalo da budu obra�ena, pri qemu je du�ina
obrade i-tog posla eksponencijalno raspodeǉena sl. veliqina sa parametrom µi, i = 1, 3,
nezavisno od ostalih poslova. Na raspolagaǌu su dva procesora, tako da u poqetnom
trenutku (t = 0) istovremeno startuju obrade dva posla (svaki procesor je zadu�en za po
jedan posao), dok obrada preostalog posla startuje odmah po zavrxetku obrade nekog od
inicijalnih poslova.

a) Neka je sa Pi,j oznaqena verovatno�a da je posao koji �e posledǌi biti zavrxen ili
posao 1 ili posao 2, ako se zna da su i i j inicijalni poslovi. Uporediti verovatno�e
P1,2 i P1,3 u situaciji kada je poznato: µ1 = µ2 =: µ, µ3 =: λ.

b) Neka je Ti vremenski trenutak u R+ u kome je zavrxena obrada i-tog posla. Ako je

ciǉ minimizacija mat. oqekivaǌa zbira
3∑

i=1

Ti odrediti redne brojeve poslova koje bi

trebalo inicijalno obra�ivati u situaciji kada je poznato: 0 < µ2 < µ1 < µ3.

2. (10 poena) Devojqica poqiǌe sakupǉaǌe figurica koje se nalaze u qaxama ǌenog omiǉenog
sladoleda. Postoji ukupno pet razliqitih figurica, a taqno jedna figurica nalazi se
na dnu svake qaxe.

a) Ako je izbor figurice, koja se fabriqki stavǉa u pojedinaqnu qaxu, sluqajan (tj. sa
jednakom verovatno�om):
• modelirati opisanu situaciju lancem Markova (definisati lanac, odrediti skup
staǌa S i matricu verovatno�a prelaza za jedan korak P);

• odrediti mat. oqekivaǌe i disperziju ukupnog broja sladoleda koje �e devojqica
pojesti dok ne sakupi svih pet figurica.

b) Sada se pretpostavi da je figurica Z vrlo retka – stavǉa se u samo 4% broja qaxa koje
iza�u na tr�ixte, dok se preostale qetiri figurice pojavǉuju sa me�usobno jednakim
verovatno�ama. Kako bi u ovom sluqaju trebalo da izgleda model markovskog lanca
(definisati lanac, opisati staǌa, odrediti kardinalnost skupa staǌa S)?

3. (10 poena) Kako bi zaradio nexto dodatnog novca student uveqe radi u kiosku koji prodaje
najboǉe kokice u gradu (on je jedini zaposleni). Kupci dolaze do kioska u skladu sa
Puasonovim procesom sa intenzitetom λ kupaca po satu. Student ih uslu�uje jednog
po jednog, po redosledu dolazaka. Du�ine trajaǌa opslu�ivaǌa su eksponencijalno
raspodeǉene sl. veliqine sa oqekivaǌem 4min.

a) Ako je proseqan broj kupaca u opisanom sistemu opslu�ivaǌa (u proizvoǉnom trenutku,
kada je sistem dostigao ravnote�no staǌe) jednak 2 odrediti intenzitet ulaznog
potoka λ.

Koriste�i vrednost λ izraqunatu pod a) odrediti:

b) verovatno�u nepraznog reda za qekaǌe;
v) verovatno�u da kupac qeka u redu du�e od 5min;
g) za koliko najmaǌe procenata bi trebalo da se ubrza student kako oqekivana ukupna

koliqina vremena koju kupac provede u ovom sistemu ne bi bila ve�a od 7.5min.

d) Kiosk je premexten na boǉu lokaciju, usled qega se intenzitet ulaznog potoka udvo-
struqio. Vlasnik kioska razmixǉa da li da zaposli jox jednog ’novog’ studenta koji
bi uslu�ivao kupce istom brzinom kao i ’stari’ (sa oqekivaǌem 4min za jednog kupca),
ali nije oduxevǉen ovom idejom. Da li bi bila mudra odluka da zaista ne zaposli
dodatnog radnika (prokomentarisati xta bi se u budu�nosti dexavalo sa sistemom)?


