
SLUQAJNI PROCESI Prvi kolokvijum - 16. april 2015.

1. Neka je {ξ(t), t ≥ 0} Puasonov proces sa intenzitetom λ > 0 i neka je τi trenutak realizacije i-tog doga�aja u ovom
procesu, i ∈ N. Odrediti:

a) verovatno�u P{ξ(1) ≥ 1|ξ(2) > 2}
b) gustinu raspodele sluqajnog vektora (τ1, τ2) pri uslovu ξ(s) = 2, gde je s > 0 fiksirano.

2. Neka je X = {X(t), t ≥ 0} Puasonov proces sa intenzitetom µ = 1.

a) Neka je sluqajna veliqina Y (t) definisana sa Y (t) = 3X(t)−X(3t), t ≥ 0. Ispitati da li je sluqajan proces
{Y (t), t ≥ 0} stacionaran.

b) Neka je τ3 trenutak realizacije tre�eg doga�aja u procesuX i neka je sluqajna veliqina V data sa V = X(3τ3).
Odrediti raspodelu verovatno�e sluqajne veliqine V .

3. Neka su {W1(t), t ≥ 0} i {W2(t), t ≥ 0} nezavisni standardni Vinerovi procesi. Neka je, daǉe, sluqajan proces

{Z(t), t ∈ R} definisan sa Z(t) =

{
W1(t), za t ≥ 0
W2(−t), za t < 0

.

a) Odrediti korelacionu funkciju procesa {Z(t), t ∈ R}.

b) Ako je 0 < a < b odrediti koja je verovatno�a ve�a: p1 := P

{
Z(a) ≥ 1

b

}
ili p2 := P

{
Z(b) ≥ 1

a

}
.

4. Ispitati taqnost slede�ih tvr�eǌa:

a) Ako je {X(t), t ∈ T} realan sluqajan proces sa nekoreliranim priraxtajima onda je {Y (t), t ∈ T}, definisan
sa Y (t) = X(t)− EX(t), t ∈ T , sluqajan proces sa ortogonalnim priraxtajima.

b) Ako je {X(t), t ∈ R} realan sluqajan proces sa nezavisnim i stacionarnim priraxtajima i {Z(t), t ∈ T} realan
sluqajan proces sa nezavisnim priraxtajima onda sluqajan proces {Y (t), t ∈ T}, definisan sa Y (t) = X(Z(t)),
t ∈ T , tako�e ima nezavisne priraxtaje.
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