
6. Trigonometrijske jednaqine i nejednaqine

5. (⇡) Svi kvadratni trinomi se lepo rastav aju.

(z) U prvoj nejednakosti za x 6= k⇡, mo⇡emo i levu i desnu stranu pomno⇡iti sa

cos2 x. Dobijamo sin 2x >
p
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Kao prvo, mora biti sin 2x 6= 0, odnosno x 6= ⇡
4 + k⇡

2 . Pod tim uslovima je

sin 4x+cos 4x cos 2x
sin 2x = 1

sin 2x (sin 2x sin 4x+cos 2x cos 4x) = 1
sin 2x cos(4x�2x) = ctg 2x > 1.

To znaqi da 2x 2
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8. Rekurentno zadati nizovi

6. (a) Oznaqimo

S = 1 + 3q + 5q2 + · · · + (2n + 1)qn. (1)

Tada je

qS = q + 3q2 + 5q3 + · · · + (2n + 1)qn+1. (2)

Iz (1) i (2) dobijamo da je S� qS = (1� q)S = 1+2q +2q2 + · · ·+2qn� (2n+1)qn+1
,

odnosno (1� q)S = 1 + 2q 1�qn

1�q + (2n + 1)qn+1
.

9. Diferencne jednaqine

1. (a) xn = c ·
�
� 1

10

�n
. Za n = 0 mora biti x0 = a, odakle dobijamo c = a. Prema tome,

xn = a ·
�
� 1

10

�n
.

(b) Rexe�e odgovaraju✏e homogene jednaqine je Xn = c. Partikularno rexe�e neho-

mogene jednaqine potra⇡imo u obliku: pn = ↵n2 +�n. Zame�iva�em ovog izraza

u jednaqinu pn+1 = pn + 8n, zak uqujemo da je ↵ = 4 i � = �4. To znaqi da je

rexe�e oblika xn = c + 4n2 � 4n. Kako je x1 = 1, dobijamo da je c = 1, xto znaqi

da je xn = (2n� 1)2

(v) Postupamo kao u prethodnom zadatku. Rexe�e homogene jednaqine je Xn = c, a

partikularno rexe�e se tra⇡i u obliku pn = ↵n2 + �n. Kada to uvrstimo u

jednaqinu pn+1 = pn + 2n � 2, dobijamo da je ↵ = 1 i � = �3. Opxte rexe�e je

xn = c + n2 � 3n. Koeficijent c odre�ujemo iz uslova x0 = 2. Dobijamo c = 2, i

konaqno, xn = n2 � 3n + 2 = (n� 1)(n� 2).
(g) Rexe�e homogene jednaqine je xn = c. Partikularno rexe�e nehomogene jedna-

qine potra⇡imo u obliku pn = ↵an
. Zame�iva�em u polaznu jednaqinu dobi-

jamo: ↵an+1 = ↵an + an
, odnosno (↵a � ↵ � 1)an = 0. Izaberimo ↵ tako da bude

↵a � ↵ � a = 0, odnosno ↵ = a
a�1 . Rexe�e polazne jednaqine je xn = c + an+1

a�1 .

Zamenom poqetnog uslova dobijamo 1 = c + a2

a�1 i c = a2�a+1
1�a . Rexe�e jednaqine

je xn = a2�a+1�an+1

1�a .

2. Sn+1 = Sn + n+1
3n+1 . Rexe�e homogene jednaqine Sn+1 = Sn je Sn = c, za neku realnu kon-

stantu c. Partikularno rexe�e ✏emo potra⇡iti u obliku Pn = an+b
3n . Iz jednaqine

a(n+1)+b
3n+1 == 3an+3b+n+1

3n+1 izjednaqimo koeficijente uz n i slobodne qlanove i dobijamo

sistem jednaqina

a = 3a + 1
a + b = 3b + 1

iz koga odre�ujemo a = � 1
2 i b = � 3

4 . Odavde je Sn = c � 2n+3
4·3n . Iz uslova S1 = 1

3 ,

dobijamo da je c = 3
4 . Odavde sledi Sn = 3

4 �
2n+3
4·3n .
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