
(b) Domen funkcije arctg je ceo skup realnih brojeva, pa je domen funkcije f jednak

domenu funkcije arcsin
⇣
ln x+3

x+1

⌘
. Mora biti ln x+3

x+1 2 [�1, 1], odnosno
x+3
x+1 2 [ 1e , e].

Sada je jednaqina domena postala:
1
e 

x+3
x+1  e. Ako bismo hteli da ovu ne-

jednaqinu pomno⇡imo sa x + 1, morali bismo da vodimo raquna o tome da li je

taj izraz pozitivan, ili negativan. Na taj naqin bi trebalo razmatrati dva

sluqaja. Ma�e posla ✏emo imati, ako jednaqinu pomno⇡imo pozitivnim brojem

(x + 1)2. Tu samo moramo voditi raquna da ovaj broj bude 6= 0. Prema tome,

mora biti x 6= �1 (dakle �1 nije iz domena funkcije). Nejednaqina postaje
1
e (x + 1)2  (x + 3)(x + 1)  e(x + 1)2. Desna nejednaqina se ekvivalentno trans-

formixe u (e� 1)x2 + 2(e� 2)x + (e� 3) � 0, tj.

((e� 1)x + e� 3)(x + 1) � 0. (1)

Leva nejednaqina se transformixe, na sliqan naqin u
��

1
e � 1

�
x + 1

e � 3
�
(x+1) 

0. Ako posled�u nejednaqinu pomno⇡imo sa �e, dobijamo

((e� 1)x + 3e� 1)(x + 1) � 0. (2)

Rexe�e prve jednaqine je x 2 (�1,�1][
h

3�e
e�1 ,+1

⌘
, a druge je x 2
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[

[�1,+1). Domen funkcije f je kad se od preseka ova dva skupa oduzme {�1}:
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3. Elementarne funkcije

3. (v) Treba da na�emo najma�i pozitivan realan broj T tako da bude f(x + T ) = f(x),
odnosno sin(2x + 2T ) � sin(5x + 5T ) = sin 2x � sin 5x. To mora da va⇡i za svako x.

Stav a�em x = 2⇡, dobijamo: sin 2T � sin 5T = 0, a stav a�em x = ⇡, dobijamo

sin 2T + sin 5T = 0, odakle zak uqujemo da je sin 5T = 0 i sin 2T = 0. Odavde sledi

da je T = k⇡, za neko k 2 N. Zame�iva�em u polaznu jednaqinu dobijamo da je

sin(2x + 2k⇡)� sin(5x + 5k⇡) = sin 2x� sin 5x ekvivalentno sa sin 2x� (�1)k sin 5x =
sin 2x � sin 5x. Da bi ovo va⇡ilo za svako x, k mora biti paran broj. Najma�e

takvo k je 2. Lako se proverava da je T = 2⇡ zaista period ove funkcije f ;

U drugom zadatku funkcija nije definisana za
2x
5 2

�
⇡
2 + k⇡

 
, donosno za x 2�

5⇡
4 + 5

2k⇡
 
. Zbog toga T mora biti celobrojni umno⇡ak broja

5
2⇡. Ali, tada je

funkcija tg 2x
5 periodiqna, pa je jox potrebno prona✏i ono T koje pored uslova

da je T = 5
2 l⇡ za neko l 2 N zadovo ava i uslov
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◆
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+
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7
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◆
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7
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x

7
.

Zame�iva�em x = 14⇡ i x = 14⇡
3 dobijamo jednaqine

sin
3T

7
+ cos

T

7
= 1 (1)

sin
3T

7
+ cos

2⇡

3
cos

T

7
� sin

2⇡

3
sin

T

7
= cos

2⇡

3
(2)

Zame�iva�em jednaqine (1) u jednaqinu (2) dobijamo
3
2 = 3

2 cos T
7 +

p
3

2 sin T
7 , odnosno

p
3

2 = sin
�

T
7 + ⇡

3

�
. Rexe�a ove jednaqine u (0, 2⇡] su

T
7 = ⇡

3 i
T
7 = 2⇡. Ako je

T
7 = ⇡

3 ,

onda je sin
�

3x
7 + ⇡

�
+ cos

�
x
7 + ⇡

3

�
= sin 3x

7 + cos x
7 za svako x. Me�utim, ve✏ za x = 0

to ne va⇡i. Prema tome,
T
7 = 2m⇡. Za svako m 2 N ovo jeste period funkcije

sin 3x
7 +cos x

7 , pa jox samo treba izabrati m tako da bude i T = 5
2 l⇡ za neko l 2 N.

To znaqi da je 14m = 5
2 l. Najma�e m koje ovo zadovo ava je m = 5. Zak uqujemo

da je T = 70.
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