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SAIDAIIN
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o0 n
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(8 m) Vcnuratu KOHBepreHuujy pena » (2n’17> .

n=1

(8 o) Ucnuraru kouBekcHoCT u Hallu mpeBojHe Tauke (PyHKIUjE Yy = I’z +Inz.
(8 m) Uspauynaru [ 2L dx.
(8 m) Hahwu ommre pemene mupepenmmjanne jemanaumne y” + ¢y — 2y = 20sin 2z.
(8 m) V3 mmuna ox 52 xKapTe M3BIAUE Ce TPU KAPTE OXjeTHOM.

4 m) a) Onpemuty BepoBaTHONY Ia HUjemHA OX TPU KapTE HUjE y 3HAKY CPIA.

Yy 3 Jjey Yy

(4 m) 6) Ako 3maMO ma HUjeAHA O TPU KapTe HUje Y 3HAKY CPIa, OAPEIUTU BEPOBATHONY
a Cy M3BYUYEHA TA4YHO NBa KpaJba.
6. (5 m) a) Jatu nepuHMIM]y ACUMIITOTEe peasiHe GyHKIUje PEaHe TPOMEHJLUBE U KAKO Ce

mM3pavyHaBa y CBUAM CiyvajeBuMa (BepTUKAJHA, KOCA).

A ol ol S

(5 m) 6) Hahu cse acumnrore ¢pyurmmje f(z) = %

7. (10 n) Kako ruacu u kako ce pemasa bBepuynujeBa mudepeniujanna jenqunauuna? Hahwu
ommTe pememe mupepernujange jeaHaunse y — 2ry = 3x3y2.

PEIIEIA
1. Osmaunmo a, = (22f7) . Kako je
2 n 1 2n—17 7 _.n
. . n . 7 2n—7 7
i, Van =l <2n7> =, <1+2n77) =ez>1,

TO JAaTU pen muBeprupa no KomujeBoM KpuUTepujymy.

2. Howmen ¢yurmuje je D = (0,+00). VspauyHajMo OpBu 1 APyru U3BOA JaTe (yHKIMje

2lnz 1 2lnz+1 ,
f(@) = t-=—— [l

x x T T

1—-2Inx
=—.

Nmamo ma je f"(xr)=03az=+/en

f"(x) >0 3a x € (0,+/e),
f'(x) <0 3a 2 € (Ve, +00),

ma 3aKpbydyjeMo Oa je

f xosercua ma (0,+/¢),
f romkaBHa Ha (\/€,+00),
Tauka T = (/€ je IpeBOjHA TauKa.
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4. Hajope mabumo pememe xomorene jemmaumue 3" + 1y — 2y = 0. Hyne xapakTepuctuune
jemmaumme N2+ A —2=0cy A\ =1, Ao = —2, ma je y, = c1€® + coe 2%,

ITapruxynapHo pemene je obnuxa y, = Asin2x+ B cos 2x. V3pauyHajMo IpBU U APYTH U3BOL
MapTUKYJIAPHOT pellemha U ybalnuMo ra y MOJAasHy jeIHaAdnHY.

Yy, = 2Acos2x — 2Bsin2x, y, = —4Asin2x — 4B cos 2z
na je
—4Asin2x — 4B cos 2z + 2A cos 2z — 2B sin 2x — 2( A sin 2x + B cos 2z) = 20sin 2x
OOHOCHO HAaKOH cpebhuBama
sin 2x(—6A — 2B) + cos2x(2A — 6B) = 20sin 2z

onakje mM3jeqHadyaBameM KoepuuujeHata y3 sin2z u cos2r qodbmjaMo CUCTEM [Be jeTHAUNHE
ca IBe HEIO3HAaTe.

—6A—-2B =20
2A—-6B =0
Pememe oBor cucrema je A = —3, B = —1, na gobujamMo ma je HApTUKYJIAPHO peHIeme je

Yp = —3sin2x — cos 2x.
Komauno, ommre pememe nare jenHaduse je

Yy=yn+yp=cie” + 02672‘T — 3sin2x — cos2x, c1,c3 € R.



5. (a) Osmaunmo ca A morabaj ma HujenHa M3ByYeHA KapTa HUjEe Y 3HAKY Cpua. Tpaskumo
P(A). Yrynan 6poj ucxoma npu U3BJIadYeny TPU KAPTE OIjeAHOM U3 WIIKUIa On 52 KapTe je
(532), a 6poj MOBOJLHUX MCXOIA je (339) jep HaMm oaroBapa na M3ByUYeMO OMJIO KOje TpU KapTe
KOje HUCY cple, a TUX Kapara nMma yryneo 39. [lakie, no meduHmnuju rpaskesa BeposarHoha

je
(39) 39-38-37 703

e % = R o0

321
(6) Osmaunmo ca B morabaj ma cy m3ByueHa tayHO ABa KpaJba. Y OBOM ANy 3aJaTKa HAMa
ce Tpasku ycaosHa BeposatrHoha P(B|A) rojy pauyramo mo Gopmyan

P(AB)

P(BIA) = 5o

Beposatnohy P(A) ecmo Beh m3pauynamu na ocraje camo ma oxpenumo seposataohy P(AB)
Tj. KOJUKa je BepoBarHoha ma ce morabaju A m B MCTOBPEMEHO MCIyHE, OJHOCHO 1a CY
M3By4YEeHa TadHa ABa Kpajba U Oa HUjedHa OJ KapaTra HUje y 3HaKy cpla. YKyIaH Opoj mc-

XOOa IPU OBOM H3BJIAYEHY j€ IOHOBO (532), a Opoj MOBOJEHUX MCXOOA PAUyHAMO Kao (3) . (317)

(ox Tpu Kpasba KOju HUCY Ccple 6upaMo ABa U TO je (3) MOryhHOCTU 1 TO MHOKAMO ca Opojem

moryhaoctu na ox mpeocranux 37 Kapara KOje HUCY HU Ta JBa KpPaJba HUTU Cple n3abepemMo

jemHy, Tj. (317)). Konaumno,

P(B|A) =

6. (a) Bunmern y yubenuxy.
(6) Homen mate ¢yuruuje je D = (—o0,—2) U (—2,+00), na je mpaBa & = —2 IOTEHIN]AJHA
BEPTUKAJIHA aCUMITOTa. Kako je

lim =-o00, lim = 400,
r——2+4 T——2—
3aKJbYyUyjeMO Ja IpaBa & = —2 jecTe BepTURAJIHA acuMOToTa. 1lomTo je limy, 4o f(z) = Fo0,

¢HKIMja HeMa XOpu3oHTaJHMX acumuTora. Ocraje ma mpoBepuMo Koce acuMmnrore. Kako je

k= lim M:1

rx—Foo I

n= lim f(z)—kx=0

’ :v—>:|:oof( ) ’

3aKbYyUyjeMO Ja je mpaBa Yy = T KOCa aCUMITOTA.

7. Hakxon cmene u = y~ !, nonasua BeprynujeBa jemmaumna ce cBOmU Ha ciemely IuHeapHy
jeTHAYUHY:

' + 2zu = —32°

yuje je peleme

u= e I (o / ol P ()

—z? z2 3
u=-=e (c—?) e acd:c)

3 3 .
w=e (c — 56””2332 + §emz)
_2 3 3
u=-ce * —§x2+§,c€R
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