
Osnovi geometrije - Jun 2 2025, 3.10.2025.

1. Neka su taqke A1, B1 i C1 sredixta stranica BC, AC i AB, redom, trougla ABC u euklidskoj ravni sa ortocentrom
H i centrom O opisanog kruga. Neka su taqke D, E i F sredixta du�i AH, BH i CH, redom.
a) Dokazati da su trouglovi A1B1C1 i DEF podudarni. Ako je taqka P centar Ojlerovog kruga trougla ABC,
dokazati da su trouglovi A1B1C1 i DEF centralno simetriqni u odnosu na taqku P .
b) Dokazati da su taqke H i O ortocentri trouglova DEF i A1B1C1, redom, i da je taqka P sredixte du�i OH.

2. Konstruisati trougao ABC euklidske ravni ako je poznato da je ∡BAC tri puta ve�i od ∡ABC i date du�i a i
b su podudarne stranicama BC i AC, redom.

3. Neka je k(O, r) krug polupreqnika r > 0 euklidske ravni i ψk inverzija u odnosu na krug k. Neka je ABC trougao
takav da va�i raspored taqaka B(O,A,B).
a) Ako je A′ = ψk(A), B

′ = ψk(B) i C ′ = ψk(C), dokazati da je ∡A′C ′B′ = ∡ACB.
b) Ako je l krug nad preqnikom AB, dokazati da je ψk(l) krug sa preqnikom ψk(A)ψk(B). Dokazati da su taqka O i
centri L i L1 krugova l i ψk(l), redom, kolinearne taqke i konstruisati sliku koja ilustruje da ne mora va�iti
da je L1 = ψk(L).

4. Neka je u euklidskoj ravni dat trougao ABC (AC > AB) i taqke Pc, Qc i Rc u kojima spo	a upisani krug
kc(Sc, ρc) dodiruje produ�etke stranica BC i AC i stranicu AB, redom. Odrediti tip i komponente izometrije
RB,∡PcBA ◦ RC,∡ACB ◦ RA,∡BAQc

◦ SRcSc
.

Rexe�a svih zadataka precizno i deta	no obrazlo�iti. Sre�no!
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