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AOUHA N EVKJ/INICKA 'EOMETPUJA

3a1al1 33 BeKOe

Onpennrn Gapunentap Tavaka A, B n C' ako Cy BAXOBe Mace peioM &, 1, ;-
Onxpenuru Gapunenrap tadaka A, B u C' ako cy wuxose mace peaom 1, 1, —1.
Axo je A € My, (F), z € F" u b € F™ onpa je pememe cucrema Az = b adunrn normpocrop ox F™.

Axo je A =V,; adurnzanuja BexTopckor mpocropa V Hax nosem K, noxasaru na je ckyn II = {au+ (1 —a)v: o € K}
HajMamu aduHA TOTIPOCTOD Of A KOju CaapIKU JaTe TAdKe U U V.

Hokazaru na qsa tporemennka (A, B,C) u (P,Q, R) y abuHOM MPOCTOPY HAJ[ MOJbEM WMMAjy MCTO TEXKMIINTE aKO M CAMO
axko je AP+ B +C—F>2:0.

Axo cy P,Q, R tum penom Gapuiientpu nongepucanux radaka (B, a) u (C, ), (C,a) u (A,8), (A,«) u (B, ), nokazaru
na rauke A, B,C u P,Q, R umajy ucro Texkurire.

Heka cy A u B dukcupane Tauke u II mormpocrop adpunor mpocropa A. Axo je Tp Texuinre Tadaka A, B, P tana je u
ckyn I' = {Tp : P € I} jenan normpocrop or A.

IIpumenom Teopuje 0 GapuUIEHTPUMA JTOKAZATH 13, C€ TEXKUIIHE Ty2KU TPOYIJIa CEKY y TAYKH KOja UX Jejm y omHocy 2 : 1.

Akocy T =A+UuTl = B+ W 6uso xoju normnpocropu adusor npocropa A u B = A+ v, qupekrpuca adhpuHOr OMOTaYa,
(ITUT) muxose yuuje je cyma norupocropa U,V u Q(v).

Axo adwunn nmornpocropn I1 = A+ U u T’ = B+ W nwmajy 6ap jenny 3ajemunuky Tauky, gokasarn ma je raga dim(IIUT) =
dimlIl + dimI — dim{(ILNT).

Axko nBe pazue pasau Il u I' y adunom npocropy A numensuje 3 umajy 6ap je/iHy 3ajeJHIYKY TAa4Ky, JTOKA3ATH 13 BbUXOB
npecek I1 N T mopa 6uru npasa. a ju To Baxku ako je dimA = 47

Y 49eTBOPOAMMEH3MOHAHOM MPOCTOPY oapeantu Mmelycobuu mosioxkaj paBam « @ x1 + x2 + 1 = 0, x3 — x4 = 0 v paBHHK
B:rxi=1+tzo=24+s,23=1t—2s,x4=1+1t—s,t,s € R.

Ucnuraru mehycobrun mosoxaj adunux normpocropa I = (0,—1,6,1) + Q((1,0,—1,0)) u T : 221 + 4as + 223 — Ty = 1.
Heka je II adunu omorau rauaxka A(1,1,1,1), B(2,2,0,0) u C(1,2,0,1), a I' adunu omorau ravaka D(1,1,1,2) u
E(1,1,2,1). Oapenuru y3ajamuu nosnoxkaj II u I’ u pacrojame uzmely I u T

Axo cy (4,3),(5,4),(2,2) u (z,y) koopanuare Tavaka A, B,C n M y oxgnocy Ha naru penep O, ., abuHe paBan A, mpBo

nokazaru 1a je (A, B, C) jenna aduna 6a3a Te paBHU, a 3aTHM OIPEAUTH U GAPUIIEHTPHYHE KOODINHATE youeHe Taduke M
y OFHOCY Ha Ty 0a3y.
Axo cy (2, Yr, 2r) KOOpauHare ravaka A, y onuocy na jgaru peuep Og,e,e, adunor upocropa A aumensuje 3, pokaszaru

nma cy Tauke Ag, Ay, Az, A3 KOMIIaHAPHE aKO U CAMO aKO je

r1— g X2 —Tg T3 — Tg

Y1—Y Y2—% Ys—yo |=0.

21 —R0 "2k &3 %0
Yesuna n Menenajesa Teopema.

Ako je S ¢dukcupana rauka adunor npocropa A u o dukcupan ckamap, qokazaru ga je ca w: M — N, tae je N tadka
3a KOjy je SN = aSM pedunucano u jenno aduno npecaukasamwe 7 : A — A.

Ako cy A u B nase passe tauke mpocrtopa A u «, 8 dukcupanu ckajgapu, TaJa je mpecaukaBambe 3ajaTo momohy M +—
aA+ BB+ (1 — a— )M wiuu TpaHCIanUja I XOMOTETH]A.

Ako cy n u 0 xomoreruje ca cpeguituma P u ) u Koedurmjentuma o 1 3, HUXOBA KOMIIO3UIAjA j€ WJIM TPAHCIAIN]a,
(3a af = 1), nim xomoreruja (3a a8 # 1). Y npBoM ciiydajy To je TpaHciaanuja 3a BekTop a = (1 — a)QP, a y apyrom

xomoreTnja unuje je cpeaumire R onpeheno ca QR = lljaaﬂQ .
Jokazaru ga ase xomoreruje ) u § y adpuHOj rpyu mpocTopa A KOMyTHpajy ako U caMo aKO UMajy 3ajeIHUIKO CPEIUINTE
XOMOTETH]E.

JokazaTu 1a je KOMIO3WITUja, ABE TEHTPAIHE CUMETPHje TPAHCAIHja W OIPEIUTH HeH BEKTOP.

Ako je n xomoreruja ca cpenumirem P u 7 6uio koja tpancdopmarmja u3 adune rpyne GA npocropa A, nokazaru na je
Taga u @ = 7 onon ! xomoreruja ca cpemumrem Q = 7(P).

Hoxazaru na je y ommocy na duxcupanu pemnep O, c,., adunor mpocropa A xoju je numensuje 3 momohy dopmymna
¥ =1—-2—y—2zy = -3+6x+4y+62,2 =1—2x —y— 2 1eduHACAHO IIPOjEKTOBAIHE TOI' IPOCTOPA, & 3ATHM
OJIPEJIUTH HHEIOBY OCHOBY U JIUPEKTPUCY .
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Axo je O eye, maTu penep adunor npocropa A, onpenutu dbopmyne mapajesHor mpojekrosama m : A — A Ha pasan
IT: 2z — y 4+ z — 2 = 0, napasiesno npasoj I' = (A, u) rue je A Tauka ca koopaunarama (—1,0,1) u u = e; + 2e3 + e3.

Heka je y uerBopoaumensuonasnom upocropy A jnara xuneppasan I : x1 + 229 — 23+ x4 = 3 u Tauka M (3, -1, -2, —1).
Opnpenutu dopmyne:

a) aunaranuje duja je ocuosa Il u Tauka M ce civka y Tauky M’(%7 2,4,2).

6) Tpanceekuuje yuja je ocuosa Il u Tauxa M ce ciuka y rauky M'(1,0,—3, —2).

Onpenuru dopmyne Heke TpaHcBekuuje Kojom ce napasnenorpam ABCD ciumka Ha HEKHM KB3JPAT, aKO Cy KOODIMHATE
remena A(—1,-1),B(1,-1),C(3,1) u D(1,1).

Opnpenutu dhopmysie adure TpaHCHOPMAIKje KOJOM Ce EIUTICA € : z—z + g—; =1, a,b>0 cmka y xpyr k : 22 +y° = a2
Hexa, je II esmmmca xoja cagpsku cpeaumta P, Q, R crpanuna BC, C A, AB nexkor tpoyrna ABC pasau E2. Axo oHa mpase
BC,CA, AB, tum pemom, cede y taukama X, Y, Z, taga ce npase AX, BY,CZ ceky y jenuoj taukwu, anp H, u Baxmu:
HS:ST =3:1(S - uenrap enunce, T' - rexkurure rpoyria ABC).

Ako je enuiica 3 ynucana y nonuron A, As, ..., Ay, noKa3aTu ma 3a gopuphe radke P, crpanuna ArA,;1 Baxu
— — —_—
APy - [[A2Po|| - - [[An Po| = [[Pr Azl - || P2 As |- - [[PrAd]].
Hexa je x : z—z — z—j = 1 xunepbosia u P € x nmpou3BospHA TauKa. JlokazaTu ga mocToju aduHO MPECIUKABAKHE KOJUM Ce

xunepbosia y ciuka Ha xunepbosy ' : 'y’ = 1 npu kome ce Tauka P cauka y Tauky P’(1,1).

Y R* onpemutu npasy [ Taksy ga M € [ rae M(0,1,2,3) ul L prae je p : 11;1 = “fQ = x32—3 = 9’“’4f4 ulng#(rme
je mpasa ¢ : T = Z2tl — 28 — LaT y yrao wameDy npasux [ u 7 je arccos(§) rae je mpasa r: @y =z = T3 = 4.

/ 3 4
. T s —z T 4 .
Hexka je mpecimkaBame f maTo momohy gopmyse < y ) = < 3 5 > ( y ) + ( 9 ) Jokazaru 1a je mpecauka-
2 _
Bame [ M30METpHja, OIPEIUTH OCHOBHE KOMTIOHEHTE T€ M30METPUje W CKUIMPATH MyT jeIHE TAUKE.

(S

Tpancdopmanuja pasan je gara dpopmynama ' = 1 —y m 3y’ = 2 — z. Jlokasarn 1a je oa TpancgOpMaluja H30MeTpHja,
OAPEINTH IheHe OCHOBHE KOMIIOHEHTE W CKUIIUPATU IIyT je,ZLHe Ta4dKe.

Onpenuru y koopauaatama ¢dopmyse Kiu3ajyhe peduiekcuje ako je oca mpaBa y = T a BEKTOP q = (3,3).

Jokazaru 1a je mpeciukasame 3a1ato momohy ' =1 — z, ¢y’ = —x u 2’ = y — 2 U30oMeTpHuja U OIPEIUTH FHeHEe OCHOBHE
KOMTIOHEHTE.

/ —
Ao syt ity (1) = (357 )

KOMIIOHEHTE U CKUIUPATH IIyTalby jeIHe TAadKe.

< 8

1 .
) + ( _9 ) JlokazaTu 1a je TO CJIMIHOCT, Hahu mheHe



