PEHIEIHLA IPYTOI' KOJIOKBNJYMA N3 MATEMATHWEE 13.01.2018.
I'pyna 1

1. Ipeceuna Tauka rpaduka Gynrmmja v2 1 r+ 6 je pememe jenmauune r2 = r + 6. Pemema

OBe€ jemHAUWHE CY ] = —2 ¥ T = 3, aJIid KaKo riiemamo neo x > 0, ropma IrpaHnna MHTErpaja
ouhe 3. Tpaskena mOBpIIUHA je
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2. JlememeM mojasHe jenHaumHe ca xt

jenHauuny

, 3a ¢ # 0 mobujamMo mauHEApHY IU(EPEHIN]ATHY

, 4 sin? z cos
y+-y=———7F—".
x T

Pememe oBe jemmauwmne je

. 2 .2
sin“ x cosx 1 sin“ x cosx
Y= e~ J zde <c+/4ef id””dx) = 4<c+/4a:4d:c) =
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| t=sinz | 1 9 1 sin® x
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3. Hajope pemaBamMo XOMOreHY jenHAYUHY

y" +4y +13y = 0.
Hena rkapakrepucTuyHa jegHavMHA je

N +4X+13 =0,
na je

=243,

—4 4+ /16 — 52
A2 = -5

IIa 3aK/bYy4dyjeMO Ia je Pellemhe XOMOTEHE jeTHAaUYNHe

72w(

yp =€ ¢1c083x + cosin3x), c1,c0 € R.



Canma TpasmuMo HapTUKYJIapHO pelleme mojasHe jeqnaumie. Owno he 6burtm obimka y, =
Ae~2*, Habumo mpBu u ApyTM M3BOX 1 yOamuMo moGUjeHe BpeIHOCTH Y MOJA3HY jeTHAunHY.

y, = —2Ae™%", Yl = 4Ae” "
Hakon ybanuBama, mobujamo
4Ae™%® —8Ae %" 4 13472 = 18¢7 2%,
onakie je A =2, omHocHo y, = 2e~2*. KonauHo, onmre pememe naTe jeIHaunHe je

Y =yn+yp=e 2"(c;cos 3z + cg5in 3x) + 22",

4. Heka je A; nmorabaj ma je i-tm crpeman morommo Mery, i € {1,2,3}, a morabaj B mo-
rabaj ma je MeTy moroauo TAYHO jeAaH CTPEJAI.
a) Tpaskumo BepoBatnohy morabaja B. Ilpumernmo

B=A1Ay Ay UA1ArA3 U Ay AsAs,

na je
P(B) = P(A1 Ay Ay U A1 A3 A3 U Ay AsAg) = P(A1Ay Ag) + P(A1 A3 A3) + P(Ar AxAz) =
o _ — S — 132 512 531 31
= P(A1)P(A3)P(A3)+P(A1)P(A2)P(A3)+P(A1)P(A3)P(A3) == — =+ —c+—-— = = —
(A1) P(A2)P(A2)+P(A1)P(A2) P(A3) + P(A1) P(A2) P(As) = oo gt gt e 75 = 5
6) Tpaxumo BeposatHohy morabaja A; mpu ycnoBy na je mcnymen morabaj B Tj.

P(AiB) 35 6

P(B) ~ & T3

P(A44|B) =

5. a) Ila 6u ¢yHrimja pacnomese buna mobpo mepuHMCaHA, cyma BepoBaTHolia Mopa ma
oymne 1 Tj.

9 a 1
—+-=1
a” + 5 + 5
Pemasajyhu oBy jemmauumy, mobujamo na je a = % wim a = —1, ajau Kako BepoBarHOhe
Mopajy 6utu Gpojesu y unrepsaday [0,1], To moryhinocr na je a = —1 ornana. lakue, a = %,
ma Hama (yHKIUja paclomese U3rjiesa OBAKO:
-1 0 1 3
X < 111 3) :
8 4 4 38
6)
1 1 1 3 5
EX=-1-240-241-24+3.2=2%
8 + 4 + 4 + 8 4
B) [lpumernmo wajmpe ma X2 mMa pacmomery
1 0 1 9
X7 (1 11 3) )
8 4 1 38
OJHOCHO Ka,l TPYIUIIEMO UCTE BPEITHOCTU
0 1 9
X (1 3 3) )
i 8 8
na je
1 3 3 30 15
EX?=0--+4+1-249--="="
4 + 8 + 8 8 4

Konauno, Tpaskena mucnepsuja omhe

DX = EX®— (EX)?=— — ()2



I'pyma 2

1. Ca cauke Buaumo ma ce rpadunm QyHEOMja SinT W COST CeKy ympaBo y ¥ = 7, ma he
TpasKeHa MOBPIINHA OUTH
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2. JlememeM NOJA3HE jeTHAUMHE Ca T°

jemHauuHy

, 3a ¢ # 0 mobujamo mguHeapHyY IUHEPEHIN]ATHY

2 sin z cos? x

y/+7y: 2
X x

Pememe oBe jemnauwmnue je

yzefidz<c+/sinxc;SQxefidIdx) _ ( /smxcos T 24y )
x
t =cosx 1 9 1 cos®
- [dtsin:rdx] - 12( /t dt) 2( >

3. Hajuope pemaBamMo XOMOIeHY jenIHAUYUHY

"+y +y=0.
Hena raparkrepucTuyHa jegHavUMHA je
M4+A+1=0,
na je
—1+/1-4 1, V3,
AMp=——7—""=—5%t 1
2 2 2

IIa 3aKJbYy4dyjeMO Ia je pelleHmhe XOMOTE€HE jenHaunHe

. V3 . V3
Yp =€ 2 clcosT+CQSmT , c1,c2 € R.

Canma TpauMO NapTUKYJIapHO pememe mojasHe jemaaumbe. Owno he butm obimka y, =
Ae~2*, Habumo mpBU U APYTH M3BOA 1 yOAIMMO NOOUjeHe BPEAHOCTH y TOJNA3HY j€THAUMHY.

/ -2 " -2
p = —2Ae™7", y, =4A4e”7".
Hakxon ybamnuBama, modujamo

4Ae7 % — 247 4 Ae 2 =372

)

onakie je A =1, onHOCHO Y, = e~ 27, KoHad4HO, ONIITE pellene AATe jeIHAYMHE je

@ 3 3
Y=Yntyp=e 2 <01COS:C\2f +0231nx\2[> e 2,



4. Heka je A; norabaj ma je i-tm crpeman morommo Mery, i € {1,2,3}, a morabaj B mo-
rabaj ma cy meTy mpoMalmmmia TadHO OBA CTPEJIIA.
a) Tpaskumo BepoBatnohy morabaja B. Ilpumernmo

B=A1Ay Ay U A1 AsA3 U Ay Ay As,
na je
P(B) = P(A1Ay Ay U A1 Ay A5 U Ay AyAg) = P(A1Ay Ay) + P(A1AyAs) + P(A; Ay Ag) =
2 31

31 _
43 72

—_ — — —_ 5
= P(A1)P(A2)P(A2)+P(A1)P(A2) P(As)+P(A1)P(A2) P(As) = 6136136
6) Tpaxumo BeposatHohy morabaja As mpu ycioBy na je ucnymen morabaj B Tj.

P(A>B 5.1, 2 10

5. a) Ila 6u QyHKimja pacnomese OGuna mobpo mepuHMCaHA, cyma BepoBaTHOoNa Mopa ma
oymne 1 Tj.

2 2
2
a“+-a+ - =1
3 3
Pemasajyhu oBy jemmauuny, mobujamo ma je a = % wiu a = —1, ajau Kaxko BepoBarHOhe
Mopajy buru 6pojesu y maTepsaday [0, 1], To moryhuoct na je a = —1 ornana. lakmne, a = %,
na Hama QyHKIWja pacHoiese M3TJIeIa OBAKO:
-3 2 0 1
X < 102 1 1)
9 3 9 9

6)
1
EX=-3-5+(=2)-53+0-

B) [Ipumernmo majupe na X2 mma pacmomery

0 1 4 9
X21(1 12 1)7
9 9 3 9
ma je
1 1 2 1 34
EX?2=0-241-244-249.=- =2,
9+ 9+ 37L 9 9

Konauno, Tpaskena mucnepsuja omhe
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