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Grupa 1

1. Preseqna taqka grafika funkcija x2 i x+6 je rexeǌe jednaqine x2 = x+6. Rexeǌa
ove jednaqine su x1 = −2 i x = 3, ali kako gledamo deo x ≥ 0, gorǌa granica integrala
bi�e 3. Tra�ena povrxina je

P =

∫ 3

0

(x+ 6− x2)dx =
x2

2
+ 6x− x3

3

∣∣∣∣3
0

=
27

2
,

2. Deǉeǌem polazne jednaqine sa x4, za x 6= 0 dobijamo linearnu diferencijalnu
jednaqinu

y′ +
4

x
y =

sin2 x cosx

x4
.

Rexeǌe ove jednaqine je

y = e−
∫

4
xdx

(
c+

∫
sin2 x cosx

x4
e
∫

4
xdxdx

)
=

1

x4

(
c+

∫
sin2 x cosx

x4
x4dx

)
=

=

[
t = sinx

dt = cosxdx

]
=

1

x4

(
c+

∫
t2dt

)
=

1

x4

(
c+

sin3 x

3

)
.

3. Najpre rexavamo homogenu jednaqinu

y′′ + 4y′ + 13y = 0.

ǋena karakteristiqna jednaqina je

λ2 + 4λ+ 13 = 0,

pa je

λ1/2 =
−4±

√
16− 52

2
= −2± 3i,

pa zakǉuqujemo da je rexeǌe homogene jednaqine

yh = e−2x(c1 cos 3x+ c2 sin 3x), c1, c2 ∈ R.



Sada tra�imo partikularno rexeǌe polazne jednaqine. Ono �e biti oblika yp =
Ae−2x. Na�imo prvi i drugi izvod i ubacimo dobijene vrednosti u polaznu jednaqinu.

y′p = −2Ae−2x, y′′p = 4Ae−2x.

Nakon ubacivaǌa, dobijamo

4Ae−2x − 8Ae−2x + 13Ae−2x = 18e−2x,

odakle je A = 2, odnosno yp = 2e−2x. Konaqno, opxte rexeǌe date jednaqine je

y = yh + yp = e−2x(c1 cos 3x+ c2 sin 3x) + 2e−2x.

4. Neka je Ai doga�aj da je i-ti strelac pogodio metu, i ∈ {1, 2, 3}, a doga�aj B do-
ga�aj da je metu pogodio taqno jedan strelac.
a) Tra�imo verovatno�u doga�aja B. Primetimo

B = A1A2 A2 ∪A1A2A3 ∪A1 A2A3,

pa je

P (B) = P (A1A2 A2 ∪A1A2A3 ∪A1 A2A3) = P (A1A2 A2) + P (A1A2A3) + P (A1 A2A3) =

= P (A1)P (A2)P (A2)+P (A1)P (A2)P (A3)+P (A1)P (A2)P (A3) =
1

6
· 3
4
· 2
3
+
5

6
· 1
4
· 2
3
+
5

6
· 3
4
· 1
3
=

31

72
.

b) Tra�imo verovatno�u doga�aja A1 pri uslovu da je ispuǌen doga�aj B tj.

P (A1|B) =
P (A1B)

P (B)
=

1
6 ·

3
4 ·

2
3

31
72

=
6

31
.

5. a) Da bi funkcija raspodele bila dobro definisana, suma verovatno�a mora da
bude 1 tj.

a2 +
a

2
+

1

2
= 1.

Rexavaju�i ovu jednaqinu, dobijamo da je a = 1
2 ili a = −1, ali kako verovatno�e

moraju biti brojevi u intervalu [0, 1], to mogu�nost da je a = −1 otpada. Dakle, a = 1
2 ,

pa naxa funkcija raspodele izgleda ovako:

X :

(
−1 0 1 3
1
8

1
4

1
4

3
8

)
.

b)

EX = −1 · 1
8
+ 0 · 1

4
+ 1 · 1

4
+ 3 · 3

8
=

5

4
.

v) Primetimo najpre da X2 ima raspodelu

X2 :

(
1 0 1 9
1
8

1
4

1
4

3
8

)
,

odnosno kad grupixemo iste vrednosti

X2 :

(
0 1 9
1
4

3
8

3
8

)
,

pa je

EX2 = 0 · 1
4
+ 1 · 3

8
+ 9 · 3

8
=

30

8
=

15

4
.

Konaqno, tra�ena disperzija bi�e

DX = EX2 − (EX)2 =
15

4
−
(
5

4

)2

=
35

16
.



Grupa 2

1. Sa slike vidimo da se grafici funkcija sinx i cosx seku upravo u x = π
4 , pa �e

tra�ena povrxina biti

P =

∫ π
4

0

(cosx− sinx)dx = sinx+ cosx

∣∣∣∣π4
0

=
√
2− 1,

2. Deǉeǌem polazne jednaqine sa x2, za x 6= 0 dobijamo linearnu diferencijalnu
jednaqinu

y′ +
2

x
y =

sinx cos2 x

x2
.

Rexeǌe ove jednaqine je

y = e−
∫

2
xdx

(
c+

∫
sinx cos2 x

x2
e
∫

2
xdxdx

)
=

1

x2

(
c+

∫
sinx cos2 x

x2
x2dx

)
=

=

[
t = cosx

dt = − sinxdx

]
=

1

x2

(
c−

∫
t2dt

)
=

1

x2

(
c− cos3 x

3

)
.

3. Najpre rexavamo homogenu jednaqinu

y′′ + y′ + y = 0.

ǋena karakteristiqna jednaqina je

λ2 + λ+ 1 = 0,

pa je

λ1/2 =
−1±

√
1− 4

2
= −1

2
±
√
3

2
i,

pa zakǉuqujemo da je rexeǌe homogene jednaqine

yh = e−
x
2

(
c1 cos

x
√
3

2
+ c2 sin

x
√
3

2

)
, c1, c2 ∈ R.

Sada tra�imo partikularno rexeǌe polazne jednaqine. Ono �e biti oblika yp =
Ae−2x. Na�imo prvi i drugi izvod i ubacimo dobijene vrednosti u polaznu jednaqinu.

y′p = −2Ae−2x, y′′p = 4Ae−2x.

Nakon ubacivaǌa, dobijamo

4Ae−2x − 2Ae−2x +Ae−2x = 3e−2x,

odakle je A = 1, odnosno yp = e−2x. Konaqno, opxte rexeǌe date jednaqine je

y = yh + yp = e−
x
2

(
c1 cos

x
√
3

2
+ c2 sin

x
√
3

2

)
+ e−2x.



4. Neka je Ai doga�aj da je i-ti strelac pogodio metu, i ∈ {1, 2, 3}, a doga�aj B do-
ga�aj da su metu promaxila taqno dva strelca.
a) Tra�imo verovatno�u doga�aja B. Primetimo

B = A1A2 A2 ∪A1A2A3 ∪A1 A2A3,

pa je

P (B) = P (A1A2 A2 ∪A1A2A3 ∪A1 A2A3) = P (A1A2 A2) + P (A1A2A3) + P (A1 A2A3) =

= P (A1)P (A2)P (A2)+P (A1)P (A2)P (A3)+P (A1)P (A2)P (A3) =
1

6
· 3
4
· 2
3
+
5

6
· 1
4
· 2
3
+
5

6
· 3
4
· 1
3
=

31

72
.

b) Tra�imo verovatno�u doga�aja A2 pri uslovu da je ispuǌen doga�aj B tj.

P (A2|B) =
P (A2B)

P (B)
=

5
6 ·

1
4 ·

2
3

31
72

=
10

31
.

5. a) Da bi funkcija raspodele bila dobro definisana, suma verovatno�a mora da
bude 1 tj.

a2 +
2

3
a+

2

3
= 1.

Rexavaju�i ovu jednaqinu, dobijamo da je a = 1
3 ili a = −1, ali kako verovatno�e

moraju biti brojevi u intervalu [0, 1], to mogu�nost da je a = −1 otpada. Dakle, a = 1
3 ,

pa naxa funkcija raspodele izgleda ovako:

X :

(
−3 2 0 1
1
9

2
3

1
9

1
9

)
.

b)

EX = −3 · 1
9
+ (−2) · 2

3
+ 0 · 1

9
+ 1 · 1

9
= −14

9
.

v) Primetimo najpre da X2 ima raspodelu

X2 :

(
0 1 4 9
1
9

1
9

2
3

1
9

)
,

pa je

EX2 = 0 · 1
9
+ 1 · 1

9
+ 4 · 2

3
+ 9 · 1

9
=

34

9
.

Konaqno, tra�ena disperzija bi�e

DX = EX2 − (EX)2 =
34

9
−
(
− 14

9

)2

=
110

81
.


