PEINTEHA JYHCROI' POKA 3 MATEMATUKE 20.06.2018.

1. O3mauuMo a, = m Kaxko je
n Un
lim {/a, = lim p/—F—— = lim —— =0<1,
nooo VI T 0B Y I (n 4 1)~ noso In(n + 1)

TO OaTW pex KOHBeprupa no KommjeBoM Kpurepujymy.

2. Kako aprymenT sorapuraMcke (yHKIUje MOpa OUTK TO3UTUBAH, TO je IOMEH nare (pyHKIM]je
D = (0,40c0). IIpBu u mnpyru usBoxn mare GpyHKUUje Cy

21nx, F(z) = 2—21nx.

T 2

f'(z) =

Nmamo na je

f'(z) <03axe(0,1),
f'(x) >03axz e (1,+0),
") =03ax =1,

u 1a je

f"(x) <0 3a x € (e, +00),
f"(x) >03a z€(0,¢e),
f"(z) =03a xz=e,

ma 3akbydyjeMo Oa

f omama 3a x € (0,1),
f pacre 3a z € (1,+00),

x =1 je JOKAJHU MUHUMYM,
[ je xomkaBHa 3a z € (e, +00),
f je romsercHa 3a z € (0,e),
T = € je IPEeBOjHA TauKa.

/ sinz q / sinz q / sinz q
. ar = xr = —_—dxr =
sin* x — costz (sin® x + cos? z)(sin? z — cos? x) 1 —2cos?x
t =cosz 1 1 1—V2%+1+V2
= X =— | ——dt=—2 dt =
dt = —sinzdz 1—2t2 2) (1—-v2)(1+V2t)
1 1 1
=—z + <ln1+\[t 1n1—x/§t)+c:
2/<1+\/§t 1—\/§t> 2f ( )i )

= _27\1/5 (ln(l +V2cosz) —In(1 — \/ﬁcosx)) +c.

4. Hajnpe mabumo pememe xomorene jemmaumue 3" + 16y = 0. Hysme xapakTepuctuune
jemmaumue A2+ 16 =0 cy A1 =4i, Ay = —4i, ma je y, = ¢ cosdx + ¢y sin4dx.

IMaprukynapuo pememe je obuuka y, = e*(Acosz + Bsinz). V3pauyHajMo IpBU U APYyrH
M3BOJ HAPTUKYJIAPHOr pelleha 1 ybauuMo ra y moJjia3Hy jeIHAYNHY.

=((A+ B)cosz + (B — A)sinx)e”
y, =((A+ B+ B—A)cosz+ (B—-A—A— B)sinz)e” = (2Bcosx — 2Asinx)e”

na je
(2Bcosx —2Asinz)e” + 16(Acosx + Bsinz)e® = e” cosx



OOHOCHO HAKOH cpebhuBama

(2B +16A) cosx + (—2A 4+ 16B) sinx = cos z,

Ila HAKOH U3jeqHaUYaBama KOePUIUjeHaTa y3 COST U SinT ca JeBe U AeCHe CTPaHe jeTHAKOCTHU
no0bmjaMo CHUCTEM MBE jenHaurnHe

2B+16A=1, —2A+16B =0,
ynje je pememe A = %, B = ﬁ, na je y, = e’ (% cos T + ﬁsinx).
Komauno, ommre permeme nare jegHAYNHE je

Y =Yn + Yp = c1cosdx + cosindx + €” (

+-Lg cR
— COS X — SIN T C1,C .
65 130 » oh T2

5. Osmaunmo ca H; u H, xumnore3e nma je omabpaHa mpBa OTHOCHO Apyra KyTuja, a ca A
nMaMo na je

norabaj na je usByuena Gena kyrimmna. Kako ce omabup ryrtuje onpebyje bamamem Kyrauie,

1 5
P(Hy) = 5 P(H>)
Kao n

6
P(AIH) = 2., P(A|) =
1) — 57 2) — 11
(a) Tpasxumo P(A).
21 8 5 37
P(A) = P(A[Hy)P(Hy) + P(A|Hy) P(Ho) = = + 176 = &
(6) Tpaskena Beposatuohia je P(H;|A).

1
_ 55 _ 11
37 :
P(A) IS TE
6. a) Heka cy ¢ynruuje f(x) u g(x) mudpepenuujabuibe y okoauHu Tadke a € R U yKOIUKO
je
lim f(z) = lim g(z) = 0 wma lim f(z) = lim g(z) = +o0,
Taga je
!/
lim —f(x) = lim F@)
z—a g x)
6) Nmamo ma je

z—a g’(x) ’

4 (s )
lim — tgx
z—Z \ COST

. 1 sinx 1—sinx .
= lim — = lim ——
z—>Z \ COST COST z—T

.. —COoSZX
lim

T —sinx
HUjeHTuMa je 00JInKA

7. JluneapHa xoMoreHa audepeHNUjaJHA jeTHAUYNHA IPYTOT pena ca KOHCTAHTHUM Koedu-

Yy’ +ay’ + by = 0.
Opgroeapajyha kapakTepUCTUYHA jeTHAYMHA je 00JIMKa

AN tar+b=0



nMa IBA PEIema A1 U Ag.
1) Aro je A1 = A2 = A € R, onza je ommre pememe 1aTO HOPMYIOM

y = c1e™ + cowe®

, C1,C2 € R.
2) Axo je A1 # A2, A1, 2 € R, onza je ommre pememe naTo GOpPMYIOM
Y= 1M + ™% 1, c0 € R.

3) Ako je Ay =a+if, Ao =a—1i8 € C, onna je onmre pememe JaT0 GOPMYIOM

y = 17 cos fx + coe®® sin Bz, ¢1,c0 € R.



