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1. Oznaqimo an = n
lnn(n+1) . Kako je

lim
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n
√
an = lim
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n

√
n

lnn(n+ 1)
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n
√
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ln(n+ 1)
= 0 < 1,

to dati red konvergira po Koxijevom kriterijumu.

2. Kako argument logaritamske funkcije mora biti pozitivan, to je domen date funkcije
D = (0,+∞). Prvi i drugi izvod date funkcije su

f ′(x) =
2 lnx

x
, f ′′(x) =

2− 2 lnx

x2
.

Imamo da je

f ′(x) < 0 za x ∈ (0, 1),
f ′(x) > 0 za x ∈ (1,+∞),

f ′(x) = 0 za x = 1,

i da je

f ′′(x) < 0 za x ∈ (e,+∞),
f ′′(x) > 0 za x ∈ (0, e),
f ′′(x) = 0 za x = e,

pa zakǉuqujemo da

f opada za x ∈ (0, 1),
f raste za x ∈ (1,+∞),

x = 1 je lokalni minimum,
f je konkavna za x ∈ (e,+∞),
f je konveksna za x ∈ (0, e),
x = e je prevojna taqka.

3. ∫
sinx

sin4 x− cos4 x
dx =

∫
sinx
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∫
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∫
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4. Najpre na�imo rexeǌe homogene jednaqine y′′ + 16y = 0. Nule karakteristiqne
jednaqine λ2 + 16 = 0 su λ1 = 4i, λ2 = −4i, pa je yh = c1 cos 4x+ c2 sin 4x.
Partikularno rexeǌe je oblika yp = ex(A cosx + B sinx). Izraqunajmo prvi i drugi
izvod partikularnog rexeǌa i ubacimo ga u polaznu jednaqinu.

y′p = ((A+B) cosx+ (B −A) sinx)ex,

y′′p = ((A+B +B −A) cosx+ (B −A−A−B) sinx)ex = (2B cosx− 2A sinx)ex,

pa je
(2B cosx− 2A sinx)ex + 16(A cosx+B sinx)ex = ex cosx



odnosno nakon sre�ivaǌa

(2B + 16A) cosx+ (−2A+ 16B) sinx = cosx,

pa nakon izjednaqavaǌa koeficijenata uz cosx i sinx sa leve i desne strane jednakosti
dobijamo sistem dve jednaqine

2B + 16A = 1, − 2A+ 16B = 0,

qije je rexeǌe A = 4
65 , B = 1

130 , pa je yp = ex
(

4
65 cosx+ 1

130 sinx
)
.

Konaqno, opxte rexeǌe date jednaqine je

y = yh + yp = c1 cos 4x+ c2 sin 4x+ ex
(

4

65
cosx+

1

130
sinx

)
, c1, c2 ∈ R.

5. Oznaqimo sa H1 i H2 hipoteze da je odabrana prva odnosno druga kutija, a sa A
doga�aj da je izvuqena bela kuglica. Kako se odabir kutije odre�uje bacaǌem kuglice,
imamo da je

P (H1) =
1

6
, P (H2) =

5

6
kao i

P (A|H1) =
2

5
, P (A|H2) =

8

11
.

(a) Tra�imo P (A).

P (A) = P (A|H1)P (H1) + P (A|H2)P (H2) =
2

5
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6
+

8

11

5

6
=
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55
.

(b) Tra�ena verovatno�a je P (H1|A).

P (H1|A) =
P (A|H1)P (H1)

P (A)
=

2
5 ·

1
6

37
55

=
11

111
.

6. a) Neka su funkcije f(x) i g(x) diferencijabilne u okolini taqke a ∈ R i ukoliko
je

lim
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tada je
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.

b) Imamo da je
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7. Linearna homogena diferencijalna jednaqina drugog reda sa konstantnim koefi-
cijentima je oblika

y′′ + ay′ + by = 0.

Odgovaraju�a karakteristiqna jednaqina je oblika

λ2 + aλ+ b = 0



ima dva rexeǌa λ1 i λ2.
1) Ako je λ1 = λ2 = λ ∈ R, onda je opxte rexeǌe dato formulom

y = c1e
λx + c2xe

λx, c1, c2 ∈ R.

2) Ako je λ1 6= λ2, λ1, λ2 ∈ R, onda je opxte rexeǌe dato formulom

y = c1e
λ1x + c2e

λ2x, c1, c2 ∈ R.

3) Ako je λ1 = α+ iβ, λ2 = α− iβ ∈ C, onda je opxte rexeǌe dato formulom

y = c1e
αx cosβx+ c2e

αx sinβx, c1, c2 ∈ R.


