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2. Domen funkcije je D = R. Izraqunajmo prvi drugi izvod date funkcije
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4. Najpre na�imo rexeǌe homogene jednaqine y′′ − 5y′ + 4y = 0. Nule karakteristiqne
jednaqine λ2 − 5λ+ 4 = 0 su λ1 = 1, λ2 = 4, pa je yh = c1e

x + c2e
4x.

Partikularno rexeǌe je oblika yp = x(Ax + B)ex. Izraqunajmo prvi i drugi izvod
partikularnog rexeǌa i ubacimo ga u polaznu jednaqinu.

y′p = (Ax2 + x(2A+B) +B)ex, y′′p = (Ax2 + x(4A+B) + 2A+ 2B)ex,

pa je

(Ax2 + x(4A+B) + 2A+ 2B)ex − 5(Ax2 + x(2A+B) +B)ex + 4x(Ax+B)ex = xex

odnosno nakon sre�ivaǌa
−6Ax+ 2A− 3B = x,

pa nakon izjednaqavaǌa koeficijenata uz x i 1 sa leve i desne strane jednakosti do-
bijamo sistem dve jednaqine

−6A = 1, 2A− 3B = 0,

qije je rexeǌe A = − 1
6 , B = − 1
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Konaqno, opxte rexeǌe date jednaqine je
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)
ex, c1, c2 ∈ R.



5. Neka je H1 hipoteza da je izgubǉena kuglica sa timom iz Xpanije, H2 hipoteza da
je izgubǉena kuglica sa timom iz Engleske, a doga�aj A doga�aj da se u obe izvuqene
kuglice nalaze imena timova iz Xpanije.
a) Verovatno�e tra�enih doga�aja su
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3

8
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5

8
.

b) Znamo da va�i
P (A) = P (H1)P (A|H1) + P (H2)P (A|H2).

Izraqunajmo nepoznate verovatno�e koje se pojavǉuju u prethodnoj formuli:
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6. a) Neka je
∞∑

n=1
an red sa pozitivnim qlanovima, takav da postoji lim
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pa dati red konvergira po Koxijevom kriterijumu.

7. Linearna diferencijalna jednaqina prvog reda je jednaqina oblika

y′ + p(x)y = q(x),

gde su p(x) i q(x) neprekidne funkcije. Opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine prvog
reda je familija funkcija

y = ϕ(x,C),

specijalno za linearnu jednaqinu bi�e

y = e−
∫
p(x)dx

(
C +

∫
q(x)e

∫
p(x)dxdx

)
.

Rexeǌe ϕ(x,C0) koje se dobija iz opxteg rexeǌa stavǉaǌem C = C0 naziva se parti-
kularno rexeǌe ili rexeǌe Koxijevog problema koje zadovoǉava poqetni uslov y|x=x0

=
y0.
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2. Domen funkcije je D = R. Izraqunajmo prvi drugi izvod date funkcije
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4. Najpre na�imo rexeǌe homogene jednaqine y′′ − 6y′ + 8y = 0. Nule karakteristiqne
jednaqine λ2 − 6λ+ 8 = 0 su λ1 = 2, λ2 = 4, pa je yh = c1e

2x + c2e
4x.

Partikularno rexeǌe je oblika yp = Axe2x. Izraqunajmo prvi i drugi izvod partiku-
larnog rexeǌa i ubacimo ga u polaznu jednaqinu.

y′p = (2Ax+A)e2x, y′′p = (4Ax+ 4A)e2x,

pa je
(4Ax+ 4A)e2x − 6(2Ax+A)e2x + 8Axe2x = 2e2x,

odnosno nakon sre�ivaǌa
−2A = 2,

pa je A = −1. Partikularno rexeǌe date jednaqine je yp = −xe2x.
Konaqno, opxte rexeǌe date jednaqine je

y = yh + yp = c1e
2x + c2e

4x − xe2x, c1, c2 ∈ R.

5. Neka je H1 hipoteza da je izgubǉena kuglica sa timom iz Xpanije, H2 hipoteza da
je izgubǉena kuglica sa timom iz Engleske, a doga�aj A doga�aj da se u obe izvuqene
kuglice nalaze imena timova iz Engleske. a) Verovatno�e tra�enih doga�aja su
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3
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5

8
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b) Znamo da va�i
P (A) = P (H1)P (A|H1) + P (H2)P (A|H2).

Izraqunajmo nepoznate verovatno�e koje se pojavǉuju u prethodnoj formuli:
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pa dati red konvergira po Koxijevom kriterijumu.

7. Linearna diferencijalna jednaqina prvog reda je jednaqina oblika

y′ + p(x)y = q(x),

gde su p(x) i q(x) neprekidne funkcije. Opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine prvog
reda je familija funkcija

y = ϕ(x,C),

specijalno za linearnu jednaqinu bi�e
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Rexeǌe ϕ(x,C0) koje se dobija iz opxteg rexeǌa stavǉaǌem C = C0 naziva se parti-
kularno rexeǌe ili rexeǌe Koxijevog problema koje zadovoǉava poqetni uslov y|x=x0

=
y0.


