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2. ITomen ¢yurmuje je D = R. V3pauynajmo npBu Apyru uU3BOL AaTe (YHKIM]je

f/(x) = —43:61*2””2’ f”(x) — 4(43:2 _ 1)617212.

Nmamo na je f”(q,‘):()g,ax:%, x:—% u
() <0zaze(—1,1),
f(@)>03aze(—o0,—1)U(3,+00),

ma 3aKbydyjeMo Oa je
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4. Hajnpe mabumo pememe xomorene jemnaumue y”’ — 5y’ + 4y = 0. Hyze xapakTepuctuune
jemmaumme N2 —5A+4=0cy A\ =1, Ao =4, ma je yp = c1” + c2e’®.

ITapTurynapro pememe je obiuka Yy, = x(Ax + B)e®. MspauyHajMO NpPBU W APYTU U3BOX
MapTUKYJIAPHOT pelllemha 1 ybalnuMo ra y MOJasHy jeIHadunHY.

= (A2* + 2(2A+ B) + B)e”, yl = (Az® + 2(4A + B) + 2A + 2B)e”
na je
(Az? + 2(4A + B) +2A + 2B)e” — 5(A2” + 2(2A + B) + B)e” + 4x(Ax + B)e” = xe”

OQHOCHO HAKOH cpebhuBama

—6Ax+2A —-3B =z,

ITa HAKOH M3jenHadaBama KoepunOujeHaTa y3 T W 1 ca JeBe U OeCHe CTPaHE jeTHAKOCTH JO-
OujaMO CHUCTEM [BE jenIHAYUHE

—-6A=1, 24-3B =0,
yuje je pememe A = f%, B= fé, na je yp = x( — %x — %)e“’
Konaumno, ommre pememe maTe jefHaYUHE je

1
Y="Yn+Yp :Clex+02€4m+$(— - — 7>e“", c1,c2 € R.



5. Hera je H; xumore3a na je m3ryOsmena kyriauna ca tuMmoMm u3s Illlnanwuje, Hy xunoresa na
je m3rybimena xKyrauna ca TuMoM u3 Enrsecke, a morabaj A morabaj ma ce y obe uszByuene
Kyraune Haja3e nMeHa tuMoBa u3 lllmanuje.

a) Beposarnohe rpaskenux morabaja cy

5

P(H,) = %7 P(H>) = 3

6) 3HaMO Oa BaKu
P(A) = P(H,)P(A|Hy) + P(H2)P(A|H>).

M3pauynajmo Hemo3HaTe BepoBaTHONE KOje ce MOjaBibyjy V IPETXOOHOj GOopMyIn:
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6. a) Hekra je > a, pen ca NO3UTUBHMM WIaHOBUMA, TAKaB Ja mMOCToju lim {/a, =r. Tana:
n=1 n— 00
(1) ako je r < 1, omma Y. a, KOHBEpPrupa;
n=1
(2) ako je r > 1, oHma Y a, AUBEPrUpA;
n=1

(3) ako je r = 1, onma y ommreM ciyvajy HAmMTA He MO:keMO pelin o koHBeprenuwuju.
Jo%) 2

6) Osraummo a, = Y, (#) . Tanma je
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ma maTu pel KOHBeprupa mno KomwujeBoM Kpurepujymy.
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7. Jluneapua mudepeHujasHa jeqHAYNHA NPBOr pelaa je jeaHadynHa OOIMKA

Y +plz)y = q(2),

rae cy p(x) u ¢(x) enpexnnue gpyuruuje. Oumre pemene AUPepeHIMjaTHe jeIHAUNHE TPBOT
pena je pamunuja QyHKIZja
y = ¢(z,0),

CIENNjaJIHO 34 JIMHEeApHY jemHauwny ouhe
y = e Jp@)de (C’ + /q(x)efp(m)dxdx).

Pememe ¢(x,Cy) roje ce mobuja m3 onmrer pemema crasipbameMm C = Cj HA3UBa ce MapTU-
KyJIAPHO pellene uin pememne Komujesor npobiema koje 3a10BObABA TOUETHN YCIOB Y| r—g, =

Yo-
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2. ITomen ¢yurmuje je D = R. V3pauynajmo npBu Apyru uU3BOL AaTe (yHKIM]je
Fl(x) = —162e' 87 #(z) = 16(162% — 1)e! 8",

Nmamo ma je f/’(x) =0 3a x = i, T = _i u

f"(z)<0s3aze(
f'(x)>03az€ (—o0,—
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4. Hajupe mabumo pememe xomorene jemmaumne y”’ — 6y’ + 8y = 0. Hyze xapakrepuctuune
jemmaumae A2 —6A+8=0cy \; =2, Ao =4, 1ma je yp = c1>* + coe’?.

[laprurysapHo pememe je obuuka y, = Aze’”. VspauyHajMo OPBU U OPYTWM U3BOJ HAPTUKY-
JIApHOT pellemha U ydalyMo ra y IoJa3Hy jeTHadnHy.

y, = 24z + A)e*”, ol = (4Ax + 4A)e™,

ma je

(4Ax + 4A)e** — 6(2Ax + A)e*™ + 8Axe?™ = 2¢77,

OOHOCHO HAKOH cpebhuBama
—2A =2,

na je A= —1. [lapTukynapHO pememe naTe jeqHauuHe je y, = —re>".

Konauno, ommre pememe nare jeaHaduHe je

Y=YntYp= c1€% 4 ce®® — €% ¢, €R.

5. Hera je H; xumore3a nma je m3ryOsmena kyrauna ca tuMmoMm u3s Illmanuje, Hy xunoresa na
je m3rybsmena xyrauma ca TuMoM u3 Enrsecke, a morabaj A morabaj ma ce y obe uszByuene
KyrJuie Hajla3e uMeHa TuMoBa u3 Exrsiecke. a) Beposarnohe tpaskenux morabaja cy

P(H) =2, P(Hy) = 2.



6) 3HaMO na BaKu
P(4) = P(Hy)P(A|Hy) + P(Hy) P(A|Hy).

WM3pauynajMo HemoszHaTe BepoBaTHONE KoOje ce mojaBibyjy y IPETXOAHO] (popMyin:
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6. a) Heka je > a, pen ca NO3UTHMBHUM WIaHOBUMA, TAKaB Oa mOocToju lim {/a, = r. Tana:
n=1 n—oo
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(1) ako je r < 1, omma Y a, KOHBEPTUDA;
n;l
(2) ako je r > 1, onma Y. a, AUBEPTUPA;
n=1

(3) ako je r =1, onma y ommTeM ciydajy HUIITA He MOkeMo pehim o koHBeprenmmju.
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SRRy o :

ma maTyé pen KOHBeprupa mo KommjeBoM Kpurepujymy.
7. Jluneapra mudepeHnUjalHa jeqHAUYNHA NIPBOT pena je jeqHauyrnHa ODINKA

Y +plx)y = q(x),

rae ¢y p(x) u q(x) menperunne ¢pyurnuje. Ommre pememe mupepeHnn)aTHe jefHAUNHE TPBOT
pena je ¢pamunmja QyHKIUja
y=p(z,C),

CHeIjaJiHO 3a JVMHEapHY jeqHadynHy Ouhe
y = ¢ Jp@de (C + /q(x)efp(z)dg”dx)

Pememe ¢(x,Cy) roje ce mobuja mu3 ommrer pemema craBbameMm C = Cy HasuBa ce mapTu-
KyJIApHO pellene WK pemene Komujesor npobiema Koje 3a10BObABA IOUETHU YCIOB Y| p—g, =
Yo-



