
1. Neka je f : R3 → R data sa f(x, y, z) = x3 + y3 + z3 + 12xy + 27. Odrediti lokalne ekstremume
funkcije f , kao i sliku domena.

2. Odrediti taqke koje u R3 minimizuju, odnosno maksimizuju rastoja�e od koordinatnog poqetka, a
nalaze se u preseku ravni α : x+ y + z = 0 i cilindra C : x2 + y2 = 1.

3. Odrediti minimum i maksimum funkcije f(x, y) = x2+xy+y2 naD = {(x, y) ∈ R2|y ≥ x2, x2+y2 ≤ 1}.

4. Neka je f : R3 → R zadata sa f(x, y, z) = xy + yz.

a) Odrediti, ukoliko postoje, lokalne ekstremume funkcije f na R3.

b) Dokazati da f dosti�e minimum i maksimum na skupu E = {(x, y) ∈ R3 | x2 + 2y2 + 3z2 ⩽ 6}.
v) Odrediti najve�u i najma�u vrednost funkcije f na skupu E.

g) Odrediti f(E).

5. Neka je f : R2 → R zadata sa f(x, y) = 1 + 2−(x2+y2)
1+x2+y2

.

a) Ispitati ponaxa�e funkcije u beskonaqnosti.

b) Ispitati da li f dosti�e maksimum i minimum na R2.

v) Odrediti f(R2).

6. Neka je f : R3 → R zadata sa f(x, y, z) = x2+y2−2z i neka jeD = {(x, y, z) ∈ R3|x2+y2+z2 ≤ 4, z ≥ 0}.

a) Dokazati da je D kompaktan i povezan skup.

b) Odrediti f(D).

7. Neka je f : R3 → R zadata sa f(x, y, z) = x2z+ y2z−2z i neka je D = {(x, y, z) ∈ R3|x2+2y2+ z2 ≤ 4}.

a) Dokazati da je D kompaktan i povezan skup.

b) Odrediti taqke u kojima f dosti�e minimum odnosno maksimum na D.


