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1. a) [2] Dat je niz an = n2+1
3n2+n

, n ∈ N. Na�i sve n ∈ N takve da je an > an+1.

b) [2] Neka je A = { n2+1
3n2+n

| n ∈ N}. Na�i (ako postoje) inf A, supA, minA i maxA.

v) [2] Neka je B = {q2 − 4
3
q | q ∈ Q}. Na�i (ako postoje) inf B, supB, minB i maxB.

g) [3] Neka su A,B ⊂ R ograniqeni. Definiximo skup A − B = {a − b | a ∈ A, b ∈ B}. Taqno
jedno od slede�a dva tvr�e�a je taqno. Koje? Dokazati ono koje je taqno, a dati kontraprimer
kod netaqnog.

Tvr�e�e 1 : sup(A−B) = supA− supB

Tvr�e�e 2 : sup(A−B) = supA− inf B.

d) [1] Izraqunati sup(A−B), gde su A i B definisani u primeru b) odnosno v).

2. a) [3] Odrediti konstante a, b ∈ R takve da va�i 5
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b) [3] Izraqunati lim
n→∞
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3. Neka je funkcija f : R → R data sa:

f(x) =


3
√
x · arctgx+ ax, x ⩽ 1,

sin2(πx)

x− 1
, x > 1.

a) [4] Na�i konstantu a ∈ R takvu da je funkcija f neprekidna na R.
b) [5] Za vrednost a dobijenu u delu a) na�i sve taqke u kojima je f diferencijabilna.

4. Neka je f : [0, 3] → [0, 3] neprekidna funkcija takva da je f(1) = 0 i f(2) = 3.

a) [3] Dokazati da jednaqina f(x) = x ima bar tri rexe�a na skupu [0, 3].

b) [2] Dokazati da jednaqina f(f(x)) = x ima bar tri rexe�a na skupu [0, 3].

Napomena: U uglastim zagradama je navedeno koliko svaki deo zadatka nosi poena. Vreme za izradu
zadataka je 180 minuta.


