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1. Neka je niz (an)n∈N rekurentno zadat sa a1 = 3 i an+1 = ln (ean − an) za n ⩾ 1.

a) [3] Dokazati da va�i ex > 1 + x za sve x > 0.

b) [3] Dokazati da je svaki qlan niza (an) pozitivan.

v) [4] Ispitati monotonost niza (an).

g) [4] Ispitati konvergenciju niza (an) i ukoliko konvergira, na�i lim
n→∞

an.

d) [6] Na�i lim
n→∞

an+1

an
.

�) [4] Na�i supremum, infimum, maksimum i minimum skupa A = {an | n ∈ N} ako postoje.

e) [4] Na�i supremum, infimum, maksimum i minimum skupa B = {ln(an) | n ∈ N} ako postoje.

2. Data je funkcija f(x) = xe
x+1
x−1 .

a) [6] Ispitati difrencijabilnost funkcije f i na�i lim
x→1−

f ′(x).

b) [18] Ispitati tok i skicirati grafik funkcije f .

v) [2] Odrediti f(Df ), gde je Df domen funkcije f .

g) [3] Dokazati da je
(
2 +

√
3
)
e
√
3 > (4 +

√
3) e.

3. a) [9] Odrediti konstante a1, b1, c1, d1 ∈ R takve da va�i
3
√
n3 + n2 + n+ 1 = a1n+ b1 +

c1
n

+
d1
n2

+

o

(
1

n2

)
, kad n → ∞.

b) [9] Odrediti konstante a2, b2, c2, d2 ∈ R takve da va�i
√
n2 + n+ 1 = a2n+b2+

c2
n
+
d2
n2

+o

(
1

n2

)
,

kad n → ∞.

v) [5] Odrediti konstante α, β ∈ R takve da red
∞∑
n=1

(
3
√
n3 + n2 + n+ 1−

√
n2 + n+ 1 + α +

β

n

)
konvergira.

4. Neka je f : [0, 1] → R neprekidna funkcija takva da je

1∫
0

f(x) dx ̸= 0.

a) [10] Dokazati da postoji a ∈ (0, 1) takvo da je

a∫
0

f(x) dx =
1

2025

1∫
a

f(x) dx.

b) [10] Dokazati da postoji b ∈ (0, a) takvo da je

1∫
a

f(x)dx = 2025af(b).

Napomena: U uglastim zagradama je navedeno koliko svaki deo zadatka nosi bodova. Vreme za izradu
zadataka je 180 minuta.


