
Kompleksne funkcije, Uvod u kompleksnu analizu
21.08.2025.

1. Neka je u(x, y) = x cosx ch y + y sinx sh y + ex cos y. Odrediti celu funkciju f tako da je Re f = u na C
i f(0) = 1. Dokazati da je

∣∣∣∫γ ( f(z)
z − cos z

)
dz

∣∣∣ ≤ πe, pri qemu je γ(t) = eit za sve t ∈ [0, π].

2. a) Odrediti bilinearno preslikavaǌe f koje slika taqke 4i i 2i redom u −4 i 0, a kru�nicu
{z ∈ C : |z − 4i| = 2} slika na pravu {w = u+ iv ∈ C : v = u}.

b) Dobijenim preslikavaǌem f preslikati oblast Ω = {z ∈ C : |z − 4− 4i| < 2}.

3. Odrediti vrednost integrala
2π∫
0

(1+2 cos t)n cosnt
1−a−2a cos t dt, u zavisnosti od parametara a ∈ (−1, 1

3 ) i n ∈

N ∪ {0}.

4. Odrediti broj nula funkcije f(z) = eiz
2

+ z4 + 2 u prvom kvadrantu K1 = {z ∈ C : Re z > 0, Im z > 0}.

Uvod u kompleksnu analizu, Kompleksne funkcije
03.09.2025.

1. Neka je f = u + iv cela funkcija tako da va�i u = x4 + y4 − 6x2y2 − 4xy i f(0) = i. Odrediti broj
nula funkcije f u D(0, 2) = {z ∈ C : |z| < 2} i izraqunati integral

∫
|z|=2

z3

f(z)dz.

2. a) Odrediti bilinearno preslikavaǌe f koje slika taqke −2 i 0 redom u 0 i i, a kru�nicu
{z ∈ C : |z| = 2} slika na pravu {w ∈ C : |w + i| = 1}.

b) Dobijenim preslikavaǌem f preslikati oblast H = {z ∈ C : Im z > 0}.

3. Odrediti vrednost integrala
2π∫
0

cosnt
(1−2a cos t+a2)2 dt, u zavisnosti od parametara a ∈ R, |a| ̸= 1 i

n ∈ N ∪ {0}.

4. a) Ako je f : C → C cela funkcija za koju va�i |f(z)| ≤ cn|z|n + cn−1|z|n−1 + ...+ c1|z|+ c0 za sve z ∈ C i
fiksirane c0, ..., cn ∈ R, pokazati da tada va�i da je f polinom stepena maǌeg ili jednakog
n.

b) Na�i sve cele funkcije takve da va�i |f(z)| ≤ |z2 − 1|.

Uvod u kompleksnu analizu, Kompleksne funkcije
23.09.2025.

1. Neka je f = u + iv cela funkcija tako da va�i v = 3x2y − 6xy + 3y − y3 + 1 i f(0) = i. Ako je
Ω = {z ∈ C : |z − 1| < 1}, odrediti max

z∈Ω
|f(z)|.

2. a) Odrediti bilinearno preslikavaǌe f koje slika taqke −i i 2 redom u 0 i 3−i
4 , a kru�nicu

{z ∈ C : |z| = 1} slika na kru�nicu {w ∈ C : |w − i| = 1}.
b) Dobijenim preslikavaǌem f preslikati oblast Ω = {z ∈ C : |z| > 1,Re z > 0, Im z > 0}.

3. Odrediti vrednost integrala
∫

|z|=2

dz
(z−5)(1−zn) i

∞∫
−∞

cosnx
x2+x+1dx, gde je n ∈ N.

4. Neka su a, b ∈ C takvi da je |a − b| = 1 i neka je Da,b = {z ∈ C :
∣∣z − a+b

2

∣∣ < 3
2} i γ je pozitivno

orijentisana granica diska Da,b. Ako je f analitiqka funkcija na oblasti koja sadr�i
krivu γ i M > 0 tako da je |f(z)| ≤ M za z ∈ γ, dokazati nejednakosti:

|f(a)− f(b)| ≤ 3

2
M, |f ′(a)− f ′(b)| ≤ 9

2
M.

Uvod u kompleksnu analizu, Kompleksne funkcije
06.10.2025.

1. Neka je f = u + iv cela funkcija tako da va�i u = e−y cosx + x2 − y2 + 2 i f(0) = 3. Odrediti broj
nula funkcije f u gorǌoj poluravni H = {z ∈ C : Im z > 0}.

2. Neka je ϕ(z) bilinearno preslikavaǌe koje prave l = {z ∈ C : Im z = 2} i p = {z ∈ C : Im z = 3}
preslikava na q = {ω ∈ C : Imω = −2} i K = {ω ∈ C : |ω + 7i

2 | =
3
2}, tim redom, pri qemu va�i ϕ(i) = i.

Odrediti ϕ(V ), gde je V = {z ∈ C : |z| < 1, Im z > 0}.

3. a) Izraqunati J(r) =
∫

|z|=r

z3

z+1e
1
z dz, u zavisnosti od realnog parametra r ̸= 1.

1



b) Izraqunati vrednost integrala
2π∫
0

sinnx

a+ sinx
dx,

za n ∈ N i a > 1.

4. Odrediti sve cele funkcije f takve da je
∫

|z|=2

n2f ′(z)
(nz−1)2 dz = 0, za sve n ∈ N.

Uvod u kompleksnu analizu, Kompleksne funkcije
18.10.2025.

1. Neka je f = u+ iv cela funkcija tako da va�i Re f ′ = 3x2 − 4y− 3y2, f(1+ i) = 0 i f ′(0) = 0. Odrediti
broj nula funkcije f u jediniqnom disku D = {z ∈ C : |z| < 1}.

2. Izraqunati integral
∫

|z|=1

z4

1+4iz−z2 dz, a zatim odrediti vrednosti integrala
2π∫
0

cos 4t
2−sin tdt i

2π∫
0

sin 4t
2−sin tdt.

3. Neka je ϕ bilinearno preslikavaǌe koje slika taqke −1
2 i 0 redom u ∞ i 4 + i, a kru�nicu

k = {z ∈ C : |z − 1
2 | = 1} slika na pravu p = {ω ∈ C : Reω = 1}. Odrediti ϕ(V ), ako je V = {z ∈ C : Re z >

− 3
2 , |z +

3
2 | < 1}.

4. Neka je f cela funkcija takva da je |f(z)| ≤ ln(|z|+ 1), za sve z ∈ C. Dokazati da je f konstantna
funkcija.

Uvod u kompleksnu analizu, Kompleksne funkcije
31.10.2025.

1. Neka je f = u+ iv cela funkcije takva da je u(x, y)+v(x, y) = x2−y2 i f(0) = 1+ i. Odrediti max
Ω

|f(z)|,

gde je Ω = {z ∈ C : |z − i| = 1}.

2. Neka je ϕ bilinearno preslikavaǌe koje kru�nicu k1 = {z ∈ C : |z − i| = 1} preslikava na
kru�nicu k2 = {ω ∈ C : |ω − 13

3 | = 2
3}, pri qemu je ϕ(3i) = 7

2 i ϕ(0) = 5. Odrediti ϕ(V ), gde je
V = {z ∈ C : |z| < 1,

∣∣z + i
2

∣∣ > 1
2}.

3. Izraqunati vrednost integrala
∫

|z|=1

(Im z + α) cos zz dz, gde je α ∈ C.

4. Neka su f i g holomorfne funkcije na oblasti Ω ⊆ C.

a) Pokazati da za svako z0 ∈ Ω, postoji holomorfna funkcija oblika h(z) = c1f(z) + c2g(z), takva
da je h(z0) = |h(z0)|.

b) Ako funkcija |f | + |g| dosti�e maksimum u toj oblasti Ω, dokazati da su f i g konstantne
funkcije.

Uvod u kompleksnu analizu, Kompleksne funkcije
7.rok

1. Neka je f cela funkcije i neka je g = f ′ = u + iv takva da je v(x, y) = x(2y − 1) i f(0) = g(0) = 0.
Odrediti

∫
|z|=1

f(z)
z3 dz.

2. Neka je R > 0. Odrediti bilinearno preslikavaǌe ϕR koje slika disk DR = {z ∈ C : |z| < R} na
{w ∈ C : Rew > 0}, tako da slika R u 0 i 0 u 1. Ako je Ω = {z ∈ C : |z| < 1, Im z > 0}, odrediti ϕ1(Ω) i
ϕ2(Ω).

3. Neka je α > 0. Izraqunati integral

+∞∫
−∞

cos(αx)

(x2 + 1)(x2 + 4)
dx.

4. Odrediti sve funkcije f holomorfne u disku D, takve da je f ′′ ( 1
5n

)
= f ′ ( 1

5n

)
, za sve n ∈ N.
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