RoMIiekcHe @pyHKOUje, & BOL Y KOMIJIEKCHY aHAJIU3Y
21.08.2025.

. Heka je u(z,y) = zcoswchy + ysinzshy + e®cosy. Ompemuru meny GyHKIUjY f Tarko ma je Ref =wu Ha C

u f(0)=1. Hokazartu na je ‘fw <@ —cosz) dz’ < me, IpU YeMy je y(t) = e 3a cBe t € [0,7].

. a) OgpemuTy OUIUHEAPHO MPECJVKABAIe f KOje CJIWKa Taudke 4i U 2i peaoM y —4 u 0, a KPY:KHUILY
{z€C:|z—4i| =2} caura Ha npaBy {w=u-+1iv € C:v=u}.

6) lobujeHuM mpecaukaBameM f mpecaukaTu obaact Q= {z € C: |z —4 — 4i| < 2}.

+2cost)" cosnt

2
(1
. O,IIpe,ZII/ITI/I BpeoqHOCT HMHTErpaJa bf T—a—%acost

N U {0}.

dt, y 3aBHUCHOCTH OJ HapameTapa a € (—1,1) u n €

. Onpemutu 6poj Hyna ¢ymEIUje f(z) = + 24+ 2 y npBoM KBaapaHTy K; ={z € C:Rez > 0,Imz > 0}.

YBoa y KOMIJIEKCHY aHa/m3y, KoMmiiiekcHe ¢yHKIUje
03.09.2025.

. Heka je f = u+iv mema ¢yHERIUja Tako ga Baxku u = z* + y* — 62%y* — 4oy u f(0) = i. Ogpemutu 6pOj
HyJna ¢yHEIUje f y D(0,2) ={z € C:|z2| < 2} U U3padyyHATU MHTErPAJI f‘z‘:2 %dz.

. a) Onpenutu OuUIMHEAPHO NMPECIVKABAImE f KOje CIAUKa Tadke —2 u 0 peaoM y 0 U i, & KPYKHUILY
{z € C:|z| =2} ciuka Ha npaBy {w e C:|w+i| =1}.

6) obujenum npecaukaBameM f npeciaukaru obaact H = {z € C:Imz > 0}.

2w
. OmpennTy BpemHOCT MHTerpaJia | %du Y 3aBUCHOCTM OI mapaMeTapa a € R, |a] #1 u
0

1—2a cost+a?
n € NU{0}.

. a) Ako je f:C — C nenma QyHKIUja 38 KOjy BAKH |f(2)] < culz|™ + cno1|2|" 1 + ...+ c1|z| + ¢ 32 cBe 2 € C 1
¢urcupase c,...,,c, € R, IoKa3aTu Ja Tala BaKU Aa je f HOJMHOM CTelleHa Mamer MU jeTHAKOT
n.

6) Hahu cBe nese ¢pynrmmje rakse na Baxku |f(z)| < |22 —1].

YBonm y KoMIJeKkcHy aHaamu3y, KomniekcHe pyHKIUje
23.09.2025.

. Hera je f = u+iv mema ¢yHKOMja Tako ga Baku v = 322y — 6zy + 3y —y> +1 m f(0) = i. Aro je
N={ze€C:|z—-1| <1}, ogpemuTn max|f(z)|.
z€Q

3—1

. a) OgpenuTu OUIMHEAPHO MPECINKABAHE f KOje CIUKA Tadyke —i 1 2 peaoM y 0 u T, & KPYKHUILY

{z € C:|z| =1} caura Ha KpyxHULY {w € C: |w —i| =1}.
6) lobujernM mpecaukaBameM f npecankaTu obaact Q= {z € C:|z| > 1,Rez > 0,Imz > 0}.

o0

. Omgpemutu BpegHOCT MHTErpaJia | |f2 (275)(1(217”) u [ pdr, TOE je neN.
zl= — 00

} M v je IO3UTUBHO

. Hera cy a,b € C TakBu nma je o —b| =1 1 Heka je Do, = {z € C: |z — 2| < 2
obJacT Koja camgp:Ku

’|
. ; .2
OpU]JeHTUCaHa TpaHuNa IUCKa D,;. Axo je f aHaJauUTUYKA ¢yHKIUja HaA
KpuBY v 1 M >0 Tako na je |f(z)| < M 3a z € vy, AOKa3aTV HEeje THAKOCTU:

f@) = SO < 5M, I (@)~ FB)] < SM

YBom y KOMIJIEKCHY aHaamu3y, KomniekcHe ¢pyHEIUje
06.10.2025.

. Heka je f =u+iv mema ¢yHEIMja TakO ma BaKM u = e Ycosx + 2% —y? +2 u f(0) = 3. Ogpenutu 6poj
HyJa (yHKNUje f y ropsmoj noxypaBHEM H={z € C:Imz > 0}.

. Hera je ¢(z) OunmureapHO mpeciaukaBame Koje mpaBe [ = {z € C:Imz =2} u p = {z € C: Imz = 3}
IpeCcIuKaBa Ha ¢ ={w € C:Imw=-2} 1 K ={w e C:|w+ Z| =2}, Tum penom, npu uyemy Bau ¢(i) = .
Onpemutu ¢(V), tae je V={z€C:|z| <1,Imz > 0}.
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. a) zpauynaru J(r)= [ meidz, Y 3aBUCHOCTU OJ pE€aJIHOr mapamMeTpa r # 1.

jzi=r



0) Vzpauynaru BpegHOCT MHTErpaJa
2m

sinnx
————du,
a—+sinx
0

3aneNMa>1.

. Ompenutu cBe nene QyHKNUje f TakBe na je f <z)) dz =0, 3a cBe n € N.
[2]=2

YBonm y KOMOJIeKCHY aHaamu3y, KoMmniekcHe pyHEKIUje
18.10.2025.

. Heka je f=u+iv nena ¢pyHKIuja Tako ga Baxu Re f’ =322 —4y—3y?, f(1+i) =0 u f'(0) =0. Onpenurnu
O6poj Hyna (yHEIUje f y jeMHUYHOM TuCKYy D= {z € C: |z| < 1}.

dz, a 3aTUM OAPEIUTU BPEAHOCTU UHTErPaJIa f cosdt gt g f Sindt gy

. I3pagynaru uarerpaa [ —sint 3 sint

z|=1

1+4LZ z2

. Heka je ¢ OunumHeapHO TmpecanKaBame KOje CIUKA Tadke ' um 0 PemoM y oo U 4+ i, a KPY:KHUILY

k={z€C:|z— 3| =1} ciura Ha npaBy p = {w € C: Rew = 1}. 6,Hpe,HI/ITI/I¢ (V), ako je V={2€C:Rez >
-3 12+ 3 <1}
27 2

. Heka je f mena ¢ymrmuja taxBa Ia je |f(z)| <In(|]z|+1), 3a cBe z € C. [lokaszaTu na je f KOHCTAHTHa
¢yHEIU]A.

YBoa y KOMIJIEKCHY aHam3y, KoMijiekcHe ¢yHKIUje
31.10.2025.

. Heka je f =u+iv mena ¢pyurmuje TaxkBa aa je u(z,y)+v(z,y) =22 —y* u f(0) = 1+i. Oagpemntu max |f(2)],
Q
rae je Q={z€C:|z—i|=1}.

z € C: |z—i] = 1} npeciukaBa Ha

. Herka je ¢ OusnmneapHO mpecimKaBame KOje KPY:RHUIY k = {
=1 u ¢0) =5. Oxmpemuru ¢(V), rue je

KPpY:EKHUIY ko = {w € C : [w— | = 2}, mpum uemy je ¢(3i)

V={zeC:lz|<1,|z2+ %] > 3}

. Mspauynaru BpennocT uaTerpana [ (Imz+ a)<2dz, rae je a e C.

|z]=1

. Heka cy f u g xonomopdue ¢yHENUje Ha obnactu ) C C.

a) [lokazat; ma 3a cBako z € 2, TIOCTOjU XOJIOMOpPGhHA QYHKIUja O0IUKA h(z) = ¢ f(2) + c2g(z), TaKBA
na je h(z) = |h(z0)].

6) Arxo Qyuruuja |f|+|g| mOCTWKEe MaKCUMyM y TOj 0GaacTu Q, MOKa3aTu ma Cy f U g KOHCTAHTHE
¢yHKIUjE.

YBoa4 y KOMIJIEKCHY aHaim3y, KoMmiiiekcHe ¢yHKIUje
7.poxK

. Heka je f mena ¢yHENUje m Heka je g = f = u+iv TakBa ma je v(z,y) = z(2y — 1) m f(0) = ¢g(0) = 0.
Ompemurn [ 24z,
|z|=1

. Heka je R > 0. Onpemuru OusuHEeapHO NMPECIUKABAWKE ¢r KOje Camka muck Dr = {z € C: |z| < R} Ha
{weC:Rew >0}, Tarko na cauka Ry 0m 0y 1. Aro je Q={z¢€C:|z| < 1,Imz > 0}, ongpeauTu ¢,(Q) u
$2(€2).

. Heka je a > 0. M3pauynarn naTErpas

+o0
/ cos(ax) i
(@2 +1)(22+4)

— 00

. Oppenuru cBe gyHEIMje f xomoMopoue y mucky D, TakBe na je f’ ()= f (&), 3a cBe n€N.



