RoMIiekcHe @pyHKOUje, & BOL Y KOMIJIEKCHY aHAJIU3Y
21.08.2025.

. Heka je u(z,y) = zcoswchy + ysinzshy + e®cosy. Ompemuru meny GyHKIUjY f Tarko ma je Ref =wu Ha C

u f(0)=1. Hokazartu na je ‘fw <@ —cosz) dz’ < me, IpU YeMy je y(t) = e 3a cBe t € [0,7].

. a) OgpemuTy OUIUHEAPHO MPECJVKABAIe f KOje CJIWKa Taudke 4i U 2i peaoM y —4 u 0, a KPY:KHUILY
{z€C:|z—4i| =2} caura Ha npaBy {w=u-+1iv € C:v=u}.

6) lobujeHuM mpecaukaBameM f mpecaukaTu obaact Q= {z € C: |z —4 — 4i| < 2}.
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. O,IIpe,ZII/ITI/I BpeoqHOCT HMHTErpaJa bf T—a—%acost
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dt, y 3aBHUCHOCTH OJ HapameTapa a € (—1,1) u n €

. Onpemutu 6poj Hyna ¢ymEIUje f(z) = + 24+ 2 y npBoM KBaapaHTy K; ={z € C:Rez > 0,Imz > 0}.

YBoa y KOMIJIEKCHY aHa/m3y, KoMmiiiekcHe ¢yHKIUje
03.09.2025.

. Heka je f = u+iv mema ¢yHERIUja Tako ga Baxku u = z* + y* — 62%y* — 4oy u f(0) = i. Ogpemutu 6pOj

HyJna ¢yHEIUje f y D(0,2) ={z € C:|z2| < 2} U U3padyyHATU MHTErPAJI f‘z‘:2 %dz.

. a) Onpenutu OuUIMHEAPHO NMPECIVKABAImE f KOje CIAUKa Tadke —2 u 0 peaoM y 0 U i, & KPYKHUILY
{z € C:|z| =2} ciuka Ha npaBy {w e C:|w+i| =1}.

6) obujenum npecaukaBameM f npeciaukaru obaact H = {z € C:Imz > 0}.

2w
. OmpennTy BpemHOCT MHTerpaJia | %du Y 3aBUCHOCTM OI mapaMeTapa a € R, |a] #1 u
0

1—2a cost+a?
n € NU{0}.
. a) Ako je f:C — C nenma QyHKIUja 38 KOjy BAKH |f(2)] < culz|™ + cno1|2|" 1 + ...+ c1|z| + ¢ 32 cBe 2 € C 1
oy .-y cn € C, IOKA3ATU A TAOa BAKU N4 je f MOJMHOM CTEleHA Marher WU jeTHAKOL n.
6) Hahu cBe nene ¢ynrmmje rakse na Baxku |f(z)| < |22 —1].

Y Bonm y KOMOJIEKCHY aHaau3y, RoMmniekcHe yHKIUje
23.09.2025.

. Hera je f = u+iv mema ¢yHKIMja Tako ga BakW v = 322y — 6zy + 3y —y> +1 m f(0) = i. Aro je
Q={z€C:|z—-1]| <1}, ogpennuT max |f(z)|.
z€Q

. a) OnpemuTy OuIMHEAPHO MPECINKABAMmE f KOje CIUKA Tadke —i U 2 peaoM y 0 u %, a KPYKHUILY
{z € C:|z| =1} cauka Ha KpyxHULY {w € C: |w—i| =1}.

6) lobujennM mpecaukaBameM f mpecaukaTu obaact Q= {z € C:|z| > 1,Rez > 0,Imz > 0}.

(oo}

. OmpenuTy BpeqHOCT MHTErpaga [ dz u [ -9 dx, rae je neN.
|zj=2 —oo

(z=5)(1—=2z™) z24z+1

. Hera cy a,b € C TakBu na je [a—b| =1 1 Heka je D,y = {z € C: [z — 22| < 2} u v je mosurTmBHO
OpUjeHTHCAaHA TpaHUNa ANCKA D,,. AKO je f aHaguTuyka (yHKIMja HA OOJACTH KOja CaAp:KU
KpuUBYy v 1 M >0 Tako na je |f(z)| < M 3a z € vy, DOKa3aTU HEjeTHAKOCTU:
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[fl@) = fO) < 5M,  [f'(a) = f'(0)] < 5M.

YBonm y KoMIJekcHy aHaau3y, KomniekcHe pynHEIUje
06.10.2025.

. Heka je f =u+iv nmena QyHKIUja TAKO Oa BaKU u = c Ycosz + 22 —y?> +2 u f(0) = 3. Onpenutu 6pOj
HyJa (QyHKNUje f y ropmoj nomxypaBHE H={z € C:Imz > 0}.

. Hera je ¢(z) OunumueapHO mpeciaukaBame Koje mpase | = {z € C:Imz =2} u p={z € C: Imz = 3}
IpecIuKaBa Ha ¢ = {w € C:Imw=-2} 1 K ={w e C:|w+ Z| =32}, Tum pemom, npu uyemy Baku ¢(i) = i.
Onpemutu ¢(V), tae je V={z€C:|z| <1,Imz > 0}.

. a) 3pauynaru J(r)= [ Zir—sleidz, Yy 3aBUCHOCTU OJ PEaJHOT mapaMeTpa r # 1.

|z|=r
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6) Uspauynatu Bpenuoct unterpaia [ St gr 3a neNu a> 1.
0

a+sinx




. Ompenutu cBe nene QyHknuje f Takse na je [ (’;zf ‘f)) dz =0, 3a cBe n € N.
[z|=2

Y Bonm y KOMOJIeKCHY aHaamu3y, KoMmniekcHe pyHEKIUje
18.10.2025.

. Heka je f=u+iv nena ¢pyHKIUMja Tako ga Baku Re f’ =322 —4y —3y?, f(1+i) =0 u f'(0) =0. Onpenurnu
O6poj Hyna (yHEIUje f V jeMHUYHOM TUCKY D= {z € C: |z| < 1}.

dz, a 3aTUM OAPEAUTU BPEAHOCTU UHTErPaJa, f Los Al gy f Sindt gy

sint 2—sint

. I3paguynaru uarerpaa [

|z|=1

1+4LZ z2

. Heka je ¢ OunumHeapHO TpecinKaBame KOj€ CIUKA Tadyke ' u 0 PemoM y oo U 4+ i, a KPY:KHUAILY
k={z€C:|z— 3| =1} ciura Ha npaBy p = {w € C: Rew = 1}. 6,Hpe,HI/ITI/I #(V), aro je V={z€C:Rez >

-3 =+ 2| <1}

. Heka je f mena ¢ymrmuja takBa na je |f(z)| <In(]z|+1), 3a cBe z € C. [lokaszaTu na je f KOHCTAHTHa
¢yHEIU]A.

YBon4 y KOMIJIEKCHY aHam3y, KoMIiiekcHe ¢yHKIUje
31.10.2025.

. Heka je f =u+iv mena ¢pyurmuje Taxksa ga je u(z,y)+ov(z,y) =22 —y* u f(0) = 1+i. Oagpemutu max |f(2)],
Q
rae je Q={z€C:|z—i|=1}.

. Heka je ¢ OusuHeapHO TpecauKaBame KOje KPY:KHUILY ki
KPY:KHUAIY ko = {w € C : [w— 2| = 2}, mpum demy je ¢(3i) =
V={zeC:lz|<1,|z2+ %] > 3}

z € C: |z—i] = 1} npecaukaBa Ha
(0) = 5. Omppemutu ¢(V), rme je

. Mspauynaru BpennocT unTerpana [ (Imz+ a)<2dz, rae je a e C.
|z]=1

. Heka cy f u g xonomopdue ¢pyHENUje Ha obnacTtu ) C C.

a) [lokazaty ma 3a cBako z, € 2, TIOCTOjU XOJIOMOpGhHA QYHKIUja O0IUKA h(z) = ¢ f(2) + c2g(z), TaKBA
na je h(z) = |h(z0)].

6) Arxo Qyurumja |f|+|g| mOCTIWKEe MaKCUMyM y TOj OGaacTu (2, MOKa3aTu ma Cy f U g KOHCTAHTHE
¢yHKIUjE.

YBoa4 y KOMIJIEKCHY aHa/m3y, KoMmiiiekcHe ¢yHKIUje
7.poK

. Heka je f mena ¢yHENUje m HEKa je g = f = u+iv TakBa ma je v(z,y) = z(2y — 1) 1 f(0) = ¢g(0) = 0.
Ompemurn [ L34z,
|z|=1

. Heka je R >0. Onpemutu OusnHEeapHO NMPECIUKABAWE ¢r KOje Camka muck Dr = {z € C: |z| < R} Ha
{weC:Rew >0}, Tako ma cauka Ry 0m 0y 1. Ako je Q={2€C:|z| <1,Imz > 0}, oapemuTu ¢,(Q) u
$2(€2).

. Heka je a > 0. M3pauynaTtu naTErpas

70 cos(ax) d
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. Oppemuru cBe dgynEIMje f xomoMmopore y mucky D, TakBe ga je f’ (o) = f (&), 3a cBe n€N.



