
ODABRANA POGLAVǈA ANALIZE
Septembarski rok, 12.09.2018.

1. Neka su K i L taqke ivice AD i dijagonale AC paralelograma ABCD takve da je
AK : KD = 1 : 3, a AL : LC = 1 : 4. Koriste�i kompleksne brojeve, dokazati da su taqke
K,L i B kolinearne.

2. Dokazati da za a, b ∈ D, gde je D = {z ∈ C : |z| < 1}, va�i:

(a)
∣∣∣ a−b
1−ba

∣∣∣2 = 1− (1−|a|2)(1−|b|2)
|1−ba|2 .

(b) |1− ba|2 ≥ (1− |a||b|)2.

(c)
∣∣∣ |a|−|b|1−|a||b|

∣∣∣ ≤ ∣∣∣ a−b
1−ba

∣∣∣ .
3. Neka je f holomorfna funkcija koja slika disk D = {z ∈ C : |z| < 1} u disk D = {z ∈

C : |z| < 1}, tako da je f(0) = 1+i
2
. Dokazati da je |f ′(0)| ≤ 1

2
. Koriste�i nejednakost iz

prethodnog zadatka (deo pod (c)), dokazati da je 2|z|−
√
2√

2|z|−2 ≤ |f(z)| ≤
2|z|+

√
2√

2|z|+2
za sve z ∈ D.

4. Data je funkcija u(x, y) = x shx cos y − y sin y chx + cosx ch y. Dokazati da je funkcija u
harmonijska na R2. Da li postoji cela funkcija f takva da je Re f(z) = u(x, y), gde je
z = x+ iy? Ako postoji, odrediti sve takve funkcije.

5. Odrediti broj rexeǌa jednaqine z5 + 3z4 = 2z2 + 1 u prstenu P = {z ∈ C : 2 < |z| < 5}.
Da li je neko od tih rexeǌa realno?
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