
ODABRANA POGLAVǈA ANALIZE
Junski rok, 12.06.2018.

1. Neka je ABCDEF konveksan xestougao kod koga je AB‖DE. Ako su K i L sredixta
du�i koje spajaju sredixta preostala dva para naspramnih stranica, dokazati da je
K = L akko AB ∼= DE. Koristiti kompleksne brojeve.

2. Neka je f holomorfna funkcija koja slika poluravan A1 = {z ∈ C : Re z > 0} u poluravan
A2 = {z ∈ C : Re z + Im z < 0} tako da je f(1) = −1. Dokazati da je |f ′(1)| ≤

√
2
2

i da je
|f(1 + 2i)| ≤ 3 + 2

√
2. Da li mo�e biti f(4) = −i?

3. Data je funkcija u(x, y) = xex cos y − yex sin y + (x − 1) sinx sh y − y cosx ch y. Dokazati da
je funkcija u harmonijska na R2. Da li postoji cela funkcija f takva da je Ref(z) =
u(x, y), gde je z = x+ iy? Ako postoji, odrediti sve takve funkcije.

4. Odrediti broj nula funkcije h(z) = z2018 + 2eiz + 5 u gorǌoj poluravni A = {z ∈ C :
Im z > 0}.

5. Izraqunati sumu

S(x) =

(
18

1

)
sinx+

(
18

2

)
sin 2x+

(
18

3

)
sin 3x+ · · ·+

(
18

17

)
sin 17x+

(
18

18

)
sin 18x,

a zatim na�i vrednost izraza(
18

1

)
−

(
18

3

)
+

(
18

5

)
−

(
18

7

)
+

(
18

9

)
−
(
18

11

)
+

(
18

13

)
−
(
18

15

)
+

(
18

17

)
.
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