
ODABRANA POGLAVǈA ANALIZE
Januarski rok, 25.01.2018.

1. Neka su ALKB i ACPQ kvadrati spoǉa konstruisani nad ivicama AB i AC trougla
ABC i neka je X sredixte stranice BC. Koriste�i kompleksne brojeve, dokazati da
je AX⊥LQ i LQ = 2AX.

2. Neka je f holomorfna funkcija koja slika poluravan A = {z ∈ C : Rez > Imz} u disk
D = {z ∈ C : |z| < 1} tako da je f(1) = i

2
. Dokazati da je |f ′(1)| ≤ 3

√
2

8
. Da li mo�e biti

f(2) = 4
5
i? A f(2) = 0?

3. Data je funkcija u(x, y) = (x3−3xy2)e−y cosx+(y3−3x2y)e−y sinx. Dokazati da je funkcija
u harmonijska na R2. Da li postoji cela funkcija f takva da je Ref(z) = u(x, y), gde je
z = x + iy? Ako postoji, odrediti sve takve funkcije.

4. Odrediti broj rexeǌa jednaqine z + 7e−z = 2018 u oblasti Π = {z ∈ C : Rez > 0}.

5. Za cosx 6= 0 izraqunati sumu

S =
cos 2x

cos2 x
+

cos 3x

cos3 x
+ · · ·+ cosnx

cosn x
.
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