
ODABRANA POGLAVǈA ANALIZE
Februarski rok, 11.02.2018.

1. Neka su H i O ortocentar i centar opisanog kruga trougla ∆ABC.

a) Ako su a, b i c kompleksni brojevi koji odgovaraju redom temenima A,B i C trougla
∆ABC (pod pretpostavkom da je trougao smexten u kompleksnu ravan tako da se
taqka O poklapa sa koordinatnim poqetkom), dokazati da je h = a + b + c, gde je h
kompleksan broj koji odgovara taqki H.

b) Ako je AH = AO, koriste�i deo pod a), na�i ugao ]BAC = α.

2. Neka je f holomorfna funkcija koja slika jediniqni disk D = {z ∈ C : |z| < 1} u
poluravan Π− = {z ∈ C : Imz < 0} tako da je f(− i

3
) = − i

3
. Dokazati da je |f ′(− i

3
)| ≤ 3

4
i

da je 1
6
≤ |f(0)| ≤ 2

3
.

3. Data je funkcija u(x, y) = x cosh y(cosx− 2y sinx) + sinh y(y sinx− cosx(x2 − y2)). Dokazati
da je funkcija u harmonijska na R2. Da li postoji cela funkcija f takva da je Ref(z) =
u(x, y), gde je z = x+ iy? Ako postoji, odrediti sve takve funkcije.

4. Koliko rexeǌa u prstenu Π = {z ∈ C : 1 < |z| < 3} ima jednaqina z2018+2018z2 = 2015z3+1?
Koliko data jednaqina ima realnih rexeǌa unutar diska D = {z ∈ C : |z| < 1}?

5. Ako je (1 + z)6 + z6 = 0, dokazati da je Rez = −1
2
. Ispitati da li za svaki prirodan

broj n va�i implikacija

(1 + z)n + zn = 0⇒ Rez = −1

2
.
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