Komnnexkcua anammusa A, M cmep
14.08.2025.

. Axo je ¢pyuruuja f xomomopoua ma obnactu ) u |f| xapmonujcka Ha (), mokasaru ma je ranxa f
KOHCTAHTHa (QyHKnuja Ha ().

. Hera je P={2€ C: 5 <Imz < §,-1 <Rez < 1} u nera je kpuBa (' HO3UTUBHO OPUjCHTUCAHA
rpanurna obnactu P.

a) Hahu caury C* kpuse C npu npecnukasamy f(z) = e °.

6) Uspauynaru unrerpad | %, 3a cee n € N. (Yoyrcrso: Kopucturu neo nox a) u maTerpadn
C
no kpusoj C*).

B) Oxpenutu pe3uayMm (yHKIU]je ﬁ y Taurku z = 0, 3a cBe n € N.

. Y 3aBUCHOCTHU Ol PEaJIHUX mapamMerapa a,b, n3padyHaTu BPEAHOCT UHTETPAJIa

T 22 — b sinax
ﬁ dx.
0o TPHbV oz

ca) Hekajea>1u D, ={2€C:|z| <a,z#0}. Aroje f(z) =2+ %

z )

onpemuru f(D,).
6) Ompemuru Gap jemuo 1 — 1 x0mOMOP(HO IpeCInKaBame KOjuM ce 0bsact
{zeC:0<Rez<1,Imz > 0} upecaurasa Ha {w € C: |w — 2| < 1}.

. Hexka je f xomomopoua ¢pymrnuja wa D = {z € C: |z| < 1}. Axo je |f(2})] > |f(2)|, 3a cBe z € D,
MOKa3aTu na je f KOHCTaHTHA (GyHKUUja.

Komvmniekcua ananu3za A, M cmep
27.08.2025.

. Horazaru ma je koMIIeKCHa (QyHKIMja 3axaTa y IOJapHUM koopauHatama (r,0) ca

f(2) =rcos@lnr —rfsinf +i(rsin@lnr +rf cosh), z = re?

anasuTruka Ha gomeny ) = {z =re? € C:r > 0,0 € (—7,m)} u omperUTU HEH U3BOA y CBAKO]
TadKU JOMeHa (2.

sin Tz

. Hare cy ¢ynrmmje f(z) = z2(21—z) u g(z) = 22(2—2)"

a) OmpenuTu CBe M30J0BAHE CUHTYJAPUTETE U HXOBE TUNOBE 3a (yHKIUje f U g.

6) ®yurnujy [ passutu y Jlopanos pen Ha npcreruma P ={z € C:0< |z| <2} u P, ={z € C:
|z] > 2}.

B) Oxpemuru unanose b?l + ap + a;z JloparoBor pena 3a GpyHKIUjy ¢ Ha IpcTeHY F).

. Y zaBucuoctu ox napamerapa k € N u a € R, |a| # 1 ogpeautu BpemgHOCT MHTErpaJa

/ cos (k — 3)t &t

= (1 —2acost+a?)3

. a) Ompemurty onmmTy 06IMK OMIMHEADHOT MpecanKaBama Koje kpyskuaune {z € C:|z| =1} u
{zeC:|z- i| = 411} IpECINKAaBa Ha KOHIEHTpUuYHe KpyskHuie. OapemuTy omHOC MOJyIped-
HUKa TUX KOHIEHTPUYHUX KPY:KHUIA.

6) Ompenuru onmru 06UK OUIMHEAPHOT IpecauKaBama Koje kpyskuuiy {z € C: |z| = 1} u npasy
{z € C: Rez = 2} npecnuraBa Ha KOHIEHTpUUHE Kpy:kHUIe. OapeauTr 0qHOC MOIYyIPEUYHUKA
TUX KOHIEHTPUUYHUX KPY:KHUIA.

. Iare cy nene ¢ysrnuje f n g TakBe na je [+ g orpannuena ¢yurnuja y C. Horkazatu na cy f u
g KOHCTaHTHE (DyHKIU]e.



Komnnexkcua anammusa A, M cmep
16.09.2025.

. Heka je f = u+iv nena ¢pynrmuja, npu yemy Bazxu u(r,y) = y°> —3z%y+1u f(0) = 1+i. Onpenurn

max [ f(2)]

|z]<1

1
. Oppenutu Jlopanos passoj ¢pyuruuje f(z) = @ Ha NpCcTeHy ca neHTpoM 0 U m3pauyyHaATU UHTE-

rpad f7 e*f(z)dz, rme je v MO3UTUBHO OpUjeHTUCAHA TpaHuna jeaunuunor mucka {z € C: |z| < 1}.

_ld=|

. Ozmpenutu f| o1 ot 32 ¢ > 1
I f (22 41)2i+42 6 0O — cC - 1.1 0
. a) HpecmuraBamem f(2) = 55~ mpecamkaTtu obmact Q = {z |zl < 1,Imz > 0}.

6) Onpenuru 6ap jemuo 1 — 1 xosmomopduo npecaukasame kojum ce {z € C: |z —2| > 2/ |z + 2| >
2,Im z > 0} npecaukasa va {w € C: |w| < 1,Imw < 0}.

. Hera je n € N. Ilokazatu na ¢ysrmuja f(z) = —ann(;l_j)
j=1

A={z€C:|z| >n+1}.

HeMa IPUMUTUBHY (YHKIHU]Yy y OoOjacTm;

Komniekcua amanu3a A, M cmep
29.09.2025.

. Hera je u peanna xapmonujcka ¢pyuknuja ana odmnactu ) C C.

a) Ila 1u je ¢pynrnuja u®> Takobe xapmonujcka?
6) Kaksa Tpeba nma 6ynme ¢pynrmmja f na 6u gyskmumja f owu 6uira xapMoHUjCKa?

B) Kaksa Tpeba ma Oyme ¢pymruuja f ma 6u ¢pysrmuja uo f 6unsa xapMoHUjCKA?

2B 1
Z+lezdz, Yy 3aBUCHOCTU OJl pEaJIHOT mapameTrpa 1 # 1.

. Uspauynaru J(r) = [
|z|=r

. Hexra je ¢(z) bununeapuo npeciaukasame koje mpase [ = {z € C:Imz =2} up={2€ C:Imz = 3}
npeciukaba Ha ¢ = {w € C:Imw = -2} u K ={w € C: |w+ Z| =2}, tum penowm, npu uemy Baxm
¢(i) =i. Oppemutu ¢(V), roe je V={z€ C:|z| <1,Imz > 0}.

dx, 3a a > 0.

. WzpauynaTu maETErpas f W
0

. Hera je f: D — C xomomopdua ¢yHKIUja, IPU UeMy BaKU fo% |f/(re®)|dt < M 3a cBe 0 <71 <1,
1

rne je M > 0. Hokasatu na tana saxu [ |f(z)|de < |f(0)] + &£
0

Komnnexkcua anamusa A, M cmep
24.10.2025.

. Heka je f = u+ iv xomomoppua ua B(0,r), r >0 u f(z) = f(Z).

a) Ilorasatn ma je u(z,y) = 5(f(z +iy) + flx—iy)).
6) Axo je u : B(0,7)? — C raxBa na je U(z1,20) = 2(f(z1 + i20) + f(z — iz)), noxasatu ma je
f( )_2u(2721> f(O)

B) Ilokaszatu na je @ = u Ha (—r,7)%. Ila gu je f xomomopdua? Ila jau je % xogoMopdHa MO
cBakoj rkoopauaatu! IllTa MoskeMoO 3ak/byunTH HA OCHOBY TeOpeMe jeqUHOCTH !

r) Axo je u(z,y) = (z* — 32%y)e Y cosx + (y* — 3xy)e Ysinx, ompemutu f, kopucrehu mperxomuo
MOKa3aHO.

. Heka je r > 0 u a € C, npu uemy Bawu |a| # r. Uspauynaru I(a,r) = [ —-dz.



. Heka je w = ¢(z) 6bununeapuo npeciukasame koje npaBy | = {z € C : Rez = 2} npecaurasa na
kpyxuuny k = {w € C: |w — %! =1}, ampaBy p = {z € C: Rez = 1} mpecaurasa Ha camy cebe,
npu uemy je ¢(3) =4. Onpemuru ¢(V), rae je V={2€C: |2 <1,0 <argz < }.

acosztbsinz+c ~ /cZ—a2—b2’

2m
. Ilorazaru popmyny [ dx 2TsenC_ pre cy a,b,c €ER,c# 0 m a®+ b < 2.
0

. Heka je f xomomopdua ma obmactu Dy = {z € C: |z| > 1} u mera je lim f(z) = 0. Hokasaru na
Z—r 00

jesacse z € Dy ={z¢€ C:|z| > 2} ucnymeno

1 (w)

21 w—z
|w|=2

dw = —f(2).



