
Analiza 1 - drugi kolokvijum 2. jun 2018.

1. Data je funkcija f(x) = 2x+
e

ln |x| − 3
.

a) Ispitati tok i skicirati grafik funkcije f .
b) U zavisnosti od realnog parametra a, na�i broj rexeǌa jednaqine f(x) = a.

2. a) Ispitati konvergenciju integrala
∫ +∞

1

dx

x(
√

(log x) + log2 x)
.

b) Izraqunati
∫ 1

0

x4√
1− x2

dx.

3. Neka je f : [0,+∞)→ R diferencijabilna funkcija takva da je |f(x)| ≤ e−
√
x i f ′(x) = −3f(x) + 6f(2x),

za x > 0 i neka je In =

+∞∫
0

xnf(x) dx.

a) Na�i In u zavisnosti od I0.

b) Ako je an =
3nIn
n!

, dokazati da niz (an)
+∞
n=1 konvergira i da va�i: lim

n→+∞
an = 0⇔ I0 = 0.

v) U zavisnosti od realnog parametra α, ispitati konvergenciju reda
+∞∑
n=0

an
nα
.

g) Da li za one α za koje konvergira red iz dela pod v), konvergira i slede�i red:

+∞∑
n=0

(−1)n an
nα

(
1 +

1

n

)n
?

4. Neka je f : [1, 3]→ (−1, 1) neprekidna funkcija, takva da je

3∫
1

f(x) dx = 0.

a) Ako je F (x) =

x∫
1

f(t) dt, dokazati da za svako x ∈ [1, 3] va�i F (x) ≤ min{x− 1, 3− x}.

b) Dokazati da je

3∫
1

f(x)

x
dx ≤ ln

4

3
.


