
Analiza 1B 23. septembar 2018.

1. Data je funkcija f(x) = ln
√
1+x2−1
x .

a) Ispitati konvergenciju integrala
1∫
0

f(x)dx i
+∞∫
1

f(x)dx.

b) Ispitati apsolutnu i uslovnu konvergenciju reda
∞∑
n=1

(−1)nf(n).

2. U zavisnosti od realnih parametara α i β ispitati konvergenciju slede�eg integrala

1∫
0

| log(x)|α

(sinπx)β
dx.

3. Neka je In =

π
2∫
0

sin2 nx
sin2 x

dx i Jn =

π
2∫
0

sin (2n+1)x
sin x dx, n ∈ N ∪ {0}.

a) Dokazati da je In − In−1 = Jn−1, n ≥ 1.
b) Dokazati da je Jn = c, za neko c ∈ R.
v) Na�i In.

g) U zavisnosti od realnog parametra α > 0, ispitati konvergenciju reda
∞∑
n=1

sin(π
√
n2+1)

Iαn
.

4. a) Dokazati da za svako n ∈ N, n > 1 i α > 0 va�i

1

n1+α
<

1

α

(
1

(n− 1)α
− 1

nα

)
.

b) Dokazati da za svako p > 1 va�i:
∞∑
n=1

1

np
≤ p

p− 1
.
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