
Analiza 1 3. septembar 2017.

1. Data je funkcija f(x) = |x+ 2|e−
1
|x| .

a) Odrediti konstante a, b i c tako da je f(x) = ax+ b+ c
x + o( 1x ), kad x→ +∞ i kad x→ −∞.

b) Ispitati tok i skicirati grafik funkcije f .
c) Ispitati diferencijabilnost funkcije f .
d) Odrediti jednaqinu tangente na grafik u taqki (1, f(1)).

2. U zavisnosti od realnog parametra α ispitati konvergenciju slede�eg integrala

∞∫
4

logα+1(x− 3)√
ex−4 − 1

dx.

Izraqunati vrednost tog integrala za α = −1.

3. Ako je

In =

π∫
−π

sinnx

(1 + 2x) sinx
dx,

u zavisnosti od parametra α ispitati kovergenciju reda

∞∑
n=0

Inn
α(

4
√
n4 − 5n2 − 3

√
n3 − 3n).

4. a) Dokazati da za svako x ∈ [0, 1) va�i

0 ≤ 1

2
log

1 + x

1− x
− x ≤ x3

3(1− x2)
,

a zatim da za svako n ∈ N va�i

0 ≤ (n+
1

2
) log

n+ 1

n
− 1 ≤ 1

12
(
1

n
− 1

n+ 1
).

b) Neka su data dva niza an = nn+1
2 e−n

n! i bn = ane
1

12n . Koriste�i deo pod a), dokazati da je niz sa
opxtim qlanom an neopadaju�i, a niz sa opxtim qlanom bn nerastu�i. Xta mo�emo re�i o graniqnim
vrednostima ovih nizova?
c) Izvesti Stirlingovu formulu, tj. dokazati da za svako n ∈ N postoji θn ∈ (0, 1) tako da je

n! = c−1nn+
1
2 e−ne

θn
12n ,

gde je c jedinstven realan broj tako da je an ≤ c ≤ bn za svako n ∈ N.


