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1. Data je funkcija:

f(x) = log
√
1 + e−x − ex

1 + ex
+
x

2
.

(a) Ispitati tok i skicirati grafik funkcije f .

(b) Odrediti sliku domena funkcije f .

2. Dato je preslikavaǌe:

g : R→ R, g(x) =

{
arctanx , |x| ≥ 1

π
4 sgnx+ (1−x)α

2 , |x| < 1
.

U zavisnosti od realnog parametra α:

(a) odrediti najve�i podskup od R na kome je data funkcija neprekidna;

(b) odrediti najve�i podskup od R na kome je data funkcija diferencijabilna;

(v) ispitati ravnomernu neprekidnost funkcije g na R.

3. Dat je niz integrala

In =

π
2∫

0

sin 2x sinn−2 x

1 + sinx
dx, n ∈ N.

(a) Odrediti rekurentnu vezu izme�u In i In−1.

(b) Dokazati da postoji i odrediti lim
n→∞

In.

(v) Ispitati konvergenciju reda
+∞∑
n=1

In
log n cosnπ

n
.

4. Dato je neprekidno diferencijabilno preslikavaǌe h : [a, b] → R koje je strogo monotono.
Neka je segment [a, b] takav da h ima nulu na [a, b] i va�i da je b− a > 1.

(a) Dokazati da postoji x ∈ [a, b] takvo da je 2|h(x)| > inf
a≤t≤b

|h′(t)|.

(b) Dokazati da postoje c, d ∈ [a, b] takvi da je

e

d∫
c

|h(x)|dx > inf
a≤t≤b

|h′(t)|(d− c).

(v) Da li prethodna tvr�eǌa va�e ako h nije strogo monotono?


