
Analiza 1 2. jul 2017.

1. Data je funkcija f(x) =
{

arctg x
|x−1| , x 6= 1

π
2 , x = 1

.

a) Ispitati diferencijabilnost funkcije f .
b) Ispitati tok i skicirati grafik funkcije f .
v) U zavisnosti od parametra a ∈ R, odrediti broj rexeǌa jednaqine |f(x)| = a.

2. Neka je In =

2π∫
0

dx

(1 + n2 sin2 x)2
, n ∈ N.

a) Izraqunati In, n ∈ N.
b) Izraqunati

lim
n→+∞

1

ln2 n

n∑
k=1

Ik ln k.

3. Neka je f : R→ R diferencijabilna funkcija takva da je |f ′(x)| ≤ 1

1 + x2
za svako x ∈ R.

a) Dokazati da va�i |f(y)− f(x)| ≤ arctg y − arctg x za sve x, y ∈ R za koje je x ≤ y.
b) Dokazati da postoji lim

x→+∞
f(x).

v) Ispitati konvergenciju integrala

+∞∫
1

√
x(f(x+ 1)− f(x))dx.

4. U zavisnosti od parametra α ∈ R, odrediti skup svih x ∈ R za koje konvergira red

+∞∑
n=1

nαn
(
1 +

1

n

)n2 lnn

xn.


