
Analiza 1B 2. jul 2017.

1. Neka je In =

2π∫
0

dx

(1 + n2 sin2 x)2
, n ∈ N.

a) Izraqunati In, n ∈ N.
b) Ispitati konvergenciju reda

+∞∑
n=1

In sin

(
n2π + 1

4n

)
.

2. U zavisnosti od realnog parametra α ispitati konvergenciju integrala∫ +∞

0

sin( x
x2+1 )

(x2 − sin(x2))α
dx.

3. U zavisnosti od parametra α ∈ R, odrediti skup svih x ∈ R za koje konvergira red

+∞∑
n=1

nαn
(
1 +

1

n

)n2 lnn

xn.

4. Neka je f ∈ C1[a, b] tako da je f(a) = f(b) = 0 i
∫ b
a
(f(x))2dx = 2.

a) Dokazati da je
∫ b
a
xf(x)f ′(x)dx+ 1 = 0.

b) Pretpostavimo dodatno da je a < 0 < b i da funkcija f opada na (a, 0) i raste na (0, b). Dokazati
da tada

(∃c, d ∈ [a, b]) f(c)f(d) =
1

b− a
.


