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� re²eni zada
i �

1. Dokazati: B(A,B,C) ∧ B(D,A,C) =⇒ B(B,A,D).

re²enje:

B(A,B,C) =⇒ A,B,C - tri razne kolinearne ta£ke

B(D,A,C) =⇒ D,A,C - tri razne kolinearne ta£ke

}

=⇒ A,B,C,D - razne kolinearne ta£ke
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Neka je P proizvoljna ta£ka van prave kojoj pripadaju ta£ke A,B,C,D, a Q ta£ka takva da je B(D,P,Q).
Budu¢i da je B(D,A,C) i B(D,P,Q), iz Pa²ove aksiome primenjene na ta£ke C,D, P i pravu QA, sledi

da prava QA se£e CP u ta£ki R takvoj da je B(C,R, P ). Na isti na£in, iz Pa²ove aksiome primenjene

na ta£ke C,B, P i pravu QA, sledi da prava QA se£e BP u ta£ki S takvoj da je B(P, S,B). Najzad, iz

Pa²ove aksiome primenjene na ta£keD,P,B i pravu QA, dobijamo da vaºi B(D,A,B), odnosno (aksioma

II2) B(B,A,D).

2. Neka su A1, B1 i C1 sredi²ta strani
a BC,CA i AB trougla △ABC. Bisektrisa unutra²njeg ugla kod

temena C se£e prave C1A1 i C1B1 redom u ta£kama B2 i A2. Dokazati da su prave AA2 i BB2 upravne

na bisektrisi unutra²njeg ugla kod temena C i da vaºi C1A2
∼= C1B2.

re²enje:

Ako je AC = CB, bisektrisa unutra²njeg ugla kod temena C trougla △ABC sadrºi sredi²e strani
e AB,

pa su ta£ke B2, C1 i A2 identi£ne i tvr�enje zadatka trivijalno vaºi.
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Pretpostavimo da je BC < AC (sli£no se dokazuje za AC < BC). Ozna£imo sa γ ugao ∡BCA. Kako

su ∡BCA i ∡C1B1A uglovi sa paralelnim kra
ima (B1C1 je srednja linija △ABC, pa je B1C1 ‖ BC), to

je ∡C1B1A = γ, pa je ∡C1B1C = π − γ. Poluprava CA2 je bisektrisa ugla ∡BCA, pa je ∡A2CB1 = γ

2
.

Odatle sledi: ∡B1A2C = π−∡A2B1C−∡A2CB1 = π−(π−γ)− γ
2
= γ

2
. Dakle, △A2B1C je jednakokraki,

pa vaºi CB1
∼= A2B1. Ta£ka A2 je pripada krugu nad pre£nikom AC, odakle sledi da je ∡CA2A prav,

tj. AA2⊥CA2.

Analogno se pokazuje da je BB2⊥CB2.

Kako je na osnovu postavke zadatka BC < AC, vaºi B(A1, B2, C1) i B(C,B2, A2), pa je ∡A1B2C = γ

2
,

pa je △B2A2C1 jednakokrak, tj. C1B2
∼= C1A2, ²to je trebalo i dokazati.

3. Transla
ija T−−→
MN

i osna re�eksija Sp euklidske ravni E2
su dve komutativne transforma
ije ako i samo

ako je prava MN paralelna s pravom p, naime bi£e Sp ◦ T−−→MN
= T−−→

MN
◦ Sp ⇐⇒ MN ‖ p.

re²enje:

(=⇒) Sp ◦ T−−→MN
= T−−→

MN
◦ Sp ⇐⇒ Sp = T−−→

MN
◦ Sp ◦ T

−1
−−→
MN

teorema o transmuta
iji =⇒ T−−→
MN

◦ Sp ◦ T
−1
−−→
MN

= Sp′ , p′ = T−−→
MN

(p)

=⇒ Sp′ = Sp =⇒ p′ ≡ p =⇒ p = T−−→
MN

(p) =⇒ MN ‖ p

(⇐=) MN ‖ p =⇒ p = T−−→
MN

(p)

teorema o transmuta
iji =⇒ Sp = T−−→
MN

◦ Sp ◦ T
−1
−−→
MN

⇐⇒ Sp ◦ T−−→MN
= T−−→

MN
◦ Sp


