EUKLIDSKA GEOMETRIJA - I kolokvijum, decembar 2009. godine

— reSent zadaci —

1. Dokazati: B(A,B,C) A B(D,A,C) = B(B, A, D).

reSenje:
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Neka je P proizvoljna tatka van prave kojoj pripadaju tacke A, B, C, D, a @ tatka takva da je B(D, P, Q).
Buduéi da je B(D, A,C) i B(D, P,Q), iz Pasove aksiome primenjene na tacke C, D, P i pravu QA, sledi
da prava QA sefe C'P u tacki R takvoj da je B(C, R, P). Na isti nacin, iz PaSove aksiome primenjene
na tacke C, B, P i pravu QA, sledi da prava QA sefe BP u tacki S takvoj da je B(P, S, B). Najzad, iz
Pagove aksiome primenjene na tacke D, P, B i pravu QA, dobijamo da vazi B(D, A, B), odnosno (aksioma
I12) B(B, A, D).

2. Neka su Ay, By i (4 sredista stranica BC,CA i AB trougla AABC. Bisektrisa unutrasnjeg ugla kod
temena C' sece prave C1 Ay i C1B; redom u tackama By i As. Dokazati da su prave AAs; i BBy upravne
na bisektrisi unutrasnjeg ugla kod temena C'i da vazi C1 Ay = C1 Bs.

reSenje:

Ako je AC = CB, bisektrisa unutrasnjeg ugla kod temena C' trougla AABC sadrzi sredige stranice AB,
pa su tacke By, C7 i As identi¢ne i tvrdenje zadatka trivijalno vazi.



Pretpostavimo da je BC' < AC (sli¢no se dokazuje za AC < BC). Oznacimo sa v ugao £ BCA. Kako
su £ BCA i £C1B; A uglovi sa paralelnim kracima (B;C} je srednja linija AABC, pa je B1C1 || BC), to
je £LC1B1A =, paje £C1B1C = m — ~. Poluprava C' A, je bisektrisa ugla A BC'A, pa je LAsCB; = %
Odatle sledi: £B1A>C = 1—4£ A3 B\C—£AyCBy = m—(m—7v)—3 = 3. Dakle, AA>B;C je jednakokraki,
pa vazi CBy = A3B;. Tacka As je pripada krugu nad preénikom AC, odakle sledi da je LC A3 A prav,
tj. AAs LCAs.

Analogno se pokazuje da je BBy 1L CBs.

Kako je na osnovu postavke zadatka BC < AC, vazi B(Ay, B2, C1) i B(C, B2, A2), pa je LA1B2C = 3
pa je AByAsCy jednakokrak, tj. C1 B = C1 A, §to je trebalo i dokazati.

)

. Translacija T3 1 osna refleksija S), euklidske ravni E? su dve komutativne transformacije ako i samo
ako je prava M N paralelna s pravom p, naime bice Sy o Ty = Ty 0 Sp <= MN || p.

reSenje:
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