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Definicija 1. Niz (an) je funkcija
definisana na skupu prirodnih brojeva (N).

a =

(
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a1 a2 a3 a4 . . .

)
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NadaƩe brojne nizove, tj. a : N → R.

Koristi se i oznaka {an}.
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Definicija 2. Niz (an) je:

1◦ rastu�i ր ako vaжi a1 < a2 < a3 < . . ., tj.
(∀n ∈ N) an < an+1.

Za niz sa pozitivnim qlanovima
an
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< 1.

2◦ opadaju�i ց ako vaжi a1 > a2 > a3 > . . .,

tj. (∀n ∈ N) an > an+1 (isl.
an

an+1
> 1).

3◦ neopadaju�i ր ako vaжi a1 6 a2 6 a3 6 . . .,

tj. (∀n ∈ N) an 6 an+1 (isl.
an

an+1
6 1).

4◦ nerastu�i ց ako vaжi a1 > a2 > a3 > . . ., tj.

(∀n ∈ N) an > an+1 (isl.
an

an+1
> 1).

Niz je monoton ako je 1◦, 2◦, 3◦ ili 4◦.



Definicija 3. Niz je ograniqen akko postoje
brojevi m i M tako da je

m 6 an 6 M

za sve n ∈ N.
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Definicija 4. Konaqan broj a je graniqna

vrednost niza (an) ukoliko vaжi

(∀ε > 0)(∃n0 ∈ N)(∀n > n0) |an − a| < ε.

Tada kaжemo da ”niz (an) teжi ka broju a” i
”niz (an) konvergira”.

To zapisujemo sa an → a (n → ∞) ili qex�e
sa lim

n→∞

an = a.

Za niz koji ne konvergira kaжemo da
divergira.



Definicija 5. Za niz (an) kaжemo da teжi
ka beskonaqnosti ako je:



Definicija 5. Za niz (an) kaжemo da teжi
ka beskonaqnosti ako je:

• (∀ε > 0)(∃n0 ∈ N)(∀n > n0) an > ε i to
zapisujemo sa lim

n→∞

an = +∞;



Definicija 5. Za niz (an) kaжemo da teжi
ka beskonaqnosti ako je:

• (∀ε > 0)(∃n0 ∈ N)(∀n > n0) an > ε i to
zapisujemo sa lim

n→∞

an = +∞;

• (∀ε > 0)(∃n0 ∈ N)(∀n > n0) an < −ε i to
zapisujemo sa lim

n→∞

an = −∞.
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Teorema 1. Monoton i ograniqen niz je
konvergentan.

Obrnuto ne mora da vaжi.

Svaki konvergentan niz jeste ograniqen, ali
ne mora biti monoton.

Npr. niz an = (−1)n

n
nije monoton, ali je

konvergentan.
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Primer1. Niz parnih prirodnih brojeva
je dat sa: 2,4,6,8,10,12,14...

Ispitati konvergenciju ovog niza.

RexeƬe. an = 2n.

Ovaj niz je rastu�i: an = 2n < 2n + 2 = an+1

i nije ograniqen.

lim
n→∞

an = +∞, pa ovaj niz divergira.



Primer2. Niz zadat sa an = (−1)n je:
−1, 1,−1, 1,−1...

Ispitati konvergenciju ovog niza.



Primer2. Niz zadat sa an = (−1)n je:
−1, 1,−1, 1,−1...

Ispitati konvergenciju ovog niza.

RexeƬe. Ovaj niz nije monoton

(nije ni rastu�i, ni opadaju�i, ni neras-
tu�i, ni neopadaju�i), ali je ograniqen:
−1 6 an 6 1.



Primer2. Niz zadat sa an = (−1)n je:
−1, 1,−1, 1,−1...

Ispitati konvergenciju ovog niza.

RexeƬe. Ovaj niz nije monoton

(nije ni rastu�i, ni opadaju�i, ni neras-
tu�i, ni neopadaju�i), ali je ograniqen:
−1 6 an 6 1.

Ovaj niz ne teжi nekom broju

(nego je naizmeniqno −1 i 1), tj. on nema
graniqnu vrednost: ovaj niz divergira.
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Primer3. Niz reciproqnih vrednosti je

dat sa an =
1

n
: 1,

1

2
,
1

3
,
1

4
,
1

5
...

Ispitati konvergenciju ovog niza.

RexeƬe. Ovaj niz je opadaju�i:

n < n + 1 ⇒ 1

n
>

1

n + 1
, tj. an > an+1.

Ovaj niz je i ograniqen, 0 6 an 6 1

(n > 0 ⇒ 1

n
> 0, a n > 1 ⇒ 1

n
6

1

1
= 1).

Stoga ovaj niz konvergira.

lim
n→∞

an = 0.



Teorema 2.

(Lema o 2 policajca ili Teorema o 3
niza).

Neka su data 3 niza (xn), (yn) i (zn) i neka
za Ƭih vaжi xn 6 yn 6 zn.

Ako vaжi lim
n→∞

xn = lim
n→∞

zn = A onda je i

lim
n→∞

yn = A.



Teorema 3. (Opxti Koxijev (Cauchy)
kriterijum konvergencije niza).

Niz (an) konvergira ako i samo ako

(∀ε > 0)(∃n0 ∈ N)(∀n > n0)(∀k ∈ N)

|an+k − an| < ε.



Zadaci

1.

Koriste�i definiciju graniqne vrednost niza,
dokazati da je

lim
n→∞

n + 2

2n + 1
=

1

2
.



RexeƬe 1. Oznaqimo sa an = n+2
2n+1 .

Treba na�i n0(ε) u definiciji:

(∀ε > 0)(∃n0 ∈ N)(∀n > n0) |an − a| < ε.

an − a = n+2
2n+1 − 1

2 = (2n+4)−(2n+1)
4n+2 = 3

4n+2 .

|an − a| < ε ⇒ 3
4n+2 < ε ⇒ 3

ε
< 4n + 2 ⇒

3
ε
− 2 < 4n ⇒ 3

4ε
− 1

2 < n.

Kako je n > n0 ⇒ n0 =
⌈

3
4ε

− 1
2

⌉
.

⌈x⌉ oznaqava najmaƬi ceo broj koji je >x.



Time smo pokazali da za svaki pozitivan
broj ε postoji prirodan broj n0 =

⌈
3
4ε

− 1
2

⌉

(koji zavisi od ε) takav da za svako n > n0

vaжi |an − 1
2 | < ε, pa smo po definiciji

pokazali da je lim
n→∞

an = 1
2 .
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lim
n→∞

n + 2

2n + 1
= lim

n→∞

n/ · (1 + 2
n
)

n/ · (2 + 1
n
)

= lim
n→∞

1 + 2
n

2 + 1
n

=
1 + 0

2 + 0
=

1

2
.

C

∞ → 0
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= lim
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n + 2

2n + 1
·

1
n

1
n

= lim
n→∞

n

n
+ 2

n

2n

n
+ 1

n

=

lim
n→∞

1 + 2
n

2 + 1
n

=
1

2
.
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2.

Izraqunati graniqnu vrednost niza (an) datog

sa an =

(
2n + 1

3n − 5

)3

.

RexeƬe. lim
n→∞

(
2n + 1

3n − 5

)3

= lim
n→∞

(
n/ (2 + 1

n
)

n/ (3 − 5
n
)

)3

= lim
n→∞

(
2 + 1

n

3 − 5
n

)3

=

(
2

3

)3

=
8

27
.



3.

Izraqunati graniqnu vrednost niza (an) datog

sa an =
(−2)n + 3n

(−2)n+1 + 3n+1
.



RexeƬe. U ovom zadatku �emo koristiti
slede�i limes:

lim
n→∞

qn =







0 −1 < q < 1

1 q = 1

+∞ q > 1

ne postoji q 6 −1



RexeƬe. U ovom zadatku �emo koristiti
slede�i limes:

lim
n→∞

qn =







0 −1 < q < 1

1 q = 1

+∞ q > 1

ne postoji q 6 −1

lim
n→∞

(−2)n + 3n

(−2)n+1 + 3n+1
·

1
3 · 1

3n

1
3n+1

=



RexeƬe. U ovom zadatku �emo koristiti
slede�i limes:

lim
n→∞

qn =







0 −1 < q < 1

1 q = 1

+∞ q > 1

ne postoji q 6 −1

lim
n→∞

(−2)n + 3n

(−2)n+1 + 3n+1
·

1
3 · 1

3n

1
3n+1

=

lim
n→∞

1
3

(
−2
3

)n
+ 1

3 · 1n

(
−2
3

)n+1
+ 1n+1



RexeƬe. U ovom zadatku �emo koristiti
slede�i limes:

lim
n→∞

qn =







0 −1 < q < 1

1 q = 1

+∞ q > 1

ne postoji q 6 −1

lim
n→∞
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1
3 · 1

3n

1
3n+1
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lim
n→∞

1
3

(
−2
3

)n
+ 1

3 · 1n

(
−2
3

)n+1
+ 1n+1

=
1
3 · 0 + 1

3 · 1
0 + 1

=
1

3
.
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√

1 + 1
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n→∞

1
√

1 + 1
n
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=

1√
1 + 1

=
1

2
.
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1

1 · 2 +
1

2 · 3 +
1

3 · 4 + . . . +
1
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RexeƬe.

L = lim
n→∞

2 − 1

1 · 2 +
3 − 2

2 · 3 +
4 − 3

3 · 4 +. . .+
(n + 1) − n

n · (n + 1)
=

lim
n→∞

1− 1

2/+
1

2/− 1

3/+
1

3/− 1

4/+ . . .+
1

n/− 1

n + 1
=

lim
n→∞

1 − 1

n + 1
= 1.
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Izraqunati graniqnu vrednost niza (an) datog

sa an =
1 + 2 + . . . + n

n2
.

RexeƬe. Suma aritmetiqke progresije

1 + 2 + . . . + n =
n · (n + 1)

2
.

L = lim
n→∞

n·(n+1)
2

n2
= lim

n→∞

n + 1

2n
= lim

n→∞

n/ (1 + 1
n
)

2n/
=

lim
n→∞

1 + 1
n

2
=

1

2
.



7.

Koriste�i teoremu o konvergenciji
monotonog i ograniqenog niza dokazati

konvergenciju niza (an) ako je an =
n2 + 1

3n
.
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7.

Koriste�i teoremu o konvergenciji
monotonog i ograniqenog niza dokazati

konvergenciju niza (an) ako je an =
n2 + 1

3n
.

RexeƬe. a1 = 2
3 , a2 = 5

9 , a3 = 10
27 , a4 = 17

81 ,...

Na osnovu prethodnog ,,vidimo“ da je niz
opadaju�i, ali to nije matematiqki dokaz!!!



Monotonost (mm pakovaƬe):

an+1 =
(n + 1)2 + 1

3n+1
=

n2 + 2n + 2

3 · 3n
za n > 2

6
1
3
(n2+n

2+n
2)

3n
= n

2

3n
< n

2+1
3n

= an.

Niz je opadaju�i.



Monotonost (kvadratna nejednaqina):

an+1 =
n2 + 2n + 2

3 · 3n
<

n2 + 1

3n
= an

m

n2 + 2n + 2 < 3n2 + 3

m

0 < 2n2 − 2n + 1

Za ovu kvadratnu je D = −4 < 0 i a = 2 > 0
pa je uvek pozitivna!

Niz je opadaju�i.



Ograniqenost:

opadaju�i ⇒ 2
3 = a1 > a2 > . . . > an.

n2 > 0 ⇒ n2 + 1 > 0 i 3n > 0 ⇒ an = n
2+1
3n

> 0.

0 6 an 6
2
3 , te je niz ograniqen.



Ograniqenost:

opadaju�i ⇒ 2
3 = a1 > a2 > . . . > an.

n2 > 0 ⇒ n2 + 1 > 0 i 3n > 0 ⇒ an = n
2+1
3n

> 0.

0 6 an 6
2
3 , te je niz ograniqen.

Monoton i ograniqen niz je konvergentan.



8.

Ispitati konvergenciju niza (an) ako je

an =
1

n + 1
+

1

n + 2
+ . . . +

1

3n
.



8. 5.6. d).

Ispitati konvergenciju niza (an) ako je

an =
1

n + 1
+

1

n + 2
+ . . . +

1

3n
.

RexeƬe. Monotonost:

an+1 − an =

(
1

n + 2
+

1

n + 3
+ . . . +

1

3n + 3

)

−
(

1

n + 1
+

1

n + 2
+ . . . +

1

3n

)



8. 5.6. d).

Ispitati konvergenciju niza (an) ako je

an =
1

n + 1
+

1

n + 2
+ . . . +

1

3n
.

RexeƬe. Monotonost:

an+1 − an =

(
1

n + 2/ +
1

n + 3/ + . . . +
1

3n + 3

)

−
(

1

n + 1
+

1

n + 2/ + . . . +
1

3n/
)

an+1 − an =
1

3n + 1
+

1

3n + 2
+

1

3n + 3
− 1

n + 1



RexeƬe. Monotonost:

an+1 − an =

(
1

n + 2/ +
1

n + 3/ + . . . +
1

3n + 3

)

−
(

1

n + 1
+

1

n + 2/ + . . . +
1

3n/
)

an+1 − an =
1

3n + 1
+

1

3n + 2
+

1

3n + 3
− 1

n + 1
>

1
3n+3 + 1

3n+3 + 1
3n+3 − 1

n+1 = 3
3n+3 − 1

n+1 = 0.

Moglo: an+1 − an = 9n+5
(3n+1)(3n+2)(3n+3) > 0.

Niz je rastu�i.



Ograniqenost:

svi sabirci pozitivni ⇒ an > 0.



Ograniqenost:

svi sabirci pozitivni ⇒ an > 0.

iz 1
n+k

< 1
n
:

an = 1
n+1 + 1

n+2 + . . . + 1
3n

< 1
n

+ 1
n

+ . . . + 1
n

︸ ︷︷ ︸

2n

=

2n · 1
n

= 2.



Ograniqenost:

svi sabirci pozitivni ⇒ an > 0.

iz 1
n+k

< 1
n
:

an = 1
n+1 + 1

n+2 + . . . + 1
3n

< 1
n

+ 1
n

+ . . . + 1
n

︸ ︷︷ ︸

2n

=

2n · 1
n

= 2.

Niz ograniqen: 0 < an < 2.



Ograniqenost:

svi sabirci pozitivni ⇒ an > 0.

iz 1
n+k

< 1
n
:

an = 1
n+1 + 1

n+2 + . . . + 1
3n

< 1
n

+ 1
n

+ . . . + 1
n

︸ ︷︷ ︸

2n

=

2n · 1
n

= 2.

Niz ograniqen: 0 < an < 2.

Monoton i ograniqen niz ⇒ konvergentan.



9.

Koriste�i teoremu o konvergenciji monotonog
i ograniqenog niza dokazati konvergenciju
niza (an) ako je

an =
1

4 · 7 +
1

7 · 10
+ . . . +

1

(3n + 1) · (3n + 4)
.

Za doma�i!



10.

Dokazati konvergenciju niza (an) i
izraqunati lim

n→∞
an ako je

an =
1√

n2 + 1
+

1√
n2 + 2

+ . . . +
1√

n2 + n
.



10.

Dokazati konvergenciju niza (an) i
izraqunati lim

n→∞
an ako je

an =
1√

n2 + 1
+

1√
n2 + 2

+ . . . +
1√

n2 + n
.

RexeƬe. n2+k > n2 ⇒ 1√
n2 + k

<
1√
n2

=
1

n
za k = 1, 2, . . . , n.



RexeƬe. n2+k > n2 ⇒ 1√
n2 + k

<
1√
n2

=
1

n
za k = 1, 2, . . . , n.

an =
1√

n2 + 1
+

1√
n2 + 2

+ . . . +
1√

n2 + n

<
1

n
+

1

n
+ . . . +

1

n
︸ ︷︷ ︸

n

= n · 1

n
= 1 = cn .



RexeƬe. n2+k > n2 ⇒ 1√
n2 + k

<
1√
n2

=
1

n
za k = 1, 2, . . . , n.

an =
1√

n2 + 1
+

1√
n2 + 2

+ . . . +
1√

n2 + n

<
1

n
+

1

n
+ . . . +

1

n
︸ ︷︷ ︸

n

= n · 1

n
= 1 = cn .

n2 + k < n2 + n + 1 ⇒ 1√
n2 + k

>
1√

n2 + n + 1
za k = 1, 2, . . . , n.



n2 + k < n2 + n + 1 ⇒ 1√
n2 + k

>
1√

n2 + n + 1
za k = 1, 2, . . . , n.

an =
1√

n2 + 1
+

1√
n2 + 2

+ . . . +
1√

n2 + n

> 1√
n2+n+1

+ 1√
n2+n+1

+ . . . + 1√
n2+n+1

︸ ︷︷ ︸

n

= n · 1√
n2 + n + 1

=
n√

n2 + n + 1
= bn .



an =
1√

n2 + 1
+

1√
n2 + 2

+ . . . +
1√

n2 + n

> 1√
n2+n+1

+ 1√
n2+n+1

+ . . . + 1√
n2+n+1

︸ ︷︷ ︸

n

= n · 1√
n2 + n + 1

=
n√

n2 + n + 1
= bn .

Dobili smo:

bn =
n√

n2 + n + 1
< an < 1 = cn.



Dobili smo:

bn =
n√

n2 + n + 1
< an < 1 = cn.

lim
n→∞

cn = lim
n→∞

1 = 1.



Dobili smo:

bn =
n√

n2 + n + 1
< an < 1 = cn.

lim
n→∞

cn = lim
n→∞

1 = 1.

lim
n→∞

bn = lim
n→∞

n√
n2 + n + 1

·
1
n

1
n

=
√

1
n2

= lim
n→∞

1
√

1 + 1
n

+ 1
n2

= 1.



Dobili smo:

bn =
n√

n2 + n + 1
< an < 1 = cn.

lim
n→∞

cn = lim
n→∞

1 = 1.

lim
n→∞

bn = lim
n→∞

n√
n2 + n + 1

·
1
n

1
n

=
√

1
n2

= lim
n→∞

1
√

1 + 1
n

+ 1
n2

= 1.

Po Lemi o 2 policajca ⇒
lim

n→∞
an = lim

n→∞
bn = lim

n→∞
cn, tj.

lim
n→∞

an = 1.



11.

Odrediti taqke nagomilavaƬa niza (an) ako

je an =

(
1 + (−1)n

)
n2 + n

3n2 − 1
+ cos

2nπ

3
.



11.

Odrediti taqke nagomilavaƬa niza (an) ako

je an =

(
1 + (−1)n

)
n2 + n

3n2 − 1
+ cos

2nπ

3
.

RexeƬe. 1 + (−1)n =

{

2 n = 2k

0 n = 2k + 1
,



11.

Odrediti taqke nagomilavaƬa niza (an) ako

je an =

(
1 + (−1)n

)
n2 + n

3n2 − 1
+ cos

2nπ

3
.

RexeƬe. 1 + (−1)n =

{

2 n = 2k

0 n = 2k + 1
,

n = 2k: 2n2+n
3n2−1 =

n2(2+ 1
n

)

n2(3− 1

n
2 )

→ 2
3 ;



11.

Odrediti taqke nagomilavaƬa niza (an) ako

je an =

(
1 + (−1)n

)
n2 + n

3n2 − 1
+ cos

2nπ

3
.

RexeƬe. 1 + (−1)n =

{

2 n = 2k

0 n = 2k + 1
,

n = 2k: 2n2+n
3n2−1 =

n2(2+ 1
n

)

n2(3− 1

n
2 )

→ 2
3 ;

n = 2k + 1: 0n2+n
3n2−1 =

n2(0+ 1
n

)

n2(3− 1

n
2 )

→ 0
3 = 0.



11.

Odrediti taqke nagomilavaƬa niza (an) ako

je an =

(
1 + (−1)n

)
n2 + n

3n2 − 1
+ cos

2nπ

3
.

RexeƬe. 1 + (−1)n =

{

2 n = 2k

0 n = 2k + 1
,

n = 2k: 2n2+n
3n2−1 =

n2(2+ 1
n

)

n2(3− 1

n
2 )

→ 2
3 ;

n = 2k + 1: 0n2+n
3n2−1 =

n2(0+ 1
n

)

n2(3− 1

n
2 )

→ 0
3 = 0.

(
1+(−1)n

)
n2+n

3n2−1 ima 2 taqke nagomilavaƬa:

2
3 (za parne n) i 0 (za neparne n).



RexeƬe. 1 + (−1)n =

{

2 n = 2k

0 n = 2k + 1
,

pa

(
1+(−1)n

)
n2+n

3n2−1 ima 2 taqke nagomilavaƬa:

2
3 (za parne n) i 0 (za neparne n).

cos
2nπ

3
=







1 n = 3k

−1
2 n = 3k + 1

−1
2 n = 3k + 2

,



RexeƬe. 1 + (−1)n =

{

2 n = 2k

0 n = 2k + 1
,

pa

(
1+(−1)n

)
n2+n

3n2−1 ima 2 taqke nagomilavaƬa:

2
3 (za parne n) i 0 (za neparne n).

cos
2nπ

3
=







1 n = 3k

−1
2 n = 3k + 1

−1
2 n = 3k + 2

,

pa cos
2nπ

3
ima 2 taqke nagomilavaƬa:

1 (za n = 3k) i −1
2 (za n 6= 3k).



KombinovaƬem ova 2 rezultata dobijamo
taqke nagomilavaƬa niza an:







2
3 + 1 = 5

3 n = 6k

0 + (−1
2 ) = −1

2 n = 6k + 1
2
3 + (−1

2 ) = 1
6 n = 6k + 2

0 + 1 = 1 n = 6k + 3
2
3 + (−1

2 ) = 1
6 n = 6k + 4

0 + (−1
2 ) = −1

2 n = 6k + 5



KombinovaƬem ova 2 rezultata dobijamo
taqke nagomilavaƬa niza an:







2
3 + 1 = 5

3 n = 6k

0 + (−1
2 ) = −1

2 n = 6k + 1
2
3 + (−1

2 ) = 1
6 n = 6k + 2

0 + 1 = 1 n = 6k + 3
2
3 + (−1

2 ) = 1
6 n = 6k + 4

0 + (−1
2 ) = −1

2 n = 6k + 5

tj. da niz (an) ima 4 taqke nagomilavaƬa:

5
3 , −

1
2 ,

1
6 i 1.



12.

Neka je an =

(
2n + 3

2n + 1

)n

+ A sin
nπ

2
, A ∈ R.

a) Odrediti taqke nagomilavaƬa niza (an).

b) Odrediti vrednost A tako da niz (an)
bude konvergentan.



12.

Neka je an =

(
2n + 3

2n + 1

)n

+ A sin
nπ

2
, A ∈ R.

a) Odrediti taqke nagomilavaƬa niza (an).

b) Odrediti vrednost A tako da niz (an)
bude konvergentan.

RexeƬe.

a) L = lim
n→∞

(
2n+3
2n+1

)n



12.

Neka je an =

(
2n + 3

2n + 1

)n

+ A sin
nπ

2
, A ∈ R.

a) Odrediti taqke nagomilavaƬa niza (an).

b) Odrediti vrednost A tako da niz (an)
bude konvergentan.

RexeƬe.

a) L = lim
n→∞

(
2n+3
2n+1

)n

= [1∞]



12.

Neka je an =

(
2n + 3

2n + 1

)n

+ A sin
nπ

2
, A ∈ R.

a) Odrediti taqke nagomilavaƬa niza (an).

b) Odrediti vrednost A tako da niz (an)
bude konvergentan.

RexeƬe.

a) L = lim
n→∞

(
2n+3
2n+1

)n

= [1∞] = lim
n→∞

(
2n+1+2
2n+1

)n



12.

Neka je an =

(
2n + 3

2n + 1

)n

+ A sin
nπ

2
, A ∈ R.

a) Odrediti taqke nagomilavaƬa niza (an).

b) Odrediti vrednost A tako da niz (an)
bude konvergentan.

RexeƬe.

a) L = lim
n→∞

(
2n+3
2n+1

)n

= [1∞] = lim
n→∞

(
2n+1+2
2n+1

)n

= lim
n→∞

(

1 + 2
2n+1

)n· 2n+1

2
· 2
2n+1



RexeƬe.

a) L = lim
n→∞

(
2n+3
2n+1

)n

= [1∞] = lim
n→∞

(
2n+1+2
2n+1

)n

= lim
n→∞

(

1 + 2
2n+1

)n· 2n+1

2
· 2
2n+1

= lim
n→∞

((

1 + 1
2n+1

2

) 2n+1

2

) 2n

2n+1

= e1 = e.



RexeƬe.

a) L = lim
n→∞

(
2n+3
2n+1

)n

= [1∞] = lim
n→∞

(
2n+1+2
2n+1

)n

= lim
n→∞

(

1 + 2
2n+1

)n· 2n+1

2
· 2
2n+1

= lim
n→∞

((

1 + 1
2n+1

2

) 2n+1

2

) 2n

2n+1

= e1 = e.

(
2n+3
2n+1

)n

ima jednu taqku nagomilavaƬa e.



RexeƬe.

a) L = lim
n→∞

(
2n+3
2n+1

)n

= [1∞] = lim
n→∞

(
2n+1+2
2n+1

)n

= lim
n→∞

(

1 + 2
2n+1

)n· 2n+1

2
· 2
2n+1

= lim
n→∞

((

1 + 1
2n+1

2

) 2n+1

2

) 2n

2n+1

= e1 = e.

(
2n+3
2n+1

)n

ima jednu taqku nagomilavaƬa e.

sin
nπ

2
=







0 n = 2k

1 n = 4k + 1

−1 n = 4k + 3

,



(
2n+3
2n+1

)n

ima jednu taqku nagomilavaƬa e.

sin
nπ

2
=







0 n = 2k

1 n = 4k + 1

−1 n = 4k + 3

,

pa A sin
nπ

2
ima 3 taqke nagomilavaƬa:

0 (n = 2k), A (n = 4k + 1) i −A (n = 4k + 3).



(
2n+3
2n+1

)n

ima jednu taqku nagomilavaƬa e.

sin
nπ

2
=







0 n = 2k

1 n = 4k + 1

−1 n = 4k + 3

,

pa A sin
nπ

2
ima 3 taqke nagomilavaƬa:

0 (n = 2k), A (n = 4k + 1) i −A (n = 4k + 3).

Taqke nagomilavaƬa (an) su e, e+A i e−A.



sin
nπ

2
=







0 n = 2k

1 n = 4k + 1

−1 n = 4k + 3

,

pa A sin
nπ

2
ima 3 taqke nagomilavaƬa:

0 (n = 2k), A (n = 4k + 1) i −A (n = 4k + 3).

Taqke nagomilavaƬa (an) su e, e+A i e−A.

b) Konvergentan niz ima samo jednu taqku
nagomilavaƬa, a to je mogu�e samo za A = 0.



13.

Dokazati konvergenciju niza (an) i izraqu-
nati lim

n→∞

an ako je 5an+1 = an
2+6 i a1 ∈ (2, 3).

Za doma�i!



KRAJ QASA


