TMMH- npBu kosiokBujym (P cmep)
22. 4. 2019.

1. a) Jdedununuja mepsuse byukmmje f: X — R.
6) Heka je f menpekuana dhynkmmja u X C R. Jla gum je f Bopen mepmusa? Jla am je f
Jleber mepspusa? Ha smm je f IM-mepipusa, rae je M npomssosbHa o-anarebpa wag R7

B) Jla yn nocroju dyaknmja koja je M-mepsbusa, 3a cBaky o-aarebpy M max R?

2. a) QopmMyaucaTe TEOPEMY O MOHOTOHO] KOHBEPTEHITHJH.

6) UspaaynaTu lim, oo fol arctg(n + logggg x)dz.
3. Kommuterupame mepe. Ipumep.

4. a) [a mu mocroje aBa mucjyHkTHa Jleber HeMepspbuBa CKyNa 4uja je YHHja MHTEPBAJI
[0,1]7

6) Jla sm nocroju npebpojusa yHuja aucjyHkTHUX JleGer HEMEep/hbUBUX CKYTIOBA 4mja je
yuuja narepsad [0, 1]?

B) Jla Jyin je Burasujes ckyu upebpojus?

1. a) Heka je 9t o-anre6pa nan X. Tana je f 9-mepspusa ako 3a cBaky KOHCTaHTy ¢ € R
BaXKU"

{z € X|f(z) > c} € M.

6) Tlomro je f nempekuina onga je {x € X|f(x) > c} orBopen ckyu, na je Bopenos
ckym. Bopemosa o-anrebpa je caapxkana y Jleberosoj, na je matu ckym u Jleberon. Jlakie,
f je m Bopen mepspuBa u Jleber mepspuBa. He mopa cBaka HemperumgHa GyHKIMja OuTH
M-mepsbuBa. Ha npumep, MM = {0, R} u f(r) = z. OBa dynrmja jecre HEnpekmana aam
Huje mepspuBa 3aro o {z € R|f(z) > ¢} = (¢, +00) ¢ M.

B) Koncranrna dbyuknuja f je MepspuBa y oJHOCY Ha cBaky o-asreopy I nan R. Hanwme,
{z € X|f(x) > ¢} je nam mpazan ckyn wim 1eo ckym R, a cBaka o-anrebpa Ham R caapxku
Mpa3aH CKyn U 1eo ckym R.

2. 6) 3a cako n € N, nomunarerpanua dbyukmja f(z) = arctg(n — logygig ) je (JIeber)
MepJbuBa, 3aT0 mTO je menpekumna (1. 6)). Jame, byukiuja f, + 5 je mepbusa u nemera-
tuBHa, 3a cBako n € N. [Momro je fui1(x) > fo(x) (arctg je pacryha dbynknuja) oma je n

fony1(z) + 5 > fu(z) + 5 ma moxemo npuvennre TMK na au3 f, + 3:
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lim (arctg(n —logygrg ) + g)dm = / lim (arctg(n —logygig ) + g)da: = 7r/ dx = 7.
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Jlakne,
! 7r
nangO ; arctg(n — logygg x)dz = 5

3. Ako je (X, 9, u) mpocTop ca MepoMm OHIA JehUHUIIIEMO
M={ECMIABCM, ACECB, u(B\A) =0},
- M= R, [A(E) = p(A).
Tana je 9 o-anrebpa u @ 106po meduHUCAHA, KOMILIETHS MEPA.

4. a) Ja. [0,1] =V U V€ rne je V C 0, 1] npousBossan Buranujes ckyir.

6) da. Tlogeammo unrepsan [0, 1] Ha Kiace eKBUBaJIeHIIMje KAO Yy KOHCTPYKIMjn Buras-

ujesor ckyna. Cpaka kiaca [r] mma npebpojuBo muOro diaxosa. Ilopehamo ux y Hus.
N3 crake kiace y3memo mpsBor wiana u popmupamo Burtanumjes ckyn V. M Tako 3a cBako
n € N : u3 cBake Kjace y3amemo n-tor wiana u gopmupamo Buranujes ckyn V,. Tama je
[0,1] = U2, V.
2. maumm: [0,1] = ({0} U [5,1]) U U;’fﬁ[%ﬂ,%) = UX,I,. Heka cy V,, C I, Buramu-
jeBu CKynoBu (KOHCTpywmCaHW m300pPOM TIPEJICTABHWKA M3 CBAKE KJIACE EKBHBAJICHIM]E HA
I,,). Ckynosu V,, aucy mepsbusu, a nomro I, jecy mepspbuBu oHja HU cKynosu I,\V;, Hucy
mepsbuBu (ma je I,\V, mepsbus, onga je V,, = I,\([,\V,) mepmus). Tana je [0,1] =
U3y (Vi U (1\Vi))-

B) He. Csaku npe6pojus ckym je JlebGer mepspuB (Kao mpeGpojuBa yHHja TadaKka, a TaUKe
cy Jleber MepsbuBY CKYTIOBH).

2. maunn: Kana 6u 6uo mpebpojus, onja 6u Ha ocHOBY 6) u uaTepBaJ [0, 1] 6uo mpebpojus
(kao mpebpojuBa yHHja TpebpojuBux CKymoBa V).



