TMMU- ucnur (P cmep)
24. 6. 2019.

1. a) Tokazaru ma je J = {[a,b) | — 00 < a <b < oo} jenna nonyanrebpa naz R.
6) Ouumcarn muauMaaHy o-aJarebpy Hag, J.
B) Jla su mpom3BoJbHA TAYKA MPUIAJIA TOj 0-aarebpu?

r) Ja nu je kapakrepuctudHa (yHKImja KaHTOPOBOr CKyma Mep/bHBa ¥ OJHOCY HA TY
o-anredbpy? Hapectm Oap gBe dpyHKUIMje KOje HUCY MEPJbHUBE Yy OMHOCY Ha Ty o-ajaredpy u
objacHUTH 3aAIITO.

2. Uzpauaynaru:
a) limy, 00 n? f;_l 22 arctg(log(1 + 5))dx.
6) limy, 00 n° fonfl 22 arctg(log(1 + %)) dx.

3. a) Heka f € L3(0,1). JlokazaTn % € L'(0,1) u f € L?(0,1).

6) Ja s o6a 3aKmydKa Baxke ako f € L1(0,1)?

8) Hexa je f, € L3(0,1) muz dynxumja Koju xkomBeprupa y mopmu mpocropa L ka
byuxmuju f. da am tana f € L2(0,1) u f € L*(0,1)?

4. a) Jedwrunmja u npuMep ancosyTHO Henpekuanae GyHKImje.

6) Jla s je Kanroposa cuarynapha (GhyHKIHM]a AMCOYTHO HEPEKUTHA !

B) Ja s je cBaka ancojiyTHO HenpekuHa (DyHKIUja U paBHOMEPHO Henpekuaua? Jla ju
jé cBakKa paBHOMEPHO HeIpeKuIHa (PYHKIMja U AIICOIYyTHO HEMpPeKHIHA !

r) Ja mu je cBaka amcosyTHO HempekwaHa dyHkuja Jlunmmumosa? [a sm je cBaka
Jlunmmmropa (yHKIM]a alCOJIYTHO HEITPEKUIHAT

1. 6) BopesoBa o-amrebpa. B) ma. 1) Ha, 3aro mro KaHTOpOB CKym mpumaja Toj o-
anrebpu. 1) Kapakrepuctuune dbyHukipje JBa HeMep/hUBa CKyNa (HOP JBa pa3aundura Bu-
TaJIMjeBa CKyIa).

2. a)
1
lim n2/ 2% arctg(log(1 + %))dm
n—00 n-1 n
1 arctg(log(1 + %)) log(1 + %
—im [y o 1g( 8( inz)) g(i )
n—oo Jo i og(l+77) 5

Kopucrumo arctgy < y, log(1 +y) < y, kama je y > 0. JTaknae, nomuarerpanna GpyHKImja
Mama win jegaaxa oy dynkmaje 5. Osa dyrkmmja je narerpabumma wa urTepsaty [0, 1],
JakJje To je Tpaxena maTerpabmiraa gomumuanta. Moxemo npumenntu TJIK. Pesymrar je

fol r3dr = %.



6) CauaHO Kao mOJT &), jOII HCKOPUCTUTH T < %

3. a) Xesgeposa nejepnakocr. 6) He. Ha upumep f(z) = ﬁ B) ||flls < |If — falls +

[ £nlls < 14+||fnlls < 0o cremu f € L3(0,1), nma na ocnosy a) f € L?(0,1). Ako f € L3(0,1)
He Mopa Ja 3Haum ga f € L°°(0,1). Ha npumep f(z) =

»JA\H"_‘

T

4. 6) He. [a jecre Baxkuio 6u fol f(x)dz = f(1) — f(0). Mehyrum f(1) =1, f(0)=0m
f'(z) = 0 ckopo ceyna. B) Ha (yzern y nedununuju n = 1). He. Kanroposa cunrymapua
dbyHKIMja je HEMpeKWaHA, Ma W PaBHOMEDHO HempekuygHa Ha [0, 1], amum Huje amcoiayTHO
wenpekugua. r) He. /z je amncosyrno menpekumna ua [0, 1], amu uuje Jlummmnosa. [a,
d =¢/K, rne je K JlunmmmoBa KOHCTaHTA.



