
9. doma�i

1. a) Pokazati da je funkcija neprekidna ako i samo ako je inverzna slika svakog
otvorenog skupa otvoren skup.

b) Pokazati da je svaka neprekidna funkcija f : R→ R Borel mer	iva. (Topologija
na R je standardna.)

v) Dati primer neprekidne funkcije na nekom topoloxkom prostoru koja nije Borel
mer	iva.

2. Neka su funkcije f + g i fg mer	ive. Da li su tada mer	ive i funkcije f, g,
1
f ,

1
g i 1

f + 1
g? (Pretpostaviti f 6= 0 i g 6= 0.)

3. a) Neka je data funkcija f : N → N definisana sa f(n) = 2n i neka je E =
{2, 4, 5, 7, 9, 11}. Izraqunati integral ∫

E
fdν,

gde je ν : P(N)→ R brojaqka mera.

b) Izraqunati
∫
N fdν za proizvo	nu funkciju f : N→ N.

4. a) Opisati xta su mer	ive funkcije na P(R).
b) Neka je δc Dirakova mera na P(R) skoncentrisana u taqki c ∈ R. Neka je data

proizvo	na funkcija f : R→ R. Izraqunati∫
R
fdδ.

5. Neka je (X,M, µ) prostor sa merom i f, g : R→ R dve funkcije.

a) Ako je f mer	iva, a g neprekidna, pokazati da je g ◦ f mer	iva.

b) Mo�e li kompozicija dve nemer	ive funkcije biti mer	iva?

v) Mo�e li kompozicija dve neprekidne funkcije biti nemer	iva?
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